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•j: T O I X E I Q iV 

B I B AI O N T E T^ PTO ff. 



"O P O I. 



f^évov ayrifiwcfìs y(av"!^v éx^atr^s nksvodg vqv etg o 
èyyqaips%ai ùTtTTjrai* 

Xéyssrai', OTui/ ixdoTì] nXeVQci noi TtegiyQoqìOfiivoy 
^ ixdavfje y^vias top ncQi S ne^ty^dipevai dni^i]%ai. 
" /• ^XVf^^ ^^ éV&vyQap./iO'^ eig hivkXov iyygd^ 
. ^ea&ai Xéyercu 9 qra^ indori] ymvia %ov iyygatfo/Mifav 

9,d Syjij/ia Sh eV'^vyga/i/Liov n€Ql hvkXov negi-^ 
yQafpeadtii XéyeTai, otov éxdoTf] nXsvQa %oir nsqt'- 
yi^a^ofdvov ifpdmfjrai tìjq tov nvxXov nBQKpeqmas *)• 

è* KvxXos ih €Ìg oyjijfia 6/ioiwg XéyeTai iyyQd-^ 
fpead'ai, onav ^^%ov xvxkov m€Qi(fÌQeia ixdori^g tiXbìh 
Qvig Tov Big q eyygdyeTai umr^Tai 2). 

r ' • 

lyita rectius Qmìiìno cum Cod. .a, ^e^it Peyrardus. Pxio- 
ret edxtiones habebant : ùtn,v ixdavn vXevQa r^ff tov' kvhXov «rc- 

2) Si vera sunt, quae e Rob. Sinsson. ad III. Def* 2» no* 
UTimiii» hic legendtun luerlt i^ainiiTtu^ 
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E Ù C L I D I S 

E LE M EN T O R U M 
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DEFIUITIONES. 



.I.F1, 



Igura rectilii^ea in figura rectilinea Inicribi dici- 
tur 9 quando unusquisque inscriptae figurao angqjui 
tangit unumquodque latus eius» in qua inscribitur. 

2. Figura autem^ simillter circa figuram circum« 
scribi dicitura quando unumquodque latus circumacri- 
ptae tangic unumquemqae angulum eius^ circa quam 
circumscribitur. ' , 

3* Figura vero rectilineà in circulo inscribi dici^ 
tur 9 quando unusquisque angt^Ius circumècrìptae t^ngit ' 
circuii cìrcumFereotiam^ 

4. Figura aittem rectilineà circa cirpulum clrcum^ 
scribi dicitur^ quando unumquodque latua circum^cri* 
ptae Gcmtingit circuii circomferentiam* 

5. Circulus vero in figura simiiiter dicitur intfcribif 
quando circuU circumfci'entia unumquodque latus eiusf 
in qua inscribitur contiugit* 

D E F I N- 
ObSi! damp^imi hahét tantum iuAé prfmM lutai Itlwl 
Ì9Bnìd<mt8s At iilae ipiao i^tqiutt, ìidltibaitiir^ m^ 4ift« 



4 ItElCRUTOIIUM 

) 5 . KvnXos eh yiegl G%iìfia n€QiyQ(i(p8a&cii ),éyttm, 

OTcry Ttt né^vLTu avTTJe ini tijs neoKptqsia^ y %ov 

JI P O TJ 2 I S a. 

Els fov ào&ivva KVxXov ry' Òoiyelaij ivdsla, fiij 
(.m^ovi oiay tijs voti xvxliv ùiaftirQòv, im-v ev&eìixv 
ivvcffioaai. 

"Eorn 6 iò&sls KvxXos ABT^ ^' Se doS-elaa 
§v d'eia fiiq .fisi^mv %%i %ov %V'aa.ov duijiteTQOV ^ J* ^ 
éei d'ili €ts rop ABF xvkXov tìj à evd-da ìar^v «v- 
^èlav ivc^fwaau _ ' 

"jj/jj^o Tov ABF xvhXov Sicifurgog y BF. Fi 

fiÀp jbvp lari ^<wriy if BF ry J , yeyovòg ccy éitj tà 

'h^ira^^hy* iyi^Qf^OGTcti x^9 *'^ '^òr ABF kvkXop tfj 

bium Sideri pouit, aiuion seiiut adicctae fueiint ad analogiam 

' - ; 

^pROpasiTio r. 

Obi. QuuiD punckum P in circumfereiida pi'o lubitu. 
f jmi ^ueat^ patec» innumcria modis ptoblema Isolai posie» 
aisì nova adbnc detoritiloado aecedat. fiiusmodi detennuiatio 
«a ostò potest , ai punctum T ilatam «tse samare velis. Ve- 
rmn^ edam hoc sumto, duplex tamen, quod et Commandi- 
nua monuiH , solatio locum. hab^bit : aeque enim dapta recta 
TZ a4 punctom Z , in quo circuii iterum aibi occuxrunt, pro- 
blemati tatitfaciet. ac recta ZV/. Alia determinatio haec etto 
poteàcy ut recta circulo inscribenda yel ipsa , vel prodacU| 
per datum'paactum trànseat, quod non sit in circuii circum- 
Ibrentia; yel ut illa parallela tit rectae pofiitione datae. Et, 
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6. Circulus autem circa fìgUFam circumscrìbi du 
citur, quando circuii circumFerentia unumqueinque aa* 
gulum ipsius , circa quaftì cìrcumscribitur » tangifc 

7. Kecta in circulo aptari dicitùr, quando termini 
eius io circumferentia sunt circuii. 



P R O P O S I T 1 Q I. (Fig. 283.) 

In dato cirQilo datae rèctae^ quaé non maioc rìt 
diametro circuii , aequalem rectam. aptare.' . 

Sit datus circulus /^BT, Mata «utem recta J tson 
• maior circuii dian^etro , oportet igliur in circulo jiJBr 
rectae A aequalem rectam aptare. 

Ducatur circuii ABT ^iameter BF. Si quidem 
igitur BT aequalis est ^i , > Factum crit propositum. 
Aptata est «nim io circulo ABFf BF recUe J ac- 

si quidem illiid' postiiletuf » ut r^cta circulo dato intcrìbendt 
per dfttum pnnctum trans^r» problema unum «x iit est, qua* 
Pappo testante in Praefac. ad libr. VII. CoUect. Math. Apol- 
lonitts in librit nsQÌ y£V0iatv tractarit. (CL Apollonii Pergaei 
Inciinat. Libri duo ed. (lorstoy Oxon. 1770. et i Die Biieber 
dea Apollonius von Perg;a de Indinationibuf toh Dieatei*weg^ 
Berlin, 1823 )• Et particulare illud problema facile aolvettir 
soquentem iu modum. 

Ansi. Puta factum^ et Fig. 284. recta j^B, quae ae- 
qnalia sit rectae datae J diametro non roaiorti inacripta aie 
circulo dato ABZf faque ipsa aut product4 per datum pun-^ 
tum /* transeaty quod non sit in ciixsuli dati circumferdntia/ 
Et 1) quidem, si cectft data sit aeq^alis diamduo circuii^ reoCA > 
eìrculo inscTxbeuda ent diaateter per dafum punctom ducta. 
Si antem soii faerit diameter^ erit ex byp* minor ditatetrot 



4 ev&eia feiy >* BF, El *i W fjcel^tiv iffrW fj BF 

jìEZj Hai in€Sev)[^&(» y F4, , 

Enal ovv %ó F Qfjfielov HevT^ov iorl tov AEZ 
hvkXov, Xgij iarlv tj FA %ij FÉ. *MXcc ry 4^ 
' FÉ èmìv ìofj' uc^l r]4 aQof %ij FA iarlv TaTj^ 

Eis «pa fòv doS-évra ^kXov vàv ABF , izfj io^ 
S-BiGT} evS'eia 2} , fnj flettavi ovatj tìjq tov mwXov 
dictfxh^QV, ÌGfi iv^qfXQo^at ^ FA» ^ChteQèd^inùi^aai. 

UFO TAJliS /T- 

Ets ToV fo&évT^v^ hvkXov ,t«5 ào&évTi rQiydvto tao-* • 
ymviov iqiywvov iyyQdtpai. 

"Eavio fio&èeg xmXo$ 6 ABF, %ò ih Ìo&ìwqI'' 
ywvov. tò 4EZ' <icl Sii elg tÒv ABF xvnXov r«f 
4EZ vqiyiavw Usoywviov fQiyatvov iyy^i'^au 

1) Peyrardus cdm Cod, a legit : el Sa fial^ow totìr jy BT 
T^ff Jf xsio'd'cj* Nos^ restituimus iQcrionem ed, Oxon* 

2) Pe^ardus ciiin Cod. a. 'oxnittìt verba fi/^^ful^^vi ovoìj 
r^ff Tou uvmIov BtafAéTQuv et eoriini loco fOnit r^ Ji nos ista 
Torba y quae ' necessarijim pninino d^terminationem contiaent| 
restituimus, 

adeoque extra centtum B transibit QYL 15«)« Dentista igitur 
in fam « centro perpendicularis JSQ eam bisecabit (III, 3,), 
adfoquey ob datam ^B ^ data erìt dimidia j40 ^ adeoqué data 
epit , Tel ìnveniri poterit in triangulo ad ^ rectangulo ^9E^ 
in Iqao etiam ^4 datur, recra 1^9 (t. 47. Cor. 20.) toI di* 
/stantia, qua recta jìB a centro JB abf^st, Tel, ut alitar dica^ 
"muSy notom erit, in qua distantia a oentro E. sìtum èsse de* 
beat piinctum 0^ nenipe in circulo centro By radio ^9'de- 
scripto. (Quod ipsum breT.'us e IIJ» 15. Cor. denTari po- 
tcrat.). Qui cirouius si describatiU| cotiting^t eum recta A^ 
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qualis. Sin minua, maior est ^JT ipsa //» et pónatur 
ipsi J aequaKs T^ Ci» 3.)> et centro P, interrallo 
vero TE, circulus describatur ^jBZ [(Post. ,3,) > et 
iungatur TA. 

Quonlam igitur punctum F centnun\est circuii 
)ÀEZ » aequalis est TA ip«i TE* Scd TE ipsi J 
est aequalis; et digitar ipsi TA est aequalis. 

In dato igitur circulo ABT , datae rectae^ quxe 
;Don maior'est diametro circuii 9 aequalis aptata est 
FA* Quod oportebat facere. 

P R O P O S I T I O II. (¥ìg. 285.) 

In dato circuIo inscribere triangjulum aequiangulum 
dato triungulo.** 

Sit datus circulus ABT f datum vero triangulum 
//EZ; oportet in circùio ABT triangulo' ^£2 aequi- 
angulum triangulum inscribere, . 

in (JL\l* i6«), adeoqutf tota extra eum posita erìt. Unde, 
ut tecu AB nransire posaie per fpmnctuin datum i^» necesse 
«sty ut punctum r non ait intra circulum centro Ey radio' 
S9f deacriptum. Quod&i non fuerit» problema reductiim est 
«d lioè: e pnncto dato T, quod non sit intra eirculuiii datum, 
ducerle ad hukc circulum rectam» quae eum contingat| i. e. 
ad III. 17. 

Compositio ^ix>blematit itaque huc redit. Si recta data J 
aequalis sit ^metro circuii dati , ducatur per punctum datum , 
T diameter circuii. (Puuctum nerape F a centro E diversum 
esse sumituty quodsi non foret, quaevis diameter problema ti 
satisfaceret.). Sin autem recta data minor sit diametro circuii 
datiy suroatur in circùmferentia circuii punctum quodcunque 
Sf et ex IV. 1. circulo inscribatur recta HK=Jj et, demisso 
in RK perpendiculo Bl^ centro E^ radio EI^ describatur cir- 
cttlas« Quodsi iam punctum datum T sit istia hune eircu- 
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"Hyd'ùì Tov ABr WTtlov ifpanTOjiUy^ yj HG %a%pi 
To ji^ xaì awearaVw, n^ÒQ fchv tìj AQ evd^eia xaì 
T(S Tt^QÓs «t/Tj Gij/iiem Tw A xy vnò JEZ ywvi'a ìat] 
iy ino QAiy hgòg Sh rg HA ev&sioi %al toJ nQOQ 
amy ar^i^eitìi f;(p A r^ vnò jÌjAE yuivia ìgìj t; vnò 
JSAB, Tcal ^mSsvid-co 7} BF. \ 

'Elisi ùvv nviikoì) Tov ABr itpanTeTaCms ev&sla 
7j 0Af xai dna xijs icmd tq A InuiprJQ eìg %òv w- 
«Aov ikijìi%ai evd-eloi, ^ Aiy ^ ape» vnò OAF ìoij 
ifjTÌ Tj7 èv TcJ ivaXXàè f^ov ìcvkXov Tfifjf.iuTt ymrlu^ 
ry'vnà ABF. "Al): 7] i)nò OAF %y vnò JEZ 
ioTÌr ìàf]' xoà ri vnò ABT viga ywvia ry vnò JEZ 
Ìgtìv ìqij* Jiu rd avrà Sy koÌ y vnò AFE %y vnò 
ZJE iOTÌv iaij y %ià koinij ciQa y vnò BAF Xoitv^ 
' tÌ] vnò EZJ èarìv l'ay lao^wvtov aqa ia%l tÒ ABF 
TQiyoìVOP Tfi 2JEZ Tf i/fó^w , xo^ iyyiyQamai eis voV 
ABF r.ijK).ov. 

Inm 9 problema solvi neqnit. Si autem IÌK tf anseat per piui*- 
otum Fj factum erit, qiiod petebatur*. Sin minus ex pnncto 
T àuQhtav rpcta ^I^JS circa) lun inteiioram .contingen» (111* 
17. vel III. 16..CorO erJtqiie illa —SK (Obs. 4, ad IH. 18.) 
s^J, Et patet ex lìU 17. duas semper splutione» lociim bar- 
bere , excepta'eo gasu, quo punctum F est ii^circamfeYeiitia 
circuii jateriorisy qui non nisi unam soliitionem admittit. 
Kotari mcretitr, ad facillimum Loc et simjplicissimnm problema 

.facile reduci posse alia magis composita ▼• e. problema» cir- 
culo dato inscribendi triangulum > ^cuius duo iatera parallela 

' sint duabus rectis positione datis, et cuius tertium latus trans* 
cat per datum punctum , vel generalius problen'« circulo dato 
iuscribendi Polygonum quodounqne , qiiod imparem laterum 
niimerum habeat » ita , ut ^eius Iatera omnia » uno excepto, 
&iat paiallela rectis positior.e datis, reli(]u1im- autem latua 
transeat per^. punctum datum » rei etiam^ ut onini polygonl 
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Ducatur recta H& contingcns circulum ASF in 
A (III* 17.) 9 et consti tuafur ad rectam AS et ad pua- 
ctnm in ea angolo JEZ acquai is OAP/ (I. 23*) ; 
mrsuSf ad rectam HA et ad punctum ih ea ^^ aii« 
gulo ZJE aequalis HAJB, et iungatur BFì \ 

Quoniam igitur circulum ASF contingit aliqua 
recta GA, a contactu autem Ad A in circulo ducta eft 
recta AFf angulus'd^r aequalis est angnlo ^^JT 
in alterno circuii segmento (III. 32.). $ed angulut 
OAF ipsi JEZ est > aequalis ,• angulus igitur ABF 
ìpsi'JEZ est aequalis. F4X eadem ratione et angulus 
AFB ipsi ZJE /est aequalis, et reliquus igigir BAF 
reliquo EZJ est aequalis (L 32.). IViangulum igitur 
-ABF aequiangulum est triangulo JEZ% et iiiscriptuni 
est in circulo y^jSr; 



Jatera trdnseant per )>uncta .d^^a» aliaque litiiiis generis plpua, 
qaòd prìmum Ottendit Annibale Giordano di Ottaiano (Ma- 
morie di Fisica e di Malli, della Società Italiana T. IVO» ^t 
post enm eodem loco Malfatti. Cf. THuiliei^Eléitiens d*Ana- 
lyse Géométriqne et d^Aùalyse Algébraique $• H^ &q({« ÌLÌìà.^ 
gel. Worterb. T. IH. p« 155» Meier» Ilirsch. Samnil. ^eom. 
Aufg; I. Th. $• 150. iqq. Caniot. Géom. de Position. Trans* 
eamiìs iam ad aliad, de quo ante dixirous, problema. In- 
aoribenda nempe sit circùlo^ dato recta u^Ji aequalis i^ecta» datae * 
4/9 quae non maior esse ponitur^ quam ciróuJi diameter ^ ita, 
ut recta AB simol parallela sit rectae positione datae. Prae- 
, termisso eo casa, ^9110 recu data ^ aequalis est diametro, 
ostendetur> ut in problemate piaecedenie , rectam AB esse 
contingentem circuii ex eodem centro cùm circulo dato de- 
scripti: cuius radii quadratum aequalè sit differentiae quadrali 
radii circi^lir dati, et quadrati dimidiad reciae J. Qunin 4taqiiè 



10 BJkBMEITTORITK^ 

JJP O T^ SJ 2 r. 

Usqì %òv do&évTa'itviiXov vii do&éptt x^iy^via 
ÌQoymiov Tqlymov nsQi^yqd'^au 

"JEaroi o àód-eis «VJcAoff o ABF, %ò 9h Sod-hvi^Qi" 
jfwvov TÒ JEZ* dèi diq ne^i %òv ABF tcvìcXov %^ 
AtdZ TQiydvm taoydyiov TQiyiavov neqfyQdtfjau 

*E%Pè§Xrjis&(i 17 EZ i(p émTe^a za ftiQrj %aToi 
'%d H, Gfjfiela, Ktti €ÌXijq>d'm tov AÉF xvxXov 
%èvTqov %ò K, %aì difjid'fo (og e^v^cv ev&ela ^ KB, 
ftal Gvvefs^àzfa nqòé 'ty KB ev&eia nal tw ^qòs 
ttVTjJ pif}[ji€ÌiA w K nij fihv vnà JEH y(ovia ìof] ^ 
.vnò BKA, <vy Sh vW JZO hy 1] vnó BKT , «ai 
àiÀ T(Sv A, Bf F G7]/iBÌ(ov iji&uìGav ifamò/ievat 
%oij ABF ìcvkXov al AAM, ^IBN, NFyl. 

Kal ènei è(p(imovTai tov ABF kvkXov al^AM, 
MN, Nyl narcl id A, B, F, dna ih tov K xìvtqov 
ènì "cd A, B, P 9 orjfjuela lm{^€vyvvfisPcU doiv di ^ 
KA, KB, KF oQd'ai ap« daìp al nQÒs %ols A, 

\ : .1) V«rba: ano Sé rov K kìptqov ini rà Ay B^ /*, qua« 
eum Cod. a* omittit Feyrardus , ex antiq. ed. refltituixnus^ 
quo'd magì^ determinate expiimunti rectas ex . teatro duct,as 
esse* 

liie drcùlui eodem te ante modo descrìbi poisit'i problema 
redit ad id, de quo Obs: 5, ad III. 17. diximui. Aliaxn et 
facìliorem huius probtematis solutionem tradunt Commandi* 
nas et esc eo Claviui. Nempe ducta diametro rectae positione 
daue parallela, abicindantur in ea^e centro ex utraque parte 
•egmenU aequalia dimidiae reetae J^ atque ex horiim extre- 
miutibui etigantuf ad diametrum perpendicula , qnae inter se 
comprehendent segmenta circuii , quorum eingulae chordae 
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In dato igitur circulo triaflgtdam dato triangolo 
aequiangahim descriptum est. Quod oportebat facene. 

P R O P O S I T I O III. (Fig. 2«6.) 

Circa datum circolufai dato triangulo aequiangulum 
triangulum circumscribere, 

Sh datus circulua ABF^ datum autem triangulum 
^EZl oportet circa ABF circulum* triangulo 4EZ 
aequiangulum triangulum circumscrìbere.> 

Prodttcatur EZ ex u^raquc parte ad i7, 9 punita, 
et snmatur centrum K circuii AB^F (III. 1.), et du- 
catur utcunque rccta KB^ er constitaatur ad KB re. 
ctam et ad punctum in ea K angulo JEH aeqUalia 
BKAf angulo vero JZQ aequalis BKF (L 23.) et 
per puncta .^, B, F ducantur rectae AAMf AlBNf 
jSFA cìrculum ABF contingentes. 

Et quoniam. contihgunt circulum ABF rectàe AAt, 
MN-, NA in punctis A, Bf Fy ex centro K autem 
ad puncta Af JB, JT ductae sunt KA, KB 9 KF, 
recti sunt anguli ad puncu A9 B9 F (IH. 18.). Et 

proposìtuni efficient. Ca«terum (opó IH. 20.) ad hoc pio- 
bUma facile reducitur illud: circulo dato inscrìbfre triangu- 
lum , cuias aingula latera paiallela si ut rectif positioae daùs» 
^ttae omn9S 9C intersecantt 

PROPOSITIOn. 

Obs* In hoc quoque problemate punctum jÌ in circ«iil<' 
ferentia prò lubiiu sumi, aut datum esse» aut nova iiiqua 
alia conditip accedere potest. pL-aeterea , etiam ai pdnrctuui jÌ 
datum sit, triangulum circulo inscribendum sex diversia mo- 
di» in. circulo poni poteric. Nempe angui us GjìF ouiHbetaB- 
guloruoi Sr Jf Z acquali! Rfivi pote^t, quo ipio iam trcs 
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B, r af]fÌ6tois Y^vlac. Ka\ ènei nov jÌMSK'bb'pqo^ 
nXsv(ìov ai tréaaoQeg yoavlai TeTQamv oQ-d'als ioai elaìv, 
metdijiisq rMÌ ei^ duo ^cQiymva SiaiqelTai %ò AMBK,^ 
xal dmv ÒQd'ùX at vnò MJK, KJBM yanar Xomal 
aga ai v^ò AKB , AMB Svelv oQ'^als Hoai daiv. 
Ehi Sh Kaì ai vivo //EH, JEZ Svalv ÒQ'd-alg tuar 
al dQa vnò A KB, AMB Tals vnò JEH, JEZ tam 
.fhlp, eJy 1] v^ò A KB Ty vnò AEH iarlf^hfj^ Xomf} 
aga ^ vnò AMB Xomy ry vnò sAEZ i(ré;ìv caiy. 
^Off^ifàQ dif] det'i'd^TjQeTai oti koi «/ vnò ANM %y vnò 
JZÈ lariv Xqfj' Hai Xomi^ apa 1} vnò MAN Xomy^. 
fifj v.nò EJZ ioTÌv tor^. * *IoQfiiviov "apa ^cni tò 
AMN/TQiycovov TiS ^EÈ'VQiymvw, uaì neQiyéyQanroi^ 
fieQÌ Tov ABF hvkXov. 

^ JhQÌ %òv d9'd'iv%a aqa mnXov rcj SoS-é^i »pe- 
ydvoì iaoyoivtov *iQiyiavov neqtf^y^amai. 'OncQ c9ec 
noiijaai. 

IIP OTA SI 2 ^. 

Ei'g TÒ SoS^hv TQiyiavov xvkXov lyyqd%pau 
"jEoTv) tÒ do&y TQuyiavov %ò ABF' isl ^ elg to 
ABF TQÌy(f)Vov xvicXov èyyfìdìpai. '\ 

modi trianguli constituendi efHciuntun Delude , ciiicunqttt 
angui oVum B% J^ Z angulum 9Ar «equalem facias, duo de- 
liqui adliuc anguli locura inter se mutare possuuty quo itàqu« 
sex omnino, modi prodeunt. Magnitudo tamen lateram tiT* 
anguli semper eadem est, quamvis variati poisit eorum po- 
sitio: . ]Fàcile etiam patet , reduci hoc problema posse (at « 
Borellio factum est) ad« Prop. Iti* 34. adeo^ne- etiaxii ad al- 
terami quae ibi .aliata èst» solutionem, vel eam quoque» qsam 
tum habuimusy coiiditionem admittere. 

Cor. ' Nominatim itaque .circulo dato triangulum aequi- 



qnouiam quadrilateri AMBK quatuor a»guli quaiuor 
reetis aequales sunt (I. 32/), quippe in duo triangiiU 
dividitur AMBK, et sunt recti anguli MAK, KB Mi 
reliqui igitur AKB 9 A MB duobus reetis aequales 
Sunt; §unt autem et JEH9 JEZ duobus reetis ae- 
quales (I. 13.); anguli igitur AKB , AMB aagnìÌB 
JEHf JEZ àeqìiSLÌts sunt, quorum AKB ipsi JEH 
est aequalis; reliquiis igitur A MB reliquo JEZ tst 
aequalis. ' Similiter ostendétur et angulura ASM ipsi 
s ^2J? esse aequalem; et reliquus igitur MAN reliquo 
EJZ est aequalis. Triangulum igitur y/il/iVaequi-. 
angulum est triangùlo JFsZy et circumscribitur circum 
ABr circulum. • 

Circa datum igitur circulum dato trianguio aequi- 
«ngulum triangulum circumscriptum est. Quod opor* 
tebat facere. 

P R O P O S I T I O IV. (Fig. 287.) 

In data triangolo circulum inscribere. 
Sit datum triangulum AFB'i oportet in triànguIo 
ABT circulum inscribere. 

angnlum, adeoque (I. 6.) ae^uilaterum inscril^etur ope l 1. 
quod ipsum £eri poatse in IV. 16. sumitur. ' 

PROPOSIT](0 IH. 

. Obs. Siniiles hic observatìones locum Kabent acinprae- 
eedent«. Nempe punctùm B prò lubitu * ws trvyj 9 in cir- 
camferentia somi aut edam daium esse, aut quacunque alta v 
ratione determinari potest. Deinde etiam determinato pdncto 
B sex variis modis tiìanguli AMN suus vaiiari poteste quam* 
vii magoicudo laterum aon yarietur* Fraeterea iurp quid^em 
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TeTfvì^'dwifav ai V7to ABF , AFB yoèviat dlxct 
tale BJ, TJ ev'd'eiaig, xal GV/u/ìakXéTcoaav àXX^Xat^ 
«OTa TÒ J qfj/ii€iov, %aì iJiO-maaV «Vo ^ov. 2/ ini tùs 
AB, BT, TA ev&siag xd^e^oi al JE, JZ, JH. 

Kul ln€l 107] ioTip ^ vnò ABJ ywvi^ ry ino 
JBF^ iati dh Hai ògd^ 7/ vnó BJEJ òqd'ij ty vnà 
BZJ hf], avo dy TQlyiQva i&vi td EBJ^ ZBJ, %dg 
avo ywvias toìq 8vgì yiopiaig taag €)ipvtci, xal piai^ 
hXzvqàv fila . nXevQa hrjv , tìJv vntyvelvMJaap vnà 
fitav %(Sv' ìacov y^avirnv , koivtjv avTwp tijv BJ, xai 
rag Xomag dga nXeVQug rais koinatg nXevgalg ìoag 
i^ovaiv ìòfj dqa tj JE tj JZ> Jtd rd àvtd ùìj xai 
1^ Jff Tf] JZ loTÌV ÌGfj. Ai rgelg &qa eid-elai al 
JE$ àZy JH iaai dXXi^Xaig sIgIv o dga liévsQta tcJ 
J , zal dtaa%7j fiati évi %tov JE , JZ, AH m%Xog 
yqatpofievog rj^ev ^aldid %mv Xoinóiv Gìjfieiwv, xal 
iif)d\p€Tai riHv AB, BF, FA ev&smv, Sid fa og- 
&dg elvai rag ngàg Tolg lf,Z,H utjfielotg ywriag. 
El ydg refiet avtd^, sarai 17 ry Siafiérgo) rov kvkXov 
^Q0g ò\>d'ds «V dxgdg dyòfuvf] èvròg nm%oi}(ja rov 
nvxXbv, onsQ dronov èdei^x^y ovu dga 6 ksvtqw J, 
iiOQTi^fiaTi a évi" raìy JE , JZ, JH yga^ofievog 

òhsetvài Austin. I ^emonstrari oportcre » ^ contingentes JM^ 
£Nf FA iiiter se convenire, quod facìUimum est, ducta T. 
té recta ÀB^ quae tum^quum angui i KAM^ KBN recti sjnt^ 
summam angulorbin MAB ^ MBA duobus reptis miaorem ef- 
ficiet, uiìde rea consequitar ope !!• axiom^ yel I. Post. 5.^ 
verum eandem demònstrationem iìtta dederat TaCquet« De-* 
nique notandum Peletarium' et Borellium aliam adliuc huius 
probi ematis solùtionem exhibere, in qua, opé j;>raec6deiitifl 
pxopositionis primum circulo triangulum dato' àequiaiigulQiir' 
inscribitiir I et deindo ope problemi* iji Ob8« 0« ad III< 17. 
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Secentar ABT, AFB anguii bifariam a rectis BJ, 
Tà (L 90» ^^ convexiiant inter se in puncto J^ ti 
dacantur a 2/ ad ABr BFy FA rectae perpendicula* 
rts JE9 JZf JHiL 12.). 

£t quoniam aequalis est angulus ABJ ungalo JBTt 
est autem et rectus BEJ rccta BZJ aequalis; .duo 
igitur sunt triangula JEBJ9 ZBid , duos anguios duo-i 
bus angulis aequales habentia, et unum latus uni la- 
teri «aequale^ et utrique commune BJ9 quod uni ae* 
qualium angulorum subtenditur; ergo et reliqua latera 
reliq^is lateribus aequalia habebunt (I. 26.) ; aequalis 
i^tur JE ipsi JZ* Ex eadcm ratione et JH ipsi- 
JZ est aequalis. Tres igitur rectae JE9 JZ^ JH 
aequales infer se sunt; ergo centro 2:/ 9 et intervallo 
una ipsarum JEy -AZ^ AH circulus descrìptus transi- 
bit et per reliqua puncta, et continget AB% BFf FA 
rectasy propterea quod recti sunt hòE^Zj H pnncu 
anguii. Si enin^ secet ipsasy recta diametro circuii ad 
rectos anguios ab extremitate ducta intra ipsum cadet 
circulum» quod absurdum ostensum est (III. 160; 
circulus igitur centro 2/9 intervallo autem una ipsa- 
rum JEf JZ9 AH descrìptus non secat rectas ABf 

réctae inscripti huios trìanguli latarìbus parallela^ circiilum 
coAtingeotes ducuntur. Caeterum de simili probiemate ^ne* 
ralioie vide in&a ad IV. 7« Obs. % 

PRO POS IT IO ly. 

Obs. 1* Analysis l^uius problematis ita institni potest. 
Quum centrum circuii esse debeat ex III. 17. Obs* 1* iiirecu> 
quae angulam ^^T bij'ariam divìdit, dividat eum bifarìam 
recu J3J, eiitque in BJ centmm circuii C^el, ut ali ter geo- 
metrarum moro dicamus , erìt recta BJ locu^ emuri circuii 
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xvuXog TÌfWBt ras JB , BT, I^'A evd'sias' Itfdìpérat 
«pa avtmv xal iotHi xvxXos ìyyèygap/uévog €Ìs ri 
ABT T^/ycovor. ' EyyeyQdq^d^w wg ZBH *), * 

JSig ccQcù To dod'iv %^iymvov %d ABT nvxXog iy* 
yfYQtiftTtiii 6 JSZH. "OneQ éàu noiijisau 

Il PO T A SI 2 é. 
IìsqI tó Sop-hv TQfyforov mxkov mQiyQclìfjai* 
"J^OTw To So&hv rqlymvov %ò' ABD Sei drj^ neqì 
rò do&lv TQfyctìVO'y tó ABF nvycXov neQtyQciìpai. 

Ter/ti^od-oìoctv al AB, AF ev&eiai Òiya %ind tc? 
Jf E Ofjfulaf «ai ano t(Si/ J , J^ ofjfielwy rais AB, 
AT ngàg òg&àg rJx^wGàv ai JZ , ZEf av/uneoùvv-- 
%ui dh fjro/ ivróg ro'S, ABF TQiyoivt^v, i} ini r^g BF 
iv&élag,^ ixràg tijg BF» 

1} Veiba; ^Hj^èyQaq^at cSi ZEH,- qude iti edJ. Oxon. (e 
Ba$iL omiska sunt^ lecta Omniiio e Cod. a r«8iituit Peyrardus; 
?ant«r ceite in Prop. 5. 9. 13. 14. ad finexn similia verba ad- 
iectft legimus. £)adein umen' ad finem Prop» 8. desunc* 

^desaibendiy, Codep .niodò, quum id centruni esse debeat 
in recta» quae angulum AFS bifariam dividiti dividat eum 
bifaiÌÀin recta FJf erìtque in recta rj centium circuii. Erit 
itaque in concursu ùtriusque rectae. Rèctas autem JSJ, TJ 
necèss^io concurrere , v facile patet. Quum enim aao-uli ABV 
^Ì9 simul minores siiit duobus' reclis (I. 17.), multo magis 
aiiguH JBFy jrB simul (quippe dimidu priorum) minore» 
erunt duobut rectis , àdeoqtie reaae BA^ Fkt convenient (Ax, ' 
11. rei I. Post. 5.). ' • 

Obs. 2. Coi. 1. Quum etiam rectae AE^ AH ciiculum 
contingtftt, recta quoque -r^^, quae angulum J»^/» bifariam 
«fividity in eodem puncto A^ centro drculi, conveniet (JIL 
17. Obs.' 1.). Itaque U'es rectae, quae angulos trianguli ali- 
cuius bifìltiam secante in eodem intra ipaiim puncto conve* 
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/ • 

BPt FAi contingit Sgitur i^^atiy et erit dìrciiitld de*' 
scrìptus In triangulo ABF (IV. Def^ 50< Inscribatot 
ttt ZHE. ' 

in dato %t^r triangiilò ABF tlìrciilus ttidcriptiit 
test EZU- Qùod opoirtebat facénei 

PROlPOSltlÒVw CFig^ 290.) 

Circa datttRi triangnlam cirnilum tirctiiii9trib<e^i 
' 6it dattim trìanguhim ABF^ òpòrtet ebrea datunl 
hiàngtdùiin ABt^ circuhim drctimdclibere» 

Secentur AB% AF rett^e biFarìam \n 2t^ E piuii^ 
tds (L ipO> et pufactis J^ E ipsis ABi,AF ad re*^ 
ctós angtllòa dttcahtttt JZ9 ZE (L ll.> ConVeni^t 
autem vel inthi triangttlttut ABF} vdl in recta BF^ 
V«l cucirà SFi t 

taiaar. fit vice r^Ht/ài IL«aà^ ^aaé ite ^im^o i#| ia qttò boa» 
Veaiant cectae» quad duòs anguloé M et F trkaguli biiocant^' 
fld Cjertìaia tttignlam «laeitur^ huno ^oqiiè bisecat (Obi. 2. 
ad li 26. Gas; 5;). Cf. PAeidercr.^ è cui&é àÀnoutibAibas 
jiartim Inaiiuscii^tiA ^ èdaia iti hoo libro plura hàaaim'uà^ 
5choL ia VI; Bleroì P; I; $$. 41. 42. €aeterum ipiam pr^ 
jlbsidohéia IV. 4. Budideè ex kbàurdo déhioiistirai:, tlol^. 
8uQ$ònk paiilb brévius ditècte. Neque vero cum Matthiàà 
(Àataug dai Rob. Siltiboiii Uebìfttseutihg) dixerim^ vèfbà hi 
fd^ frè^ ìotvràit #. t> li us^tté ad £iifrni demonstritiònìi maX 
aifMto odoaum esse addiUmeatan» Ad ìndirevtam dhmoMin* 
doneai omhanb ntoeaaana suat^ 

Obai 3i Cbn 2. Etj ^lUe a puhetd) ia-quo* tres ié<;tic 
a>aT«niant , quae angtolos ftHcuiua trianguli bhttànt, ad là* 
torà ains trìaiigii^i deoiittunttit ^ 9uat Inter se aequalik. 

Obsr 4. G©r. 3. Et^ qùuiiì nìt AB^AH^ et FZ^i^ 
(HL 17i Obs. 5.) i erit itaqae BZHhBÈ^ vél, quod. eodem 
lediti. 2B£ exeessiu» quo iumtta dóorunl lateriim Bùi 9 BT 
IS^dià, Element. P. II» B/ 
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^(à ineSevyjd^oìGav ài ZBy ZF^ ZA. Ku\ ktù ìa^ 
ia%^y 17 j4J ry BJ , xotvi] eh xal *79:p6s OQ&cle tj JZ* 
fidoiQ. ciga 4 AZ §d(5u %y ZB èorìv iatj» ^Oftrolias 
Sii deltofisv oTi «cai iy FZ ty AZ èory ìgij y £^9 
%a\ 7) ZB Ty ZF èurìv/iof]' ai tQelg dga al ZA, 
ZB, ZF ìaai àìA.TjXaeg «laiV- 'O aQa névrgm TfS Z, 
diaoTijjump ih évi tmv ZA, ZB, ZF niJìiXog jfQt^ 
ipofi^svos ijèsi lAai Sia toi^ Xomév afj/ielmv , »al So^ai 
neQiyeyQafifiévos ò xvkXos negl xò ABF TQiytavoVé 
IhQifQOffiéad'fo tàs 6 ABF^ 

'AÌ^Xd^ Sfj i^l JZ, EZ avfimn%itti)Gav ini r^Q 
BF d&^^ms «««tra %à Z^ wg è'xèi ini t^q SemiQoe 
nmay^c^'^g^ noi i^e^eijx^tì^'f] AZ* ^O/^om^ Sij dei-- 
lofiev o%t %ò Z iSTjfji^ltiV %éyT^QV ioni %ov nsqì%o 
AÉF TQiyavo^ nsQiyQoipoiLiivov xi/xAot;/ 

^AXXd si] ut JZ, EZ (WfimnriTùìaav ittrog tov 

ABF tQiydvov, ^ard tó Z ndXiv , wg €J(6t ini t^q 

- rghTjg ' xarayQafpijg , naì ins^evj^d-iaGav al AZ, BZ, 

FZ* Kot^ inel ndhv laiji ìg%ìv "ìq A/1 Ty JB, ttoivy 

■ ■ ( ■ ■ . • 
•up«rat tertiam uiFt quo ipso propius determinatur I. 20« 
Hano obaorvationem Clayitts ad loann. fiajìdstanl Benedictlun 
refert. 

Obs. 5« Facile ^atet» eadism ratióne s^M probietta ge- 
neralius, quo iubetur circulus d^acnbi» qui contittgat tre» . 
rectaa posiiione datas, quae non om net tces Inter ae sunt pa- 
jrallelae. Enrnt enim vel a) (Flg4 288.) dti&e rectatum posi- 
none dtLttxùm jìB y FJ parallelae» et secabuntiu: a teixia^jr 
in punctis'.^, T, et tum eodem modo ostendetnr, si angoli 
FjdBy AFJ bifariam aecentnr rectis FB^ AB^ has reotas in 
pnncto aliquo E convenire , et demissa ex B in rectas per* 
'f endicttta ÉZ^, E9f EH ease inter ae aequaliai adeoqtie cir« 
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Conveniaht igitur priihiiiil intus iii ^^ et iODgaiì* 
ìm ZB9 ZFf ZA. £e ^uoiiiani AJ acqttalis en 
BAy commahia àutetii fX ad rectos angulos AZ\ basia 
igitnr AZ bis! ^jB est aèqualis (I. 4.). Siniliter 
ostendemus tet rectam TZ rectae j^^ éaae aèqualfn^ 
quare <t ^J3 aeqtiaiis est ZT\ tres igitut ZA, ZB9 
Zr àejiuateè iiiteir^ ae siint.^ £rgo circùlua tenfaro Zip 
intervallo autem una ipsartitn JZAf ZB, Zt dèstri- 
ptus tratisibit et per reliqu^ puncta» et éHt tirciilùa 
circuiDScriptùs (IV. DeF. 6.) circa ABF triangulunii 
CirtmnsÈrib^tur kit AÉt^ . 

Sed AZf EZ convehiant in irecta BÌT in JZ> at 
in seciùida figura ^ et iUngatUr AZ. Similiter oatén^ 
dema^ puìittum j? centt-um Isdèe dirciili àxcà ABI^ 
trianguiuiii drcumscripti;^ s 

Séd >tó| ÉZ cohVcniant extra triangulum ABF^ 
nir«us in Z^ ut in tertia figura,, et iungantur AZ, 
BZ% TZ. £t qùoniatn i;ursiis Ad aj^qualis èai AB^ 
comxtiuhià àtiteiiì et ad i^ctos ànguloé AZ\ basis igi« 

Cttliud centro' B^ radio ÌRÌ descxiptaiìi très réctat ili Z^B^ 
B contiiigere; £t aodem nìodo etiam ex altel>a^ rècta^ «^tf* 
parte itiìreiiietur xirculiisj qui propositom e£Eciet. Aliter» 
dacto ad uU'&mque f ectaruni pàrallélarum p^endicUlò quo- 
cnaqaè ZJff, èo^tié in È bifàrìam dirii ò ) ac pei £ ducta 
racu JSi parallela xectis^.^JS» FJf òsteiidetar^ in baie para|* 
lela esse centra describeudorom ckcUlónmi* Vèl (Fig; 289,) 
b) nulla rècurum jJdsiUoiié dàtardm parallela eris alteri. 
Omnes igitur < hm jiMf BP^ AF inter sé conVènient» rei 
tiiiognlnid ABT efficiente adeoqué problénià ideiti erìt» quc^ 
npstrom IV. 4. ' et iiiTtoietnt eentrum J circuii intra tdarigu^ 
lum. deicribendi, qui tret rectai AB^ BTì AV teontingat^ 
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dh %ai ngóg op^aff ^ ^Z^ '^fidats «pa ij j4Z fidaci 
^ ZB iary ioti* ^O/Ltolmg d^ deitofiev Sic xal iy 
Zr vff ZA Ig%\v tati^ WQTs icaì i] ZB r^ ZF iarW 
107], 6 cifa naXiv 'itèv%Qfp rc5 Z,^dmovfif,i4xxt dh ilfì 
%m. ZA, ZBi zr %v%Xos yQa^ó/tsvog ijiet^ *wi 9id 
T(Sv XomfOP'of]fJtBÌ(ov,^ Kaì (forai n€QiyQaq)6fi€9og neql 
Vd ABF tjilyvìvov» Kccl yeyqdtp'St&i fug ABT. 

IIbqI %ò So'&hy dga TQlymov xvitXog yijSftyiyQcc^ 
fttau "OncQ ^àsi noi^oat. 

no PI I MA. 

n'mtét %ò ^é^TQOv tov %mXov, ij vàó BAT yàvicc, 
Iv (i^lZoiii vfji/rifimi rov ^fi,i%v%Xlov Tvy)[tivoVoa, iXdt^ 
T(»v ioxiv- oQd^g' oTs dh ìtH Tijg BF eiS'Blag to %év^ 
TQOV niméi, y vnó BAF ymvla iv i^/l^ìxvkXIìp w* 
yydifovpa 6q&ì] ioitP' ote dh tS 9téi^tQ0f *tov HvkXov 
ixTÒg i^Qiydi^ov ^iTttu^) y ij vnò SAF, iv iXd^Toi^t 

1) lu sane tectius PeyraiYÌas ex Cod. a liabet^ quam vuU 
gata iectiò : ovav inzòi t^s BF sventai tò hÌvtqW nlltzsi^ Cae» 
terum iam Greg^iiuf in' vec'sione latina veraìn iectionem ea&h 
' presait* ' . 

Facile autem patet » eodem moào inttà apatia KBTBj ABAN^ 

MFjìO describi posse circulos, qui rectas ABf BP, AT Vxtra 

. trìangoltun ABV dùntingant» . Noliunos Hnic problemati, qnod 

nnum ex lis est^ quae Apollonios in librìs de Tact|onìbu3 

tractayity plenios evolvendo insistere* Fiuta scitu digna» .quae 

, ad illud pertinente et ex hacconstrnctione derivari posstmt^ 

congessit Pfleidertr« ebene Trigonometrie Tiib* 1802* Ita ▼. 

r .. ' ' ' 'a \ AB+AT-hBr \^ ^^ ^ ' . 
€. tacilo patet ^ esse Ass:sAfi — ■ ^ , ^titer ac m 

Obs. 4. Tidimut else ABss .^ ^ ^ ^ et «ngnlum Mo 

«sie rectiim eie. 
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tur AZ baai Zfi est aeqa&lis (I. 4.). Similiter osten- 
deimis et'Zr aequalezp esse ZA, qaare et ZB ae- 
qti^Iis est Zr; ergo rurstis circulus centro Zy inter- 
railo aotem una ipsarum Zjif ZB,\ ZT descriptus. 
transibit p^ reliqua puncU t et erU circa txiangulum 

ABT circumscriptus. Descrìbatur ìgitur ut ABT,., 

i - 

Circa datum igitur triangiilum drcolus circumscri- 
ptiis est. ^Xioà opprtcbat facere, 

COROLLARIUM. 

Et manifestum est» quod si V:entrum*circuli intra 
triangulum càdit, angalus BAT^ in segmento malore 
qaam semicirculo positus y . minor sit recto; si au- 
lem centrum in lebtam BT cadit » angultis BAT^ in 
flemicirqulo posjtus 9 rectus sit ; si ypco centrum dr* 
culi extra triangulum cadlt» angulus J7>^, in seg- 
mento minore quam semidrculo» . maiòr sit recto. 

. F R O P O S I T I O V. 
Obs. i« Rob. 3im80iu puùc, demonstrationeiii huiiii 
j^opoaitioiiit ab aliquo vitiatam esse ,. non •nim' Of tafidere, 
r^ctu, quae.latera u^ianguli bifariam et ad angoios rectoa se- 
' (antf Ì9ter«8e convenire V 6t inepte .dividere proposiàonem in 
tsit c^aua» cnm ona eademque demonstratio oinnibn^ inser* 
vùt, u( iam Campaùus obiervarit. Et illud qoidemy rectaii» 
qtiae ex 4 «t J^ ad angulos rectos Ifiterìbiia ducuntor^ intec 
se convenire, iacile, ut eftapud Campanum, probatur^ ducta 
r^cta ^jjS, linde rea eodem modo e3( Ax. il. ve! I» Post» 5^ 
patet^ ac in IV. 3. de rec(is circidom contingentibiii. Quod 
autém recoe VZ^ £Z nec in unam lineam coincidere possint, 
inde patet, quod si id fieret, rectae AJ^y AF forent inter se 
parallelae (f^ 26.}, quod est cOntra hypothesìn. . Rob. Simson. 
Kctat JZ^ EZ convenire inde probat^ quod si ^oa conyem-> 
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pQ^iS* "Slgre «ai orav iXdwiof ùq&^s 'J^vyjfceViy ij 
al 4Z, EZ'OTap dh òqd^ , ini r^ff BF' '6%av ih 

IIF O T A 212 s. 

JElg TQV ÌQ^€VTa xvxXov TSTQdjmvoff iyygailfaié 

ABF^ xvHXovT^TQclyoùvov ij^yQcixf^ai. . 

"HlS-iaaav %ùv ABFJ xmXov Mo iid/ìeTQoc nqo^ 
OQd'cis dXk,fMig ai AF^ B4* nai-in^Z^vy^^iù ìh AB, 
BF,F4, AA. 



X) 'EHròe Tov ABT r^iyoipov. jwc cpniectura^ quam iam 
i^ersiones Caippani , Clavii , Gregorìi, Kob. Sixnsòn^s aliorum* 



que habent , posuiinus prò vuigata p/nninm editionum (in 
Paris, ex sphalmàte typOgraphicQ est iwòi prò intxòi) cjcròf 



lent parallelact foren^; 'at si parallelaé fprent ^j^, EZ^ para^- 
lelae quoque forant AB^Ary qui iis sunt ad angui ps rect08« 
tianc demonscrationeni reprehendit Matthias Auszug ans Kob. 
Sims. Ueberseczung et Austin^ » quod propositio. illa , rec^i^ 
^uae perpe^dicularés- iint ad du^s purallelas , ipsas etiam pa- 
callelas <Ase, non praec^dat. FaqUinie tamen res a4 !• 28. r»- 
ducitur. Caeterum poterat quoque Analysis addi simili ra^ 
e |ione ac in W- 4. facile deducenda ex III. 1. Cor. 1. 
>^ Ob«. 2. Cor. 2f Quum oentrum circuii ^escribe^di esse 
debeat (ITI. }. Cor. 1^) jn recta JZ^ quae rectam AB bifa- 
riam et ad angnlos rectp*s secai,, parirerque in r^cta È^y quae 
rectam AT bifariam et. ad anguloa rectos secat, et dénique 
•odeni modo in repta, quae recum BF bifariam et ad atigulos 
rectos seoat^ patet, hoc» quod ultimo loco dixinius, perpen- 
dieulum cum duobus reliquis in uno eodemque puncto eoa- 
▼enire debere. . ^ • 



(^uaxfi et -ai datus angulus minor est recto t intra tri- 
angulom convenient JZ9 EZ; sì antem i«ctua^ ia 
BF; ai yero maior recto f extra triangulma jÉBF. 



PROPOSI T < O VL (Fig. 2910 

In dato drculo quadratum Inacribere» 

Sit datus circulus ABFJ; oj)ortetin circolo j^^P^i 
^padratum inscribere. 

Ducantur circuK ABFJ duae diametri AF^ BJ 
ad rectos angulos inter se (I* 11.) > ^^ imigantur AB^ 
BF, FJf JA. • 

Obt* 3* Cor. 3. St quae ab hoc communi trìuii> per* 
pendicttlorum concdrsn ad àngulos trianguli jÌ, B, T ducuti- 
tur rectae Z^« ZB^ ZF àequales sunt. Ga<u itaqut figura* 
lecuudae (Fig. 290. b.) quo angui us BjÌP rectus est, cca- 
tram Z circuii eircumscribondi factUimo invesitur, bisecando 
tantuni latus, recto angulo oppotitum. Cf. Ili* Si. Cor. 2. 

Ob8.'4. Eodem modo per tria puncta, quae non in ea* 
dem xecta sunt, circulus describetur.. . , , 

O b 8. 5, Corollarii 1. , quod in graeco textn legirnry pars 
prfcoT* non ^st ap.i44 Campanum, ncque omnino ex hac con* 
stmctione cootequitur, sed patet ex III. 31. Pars*postexior 
consequitur. ex cònveréa III. 31* yid* Obs; ad HI. 31. Im 
parte posteriore corollarii praeterea , ut Kob. Simsoa. nptat » 
sermo est de «ngtdo datOy quum tamén proposidp nihil ha« 
beat, neo habere possi^ de angulo dato , . atque bine ille co- 
rollaxium Hoe manifeste vitiatum esse concbidit. JLàstin. ié. 
omnino «z hoc loco* eliminandum esse puta^. 

P R O P O S IT I O Vi. 
Obs. A seacta inde huius libri proposi tione Euclides nori 
usi de figuris quibuidam regularibus tactat, et de liis iis^ 
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Kaì Ì7f€l ìarj knìv ^ BEi Ty EJ^ %ìvtqqp. yaQ 
%à E, no^vfij àk uàH n^òs ^Q&dg^ 17 EA^ fich^s àig» 
^ AB fidasi %^ A A lori àiviV. Aid %à m%d H^ mai 
^inaviga %àv BF , Tà Ì7ca%é^ %iòv BA , AJ fin) 
i(nìy* laónXeuQov aQa imi %ò ABFA %e%^dnXsvQov» 
Aéyto &f) ari noi o^&oYmviov* *En$i yjUQ ij BA ev-» 
^ila MfisTqis èij%i rov ABFA nvjiXov, i^/iinviikio^ 
^Qa io'fi 70 BAA"' Òq^ a^ff ij vnò BAA ^on(ta. 
Aid rd avrà d^ij noi ixdoti] t(Sv vnò ABF, BFA, 
FA A 6q&i] ìgtiv op^oyoiVeoy dgei i<ì%l tò ABFA 
T€TQ(Ì7tkevQ0Vé 'Eàatji&fj &k «ai IqmiXevQOV* rerga-^ 
ftavov StQoi;ÌQ%h. Km èyyéyQamai «& vòv àodivra 
ABF A nvìikov. 

El$ dqa do&évva nvxXov ròv AB FA térga^iovoy 
lyyfyqanrai vò ABF4: "Qn^q idei noiiJQai. 

UFO TA si;s i, , 

• -'jBotw do&eÌQ nv'AXog ABTA* àel iij neQl Toy 
ABF A kvkXov TBrqd'y^vov nèQiyqdilHu. 

quae Prpp. '2 — S gener^iim de txjbngalit docueintt tiittilia 
pvoponit. Nequd enim pot^nnt ad ^iirai' maldlaterat qu«9^ 
icunquo iU« omoia applicari^ Kpnnulla Uipen 4f 9Au% quoque 
figuris non regularibus valente Propotitio texu, ut de hac 
iam dicamusy de quadrato idem dopet, quod Fi?op. 2,detrìaii- 
gulo dato alicui aeqoian^iilo. Quod^ia au^em quadratimi etiam 
ciitvit alii quadrato est aeqaiangulum, Nec -v^^to generali^er 
\^a^ propooi pot^at problema : ia dato circulo ìnicrìbere qua* 
dr^Iaterum dato quAdrilatero aequiangulum. VÌdii|iti8 ifempe 
in Obs. 2. ad III* 22, , ut quadfilateriim circiplo inscribi poa- 
8Ìt^ necesse ètte, ai quaestio $it de figuria, quae nuilosangu* 
Ioa gibbos liabeutf ut duo anguli oppositi simul sumti aequa* 
lea aiiit reliquTs duobuà anguliè. Itaque etiam, ti circuto dato 
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Et qaonitm BE aequalb ^siEJ, centrnm enim 
E 9 communia aatem et «d rèctos angulos EA; bas^s 
igitnr jÌB basi AJ aeqnalis est (I. 4.)« Ex eadeni 
ratione et utraque rectarum BFf FJ ntrique rectarum 
BAf Ad aequalis est ; aequilaterum igitur est quadri- 
laternm ABTd. Dico autem et rectangulum. Quo- 
niam enim recta BA diameter est circuii ABTAy se- 
micircttlcis igitur est BÀà\ q[Uare atlgl:^us BAà re- 
cttts 68^(111. 3l«)« £x eadem ratione et uuusquisque 
angulorum ABT% BTA » TJA réctus est ; rectangu- 
lum igitur est qnadrilatetum ABVé. • Ostensum est 
autem et aequilaterum ; quadramm igitur est. Et in- 
soiptqun est in dato circulo ABFJ. 

In dato igitur circulo ABFJ qUadratum inscri- 
ptum est ABFJ» Quod oportebat facere. 

PRÓPOSITIO VII. (Fig. 29i) 

Circa datnm circulum quadratum describere. 
Sit. datuSs circulus ABFJi oportet circa circulum 
ABFJ quadramm circumscribere. 

inscribi debet quadrilateram dato qiudiilaeera aeqniangalum» 
in dato quadrilatero eadem conditio obiinere debet. Quod ti 
faerit, poterit non modo y et qutdem iu, ut punctum in ctr« 
cnmferei|tia»^per quod unum iaterum quadrilateri tnécribeofii 
transeat'y datma sit , aut prò lubitu sumatur , res fieri , sed 
immmeria modis fieri poterit. Tei, ut aliter dicamu», pro- 
blema generaliter sumtum erìt indeterminatum* Nempe, U 
propocitum rit, dato circulo ABF (Fsg. 292.) inscribere qua- 
drilaterum, quod aequiangulum sit dato quadrilatero .£iS9£r, 
coiusi anguli oppositi ZBB^Z9H^s:Z^Hs^ rectis^ ita» ut 
unum eius latus tranieat per punctum datum A in circuinfo- 
» feremia . circuii » fieri id poterit sequentem in moduro* Ab- 
•cindatur per III. 3i. recta AF segmeutum AJF^ quod oa- 
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ùQd-àg àXl'^Xaig al jÌF, BJ, mi Sta toìp A, JB, F^ 
A m;fiB'(ov ij-^d-mo^ ètpanwfji^^vat tov ABF/I kvkXov 
al Zff, HO, OK, KZ. 

. ^JE^nù ovv ktfaToxBtai r^ ZH roti ABFJ uvuXoxf, 
jxnò-óè noi fi icipTQOv Ì7i\tìjv narà to A èTiatf^v 
l^é^BVKtai ^ BA' al òiga thqos «^w A ytoviai oQ'&al 
eiQiv, Jid fvoi ama Sij xaì al uQog %ol6 B, F, A 

piat angui unì aequ^lem angulo H ^ ductaque'^f £al angulus 
FAJ^^&EH^ et rJB=^€iEZf àt iungai\tur J?^, JT^ eritque, 

' ut faciie ex III* 22. cansequituty quadrilatemm ^BiV* aequi- 
tngulum quadrilatero .&Z9H'. Neque vero solum quadrilate- 
rùm JlBrj propositam éE&ciet. (^^pdsi eiiim v« g. ducta - 
fuisset vecta f^ parallela re<ftae Z9 » iuoctaque liE^\ angulus 
TAò:=.d:EIf ^ et anguluB F A^z=.&E^ comxìuxtui et%4t^ ^ua- 
diilateruiti A^P^ pariter scopo respondisset , 4tqu9 ìxa innu- 

' mera ^lia, quae idem praes^arent} exhiberi poter^^nc. Nomi- 
natim» si circulo dato JA^orib^Aclil fuerit figura quadrato ao* 
quiancrul^y ^imumera rectangula problema sQ{vQUt. At, ii £- 
^ gura inscribenda ipss^ e^am ^uadiati^m esse, et jper pui^ctum 
in" Qircumferentia datum \4 transire dèbet, una tantum figura 
bis conditiozMblis satisfaciet. Si circulo inscribi 'iii^betuf figura 
n^ultilateni aequiaugul^ liguràQ d^Ue» aqte omnia, an res fieli 
possit, ex obs(trvatis a4 IH* 2^t diiudicari 4ebet, et ai fieri 

* ppssity problema pletui^que ent iiidet^minati^a\. Caetenuo 
prapositioni VI. 6. addi potest lioc 

Cor. Circolus quoque (Fig. .291.) diametris u^i^, BJ'vbl 
quatuor segmenta ae^ualia d^viditur (III^ 26.) ». 

PHOPO S I TI O VU, 

^Qb.t. !• Rectas civculun^ contingenstes HZ» ^JIEToiimcon- 
cingentibus ufifél, ZS conve^iro^ patct ex I, 29. Cor. 3, 

Cor» 4* Quòdvià qiudrati circumscri{(ti latus aequale est 
diametro oirculif coi ciccumaeribitur (I. ^«}. 



/ 

Ducantur circoli ABTA duae diametri A3% BJ 
ad wctos angulos inter se (L 11.)» ^ p^ puncta Ag . 
JSr, r, 2/ ducantur rectae ZH, H&, ÓKj KZ cir- 
culnni ABFJ comingentes (TU. 17.). 

Quoniam igitur ZH contingit circulum ABFJ 
centra autem E ad contactum A ducta ^st E Al an^ 
guli ad A recti sont (III. IS.)- Ex eadem ratipne et 
anguli &d B9 Ff J puncta recti sunt; Et quoniam 

Cor. 2k Si ductii rectit jÌB^ BF^ FJ^ JA eidem cir« 
calo quadratum inscribatai'y mt qaadratum circnmscrì^tum 
daplum quadrati insctipti, hoc aempe erìt aequale duplo qua« 
drati radii (I. 47«) , illud aatem quadrato diametri Cor. 1. 

C o r. ^. Circulut etiam liic diametris jÌF^ BJ ia qua* 
laor segmenta aeqaalia dividitur (IH. 26.). 

Cor. 4. Parìter latera quadrati circiunscnpti diametri^ 
JFf BJ biaecantur. Est nèmpt HAssBE (I. 34.) et ZAsss, 
BJ. At BB=^ÈJf itaque et HJ:==ZA, 

Obs. 2. Quum quodvis quadratum. aeqiitangulum tit 
cnivis «lii y etiam haec propodtìo oonferri potest cu ni propo- 
sitione IT. 3. Et facile patet, propositionem IV« 3. longe 
generaliuSy et certo ad £guram rectitineam quamcunque, quaa 
angulos ^bboa non habet» extendi poase. Factis nempe (Fig. 
291.) ut in IV. 3. angulis ad centrum O circuii dati ex oidina 
tequalibus.iis, qui dèinceps aunt angulis fi^urae datae'^iZ£//, 
nempe «ngulo aOess: angulo, qui '^ dèinceps est aO^ ei, qui 
^ dèinceps est etc. ductisque* per puncta s» n$ /^ etc. (quo* 
. iìxm iwum etiam >dàtum esse potest) rectis circulum coiitìn* 
gentibuSy demonstrabitur, ut in IV. S. rectarum harum con- 
tingentiom unamquamque convenire cum duabus ipsiproxime 
positìs» et esse figuràm ita enàum aequiaaguUm datae ^Hf^. 
Néc generaliter omnes ii casus excludentur, quibus figura data 
angulos gibbos habet: in figura autem datae aequiangula circa 
circaluìn circumscripta latera. angulos gibbos comprebendentin 
non ipsa, sed producta tantum intra figuram cii^iium con* 
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Cfj/Jifst^ ffùvm QfdH^ elaiv^ Kcà intì oQdij iaTiv 17 
vnò AEB j^mvici,, io%t àk 6q^ xai 17 vvió EBtf 

drf xai flj -^r* Tf7 ZK iati na^dXXtjXoQ. ''JlgTe »«i 
' ij HQ TJ ^ìK lini v^aqdXXìjXos^. ^O/uoIwq àfj del^o- 
fuv QTi xai ^yuttèQa raiv Hji, &K rp BSJ i(nl 
. naQaXXfjXoQ. llagaXXfjXój^Qa/ijtia iùrl Ta HK, HV, 
JK, ZB, BK* tati «>a ìq%ìv ij fxìv HZ ty OK, 
iy dh H& TTj ZK. Kal Inai ][a^ iorìv ^ ÀT Ty BJ, 
dXXà xai ^' fi^hv AT hwtiqa tìSv H&, ZK, ij ah 

tingent, et aoguli quoque ad centrum situar aliquatenus di<* 
Tervjum obtipebunty auaé omnia, qiiuin sinaulis casibtis evol* 
Tenclis haud vacet, hic et in sequentibuf praeterìmus. 

Obfl. 3. In ^guris circulo alicui /dtcuoMCtiptis (hio quo- 
que praeterimus eas, q.uae angui os gibbos liabent^ obaenrari 
potest circa laLera aliquid admodiinl simile ei, quod in fignrìs 
circulo insoiiptis circa angùlos observavimua Obs* 3. sq. ad 
III. 22, Nerope, si parem laterum numerum babuerint, et 
laura» iniiio facto a.qupcunque eornm ordine ni^meria iadi- 
centur, erit summa ìaterumi nuiherif imparibus notatorum m« 
qualis summae laterum numeris paribus notatorum. 3irT« c« 
talis figura, quae nuUos angulos gibbos babet jtBFJBZ (Fig. 
2.95.) '9 iqiiae circuium coùtiag^t in punctis tt| fi f f* ^^» *^* 
que.ex 111, il. Obi. 1, 

Bas=zBfi. ' 

unde (4ÌtL+Bm^'h(rrr^^4r) + (JBe+SSÌ)^JBf+rfi)4<J^ 

i. e. jiB+rj+BZ^=zBr+JB^Zé4. 

Similis denioiistratio locum babet in figuris , quae plura ha- 
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rectlu èst dtigultls j4!JEBi rectùs àntem èst ti EBffi 
HS parallela erlt AP {h 28.) Ex eadem ratione et 
AF parallela est ZKl quare et HQ parallela est ZK 
(I. 300» Similiter ostendenius et uti-amqiie. ipsàninii 
HZ^ QK ipsi BEJ esse parallelam. Parallelogramma 
igitur sunt HK% HT, AK^ ZBy BK\ aequalis igi- 
ttir est BZ quidcm ipsi BK% HO vero ipsi ZK* ^% 
qaoniam AF aequalis est BJ^ sed et ^Z* utriqoe 
ipsamm //©# ZK^ BJ vero ntriqtte ipsarum HZi, 
&K est aequalis; et utraque H&f ZK ntrique HZ% 

bene latani. Hinc consisquitar, rectaiigulaiii et rhottiboideii 
eircolo JB eircamscrìbi non posse. 

O b 8« 4è Simile quid obtjnet in figurìs circolo cìrciin- 
scrìptis, quae numefum literum imparem babe^t. In ìllis 
nempe ^, si unias cuiuscunque lateris y* Cé TFig. 296*) in pen- 
Mgoiio ^BPJB lateris E 4 P«ites Jé , et eB in quae in pun- 
cto contaetns dividitur, separatim numeremus* pariter summa 
laterum numeris siliparibus notatomm aequalis erìt summae 
iluttitiii» paribos- notatbrum» quod eodem piodo denionst(a« 
bitar* 

Obs* 5* In quadrilateris propositio» quatnÒbs. 3^ ha* 
buimus, valet etiam conversa, l^empe si quod quadiilaierum 
ita comperatum sit ^ ut summa dnorum laterum oppositorom 
aequalis si|: summae duorum relìquorum laterum oppositorum^ 
poterit illi circa! US inscrìbi» Demonstrari id potest Tel directe» 
Tel iaditecte. Directa 'demonsu'atio haeo erìt« Sit (Fig«297«) 
qaadxilaterom jtBFJ^ in quo summa lateruiQ j^.d-f> Tj^ acqua* 
]is est suinmae literum BP^JA^ potetit ei circuì us inscribi. 
Nam ex Obs* 5^ ad iy« 4< circulus potest descrìbi^ qui tiii 
quaecunqoe contigua latera v* e jiBf BFf Fd contingat iii 
ponctis «, /?, y^ adeoque erit, si O huius circuii centrum 
sit, Oa=.6^, et €)à2=^Oy2* Est autem Oà'^^OA^—Jitl, et 
Oy^s=.OJZ^^t (I. 47* Cor* 2.), edeò^ue erìt d^2^w^<t2s 
OJ^-^J/Z. Et, quoim sit «z hyp. jtÈ^IJ^Bm^JAt et 
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BJ haréfùt %mv HZ, OK iarW Xeni* irai ÀMm^ 
Aqa T(iv HO, ZK inaT€Qa TtSv tiZj &K iatU^ lafj,' 
^loónXey^v iuQa ìarl ro ZHOÉI vaTQdnXevgw* Aifm 
ifj €^i %al oQ&óyiiviòr. *Mitl fàg ftaQUikìjkoyQiafirr 

OQ^ iJpa ietti 17 vnò AHB» ^O/tiolms ^^ àelio/HBr 
iti %tù al TtQoè *totg 0, K, Z ym^iai o^ai éìaàìh 
o^oyéivioi^ c?(p<» ioi;ì to ZH&K veTQdnXéVi^or'» *£^ 
iei'X^f] Sh xcùl iaonXyvQOV* TerQccytavov ^igaic^ié^. Km 
neQiyiyQvmrai tisqI tov ABFJ xt^xAo^i 

IIbqì top do^évta dqa kvxXov TeTQciymvw ìtt^^ì* 
'^iy^ccTtrciii Qnkq èd^i notijaau 

il P Ó T A S i ? ri. 

ÉIq io dodiv ieij^dymvov xvxXoi^ lyyQdijJài. 

*'JSa%m Tà ioS^hv TeTQay&ìVov to ABTJ^ dei èij 
%ÌQ TO ABtJ TCTQaymvov xÌkXov iyygd.'^àu 

J^fiìjad'w iitatéQa TfSp AB yìJA èi'jfù kmd %d 
Z, E Ofjj^t^éiai noi iid^/xìp %ov E onòréga %i^v AÉ, 
TA na^dXXfjXog^X'^^ V E&j, did eh tìw Z onoré^qt 
w^ AJ, BV naqdXiijXoQ ij^d^m f} ZK} ^UQaXXijXó^ 

Bu^sJspt iyssatfi (Obsè i. ai liti i7.) tòt, àe<lnàìihu$ ùiJÀtài 
que demtis ^ jia-+'jys=:JJé lani eiit irti jJ'àTrrJy (]^ig. 297. 
à)j vel alterutra éarani maior aitera (Fi^ 297. b.): Utrò^ao 
casU| dbmissò ex O in jéJ per^ieiidicttlo Oè, dico èsse. 09ss - 

by. ìfairi* si i) Aoa^Jfy erit taxrì Aa^ quaìh ^^ss-»" 

Bt, quum ÒA^^Aà'i^i=,bJ^-^Jy^j crii ÒÀlss.OJ^, ftdeòqua 
ÙAs^-bJ^ undo perpendiculum O^ recUm Aj bitèéàbii in Ì 

(Ji 26i Cor. 3.) i èritqué JB=:.''^-==Jy» Est autteÉn Oilass 

Od^-^òi ^ by^s^oA^'^à'fly itaque ÒSh^Òy^t adecque Of 
8x0}r* ^^ amém tton nt Ja^J/y sit «Iterutta eaxiutt ▼• e. 
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6K est tè pialis. Aèc(tii]atórunr %ìbir est ZHQK 
quadrilaterum. Dito ti rectaiigulum;. (^ùoniam enim 
paralleiogrammnm t$i HBÉAi et es^ rectus angulus 
JEB.\ rettus-igitur bt AHB. SimUiter ostendemus 
et angulos ad & , K^ Z rectós esse ; rectangulum igU 
tur èst qUàdrUatenittì ZÌt&K. Ostfehsum est autem 
et aequiUterunì ; quadratóni ìgitnr est. Et circum- 
scriptam est circi ABVJ circulUm. 



Circa datum igitiir circulum quadratum circumscri- 
ptum est. Qaod oportebat facere. 

]? A O P O S I T I Vili. (Fig. 299.) 

In dato quadrato circulum inscribere. 

Sit datum quadratum ABFA ; tìportet in quadrato 
ABTA circulum inscribere. 

Secetur utraque ipsarum ABt A4 bifaryim in 
punctis jB> ^ (I. 10.), et per J5 al'erutri rectarum 
ABs TJ t>arallèla ducatur E& (I. 31.); per Z v^rò 
alterutri rectarum AA^ BF pHiàllela ducatur ZiC (L 

Jy .xnaior altera Aa* Quoniam ì^iva OA'^'^jia'^zrsOJ^'^JYi't 
eiit JYl^Af£^t=.OJ^OA*^é At, demisso ex O in tectam A^ 
perpendicolo 0^, est OJ^-^OÀ'^^M^—A^XS. 47. Cor. 3), 
itaque ^-— A^=rifi2— ^^2 i. e. rectangiiliun (^y-f-^ee) {Jy 
— ^«) = rcetang. (jì^Sj (JS-JÌ (If. 4.. Cor 4,3 Quum 
auteni sit. Jy-^Aa^^ÀJ—jS-i-Ady erit Jy—Aa^^il^A^ 
(Obs. 3. ad I. 40.)»adeoqufe erit J r+Aa+jr-^A(i=:=:jt4»AS 
'^Ad'-Ad i. e. 2Jy±:^JÌ, v.el J^=^jS\ et quum OSjl. OA'-^ 
Jh et Oyls^p/fi- Af- i exit 09 s=sOf^ 9 ci Ò^Oy^ adeo^ue 
tttroque casa circuì us radio Oj^.desciiptus ttiani p^r ^. transi- 
^it» et continget rectani JA in S (III. 16. Con Ì.). Bhì^ 
consequitor quadrato et rhombo circalam posse inacdbi. 
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f^af^l^v 0^0 iùTÌ^ AeooToy mv ^jS^> JECfi^ jt&, 
&J, AH, HF , BHfy Hd, nui al dnsvavvlw wlh' 
ttìv 'nXsvqal ifjlovoTi laai ehiv. Kaliml ìaTj inth^ 
^ AA %y AB, Hai iàri %i}e /j^ Ad ij/j^iaam ij AJB, 
i^e ih AH i^fiheta 17 AZ, taf] dg» xal 1} AE tj 
AZ* vis^e Hai al ànévav^ioi^ ìtmt e/(riV> Xqvi dga noi 
ij ZH tij UE. 'OfMmg àij duiofiev Sti %al éxaitéga 
TcoV HO, HK i^méga tmv !SH, HE imW voff. Al 
tiaaagee dga al HE, HZ, HO, HK ìaai a^^-. 
XHì^ dxjiv. 'O dga xivTQip /ihv tcJ Hf iiaavi^fiaTi 
ih évi t(Sv HE, HZ, H&, HK néuXos y^aq^ó/i^os 
' ^t^t «al *9ià T(Sv Xoifmv afjf/^itaP* «al ifa^pBuai xdv 
AB, BT, TJ, a a sv&e^iSy, 9ui zó ògS^às elì^ài 
WS ngog Totg;E, Z, 0, K ywWaé* èl ^àg tBjiiH o 
kiJKXóg WS ABt BF, Fa, JA, ^ %ij iia/ii^g^ 
%ov kvkXov ngòs og^s dn dugae djrofiin] ivtògn^". 
iCfiHai Tov HvxXov, msg drùnop ideij[&fj. Oi/ic a(fa 
mdvrgtp fihv %£ H, dtamnifMVfi dh ivi %ti¥ JÌÉ, 
HZ, HO, HK wjuXos t^gaq>6fii^€P08 %if^$i wtf ^B^ 

'Obé. 6^ In figari» autem , ^ ^uae plu^i quatti qùAtàor là* 
tm habent'y ptopositio, quam Obi. 5. habuimas, paiicer^tiè 
altèra Obs. 4. «xhibiu couveiti neqiùt » quod «imilitet fero 
dbnionstratur ac Obt; 6. ad ili. 2% 8ik ntmptf (Èig. 2980 
figun ABTiÉEÉ drculoi cuius ctetitrum est 0, ia^ius Oa'cif- 
tuxnscrìpta» et contìiigat illìe latèra. ili pùhctis te, fiy y^ dy e 
f^ laxn sumantur duo quaecunqua làtera contigua t« c. dÉ, 
EZ 9 et prodacattir utruftiqae ultra usqué ad 6 et JET eadem 
quaiititate» neinpe iUy ut sit ÉB^s^JS^^ et dentro wdf radio 
Wi^/paiiritqae centro JB radio J?A desctibàtitur circuii , qui 
80 intersé^buùt in puncto àliquo K ^ . iu ut di^ctis JJC, BK 
sit -pimetum Z inter jìK et BK^ orìeturque not^um polygo^ 
aium ^JBFa^jSiì, quod a priore ABFJBZ tanttuii qiiòad Utera 
4ÌKi BMf eoniaique positionem discrepabit, caCtcrum ver<^ 
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rom AK..XB* JG» ej* 4H,ur,m*UA 

et oppo3ÌU. ipaorum latera aequalia. eai^ (I. ^V)» . £< 
quoniam AJ aeqoalis est^B, et ipsius quidem jij 
diimdia est A^f Ipsius vtro' jiJf diiìiìdia AZ9 ae« 
qoalis ^t «t ^£ ipi^i AZ.i quare^ et oppòf^tai^Mt^* 
Ila suiit t , ergo ZH aeijoa^a HJE» Sin^lUtar p^f ndé« 
mits et utr«mqu^ HS f HK oUtque ZHw. HE e«a» 
aequalemv ^Quatuor igvtttr IfjEpHZt HQt^M&^tt^ 
quales iuter te suqc. Circala^ igitur ^enlfo. H^. Ì9ti^* 
\allo vero aèqnali um ipfaru(m ME^ fi^r H€i^JIK 
descrìptiis tr^ansìbit ^t per reUqiia puocta ; et conting^t 
tecUs AJ3t Bti rjf i/^t pmpcetea qubd ^<i|tì.saat 
anguli ad jB» Z% B^ K angoli; si enim S^eat^rculu» ^ 
rectas AB Bt, TJf AA t ^^9^ diametro . circuii ad 
rectoa ànguilos ab extremitateAducitury.u^tr^ i;irct^liim 
cadet>^qUc|d abanrilom osteosuoi est (UL 16»^ ;Qtft:u«- 
lus igitur centro- J?^ ioterTallo vero aeqpalì um* jp^a»» 
mm HE^HZ, H&i HK deacript^tus liion secat t^^cmiM 

qatini polygooum JBFJÈZ eiaculo ctrtuinscriptUin slt^ «rit 
ex Ob«. 9» jfB^rj^mS:sxBrJ^JB+'BA ^ uétot^9^ qtram 

29, erit «tim JB'i»rj^K::ci£ìr-+^M'ii^^ iiàfgomffm 
vitaqae ABfJ^ edam ita coiii)>aratum eat, n( itimij^mi;lhi«- 
rum aUerna lìiiineratorum ^equalis ait nmiMio KvHquorum la* 
urani, (BC uxneo «aiiifeuuftì e&t, huic polygono Weidum in*, 
scribi non posse. Si «uim ihscribi posset, idem etiam laters 
ABy BT^ rj ex e^ parie lateiis flP condog^e deb^ret, ejt 
qua atinc reliqaa latera. At,^ qui b.Qc effi4t , . u|iicU9 ci|r<;ulus 
est, nempe is/ qui centro O radio Ock^ describjtur. Is autem» 
quam latera JBZ^ AZ contingat, aequit simul latera fJC,, AK. 
extra 411a posica contingere. 

Enclid. CHemcnt. V.VLy C 
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A^to«é lel^a-^ro 4 '^ *^ ' • ^ -■: ' •' - 

r VHÒ hdJS 7«iWii» èiXU ^T/ukjion wiè ^ Api ^Òfxoim^ 
^ iéiitéfjbév Hrt ntxì'éiidaTi] ^tSi^ vita JWT] BTJì 
rJA àlxtt ^étf^Tàt ^S %wv AF/ JB iv^^ìèp^ Kal 
inel toi} iatl4f »i^ én^ AÀB.ftavia rjj vvéò J^St^ uai 
80ii ^f ^ fibv ijh6 ■ ifi*B ij^hèéa ij tk^ ÉAB , iijà 

* ftlvsfji ABF ^fjumia^ vnò EBA' xui ^ vn^ EJB 
gfi^:,f^ vsfà JEBA \èif%ì £e%£9ùài ^Xeuga ij E A 

^ nìam^. ^ ^EB èmìé^ Mfr ^Opùmg )9y ^W|9/f€^ m^i 
Httì émié^d v£v '-- EA^ MB sv^kmr ikmé^iu rwv 
E'F,EJ hfj'ierivi Ai jréiJùdQeg aqa aì EA i EB, 

Obs. 7* Io figurìs éitculd citcuìnsciiptis'y ^iiaé' nume* 
ruit^ latcrum imparem habent, pròpoéitio , q'uam Obs. 4. ha- 
buidiusy edatn ita éxprimi poteiìt : erifc in illis ft^mma .latemm 
pdmi f tèrdi , Quinti hie\ aeqiiàlis niinhiaé laterum «ecuniiiy ^ 
quarti etc* si' buie àciclas duplùm segihentum primi literis, 
quod intet punctum contactus et eum «lua terminux^ lacet, a 
qi|0 nunieta:re coeptuija est, v« e. (^* 29&) sor pentagono 
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Jp9 BFf rjf JÀ. Coniinget agitar ipftas et erit 
in^ptus' in qii^drato ÀBTJ. 

In datp igitur 4iiadràtà tircùlus ioéùnptuaeit. Quod 
QjKNrtebat feerie* . ' ^ 

TROPOSitiÒ IX. ^Fig, 291.) 

Circa datuhl quadratiim clrbuimn tircumscHbere; 
Sìt claturà quadratum ABFJ^ oportet cìic^ qua^ 
dtatum ABTJ chreàinm circiUndóribisrè; 

i^llctae ^jT^ JSJ 9ÌÙS6 secent in J?» . ^ 

■ ». . ' 

£t quoniam j^jÌ aeqiialis est AB ^ > covimuius àn^ 
tem.^r, HUdg JAf.jràuihna BA, AT aèqiiÉlet 
soi^t» ft bfisisr JX" bas% Ì^J* aèqtuii$;< angiiiua igituir , 
dA r aeqaalia esL BÀT (t 6.) ; an^iìbu igitiiir 2/^ . 
bifarìana sect^s 0^^al^, ^jT; Similiteir o^tiràdenitis et- 
umuuqu^mque angalohim ABT^ BFJ^ FJjihi&i 
riam ^ettum ed9e>tectis ÀFi ^Bi Et qiiòiìiiliyi a^^. 
qilàlis est aogiUus .^y^^ angul0 AB Fi et, èst ipaiUS 
JAÉ dimidiii^ angoìxà ÉAB^ let r^^$hk$ ABF tìtofc 
diu$. angtìlus ESA; et ÉAB igittqr atigulo JS&j^ 
lerit aequalis. Qu^r^.et latas *jB^ iàt^i jB^. èst àé- 
quale (I; 6«); Sioùliter.ostèildenlas]» js( mrtiìiqile ire- 
ctarum jEA r ÉB .nttìqjà^ ÉF^ JBU àeqùalete èsèè; 
quatàof igitur JSA^ EBi EF, JS4^?iàtes jutèr 8|^ 

<|V:ciild circUniscia^d ^ ^aòd lu^a dèlidefitùm fuit^ érat^ t^ «1 
, punctò A versus B nU uerarè incipiàs ex Obs. 4; ÀB^TJ'^ 
Jfiés^BT'^MJ'+^Ai iiaide si utii|n4vi^ .addaè jh^^nt ASri^fA. 
^BJz;s:Èr+$J+^à^Br+£j4-2Jm. Hiiic aonsèqiatiia»! 
$^ lateva %ii'aé <pircnlo ciròiimàcrij^ue^ qUaè lìunMirQzii.Utèf «ari 
imparèm habet^ omnia data sint^ data ètiàxn iittè aégaiciiti^. 
in quae ili» in puiicto coiitactai diiridliintur; Etit hénipé 'idm 
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ET^ Ej Xaai dXifjkais doìv% *0 uQa %èvtqv$ %(S B^ 
%a\ SioGTiqfiaTt ivi Ttav EJ\ EB, Et, EJ HénXbe 
Y^a/fifisvog ijiii Tml ani ' ifti$f kót^tov oìjjiélmr^ nai 
iGTui neQiyeygafifnvog neoi ro ABFJ tetQuywvov* 
llsQiysyqatpd^ mg 6 ABrj* 

UeQÌ td (foS^eV dgct^ r&T^ìdyfoPoP icvxkos neQiyé^ 
Yqunrat. "Ojzsq eàsi notijoau • ^ 

a P O t A 212 i 

^laoaneXhg TQiywPop avan^octe^ou , f^ùif ita/téQar 
t(5v ngòg Ty ^dau ytaviwr àidnkaaiova %ijg'' Xoinijg» 
;• 'EnneiaS^ tig avS'eìw ij AB, naì rjs^/iija&w xarà 
to' r ff^y^ftoV, c5g!r« rò ino wv AB, BF TtiQuyò^ 
fpivop ÒQdnytivior taov eìvai TtS'dni tqv FA tct^a- 
yiivu>* xai «fWfcii /ihv tiS A, -àmenj/naTi dirtia AB 
uuHXdg y€yQcl(p&m 6 SJÉ, «aj ^^i/^^oà^co Big top 
BJF xvxXoy vij AF evd-sla, /iij /u^ei^ovt oiSay Tfjg 
%w SJÈ npxXov diafjiÀTQov , ìgt] ev&sla ^ BJ* %aì 
ifH^eu'id'mGa^ al AJ^ FJ, xal UBqtyey^étfd'ia né^l 
TO AFA *TQlymH)v xvxXog 6 AF/t. ' 

KiA iforei <rà VTTO TcJv AB, BF ìfòov iatl^Kp ano 
v^g AF, iati di 17 AF *cij BJ^ j;6 dga vnò fiSv AB, 
BF feoif iati w cinò t'^g BJ* Kaì inù ìcmXtyv tov 
AFA elXfjTttcd TI ori^Biov èxTog rò ^B, Ual ano tov ' 
B n^òg jÒ¥ AFJ xvkXoP ngogn€79Twxaat &vo ev&slai* 
al BAy BJ, «o^i ^ (jffhv avTwv Té/ivsf,. 17 uh ^poff- 
niivcar, %al ioti tò vnò rvSv AB, BF ìoùp tal dna 

±siAB+r/H*JSjl'^Mt'*JB, CSaetef uitì haec disquisitio a teirria 
Me obt«nratione instituta primum facta est a Pitot. (flifém.' 
àp rAead. dea Sc« d» Paria 172&. p. 4^), Cf. Kcaft;. Geom» 
Sttblim» $. lOft. 
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sunt. Circuliis igitur centra ^^ et ìnteiTalIo aequalt 
.uni rcctaram Edi EB9 EF, Ed descrìptas tranci- 
bit et per reliqtta pancta » et erit circutàacriptua circA 
quadrettini ABFA* Circumscrìbatur ut ABFd. 

Circa datum igitiir quadratùm circulua circumscrl- 
ptua èst. Quòd oport^bat facere. , 

P R O P b S I T I O X. (Fig. SOL) 

Isosceles triangtilutn constituere» babens utrumque 
angulorum ad basin dapliim reliqui. 

Ponatur aliqua/recta AB^ et secetùr in p'unoto F^ 
ita ut rectangulum sub ASU BF co>itentum aequale 
8it quadrato ex FA (II. 11.)» et centro Aj et inter- 
vallo AB de8cribatur»circuluSiifz/>E (JPo3t. 3.)^ et ap- 
tetur in circulo BJE rectae AF^ qua^ non maior est 
diametro cìKuli J3jr^ aequalis recu BJ CIV. 1.); et 
iungantur AJ^ FJ9 et circumscribatur circa*^ triangu- 
lum AFd circulus AFJ» 

Et quòniam rectungulum sub AB, BF aequale est 
quadrato ex^AF, AF antera aequalis BJ9 rectangu- 
lum igitur sub AB 9 BF aequale est quadrato ex Bd 
Et quoniam extra circulum AFJl sumptum est ali* 
quod punctum B 9 et a JS in cirodum AFJ cadunt 
duae rectae BA , BJf quarum altera quidem ipstim 
secaty altera vero in eum incidit.; et est rectanguluna 

. .^ PROF OSITIO. VIIL 

Obs. Sì cai rhohibo dato AHVJ (J^ì^^ 800.) cìrcqlas 

inscvibéndus eitni quod tx Obs, 5* ad praeced* semper fieri 

fotest, centrum* quidem circnli insciìbeiidi eadem ratione vbl^ 

vcniri potest, ut |iic prò quadrato ottcntum fuit, dactis nenfpe 
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-*i7ff^ Be' if B4 «pa iqxin^Brai ^òv AFd- KeA'Ì9fd , 

'^Weroi fAv '^ B4, ino Sk %ijg %mà vò\J èffuk/^Q 

ii'^KTHU 1^ ÀP y^plQa V710 BJr fmvia ìmj èarl-Titj 

ir %£ èvàìJkàìè %ov mnXov ^ju/^/tiaTi yoivla fg viì^ 

Jj4r. *E7i€$ pvif ifff^ ioffìv 7; vn9 Bjr ryiJnQ/ÉAr, 

iof] eW Syal rafg vno JTJA,^ JAP. 'AXXà wfe 
ynò FA A, JAF iurj ^o^Jr ^ ixròé v ^^^ ^^4* V 
a^a ^ynà P4^ h'^J «o^^i ^ff V^ò BFJ. 'AXX* 1} pnò 
BAA Ty vnò FBJ iarév ìa^j^ inel mi nXevQii :ij A^ 
Ty AB. iarìv iprj* wgre kccI 1^ !^q AB A vij vnò BFA 
' ^ìv tqti. Ai t$€tQ Sga ai VTtò BAA, ABA, SFA 
fa«i dXXijXo^ìS elaly. Km ènei ìay ìotIv if 'vita ABF' 
fmia T7j 4nà BFA^ t&q (ori nal nXevgd ijBAnXcyQu 
inj Ap. *^Ail* 7] BA fV -T-^ vnoxeiTc^ tòi}* xai ^ 
* AF Ma pj FA €<m> toij\ wgr© kcrf ymifia ' ij^Ttò 
'' FAA yak^ta^ yy vitò AAF bnìv «wy* td apa '^ò 
FA A, AAF fi^g vnò AAF ehi ìfmXaaiòvg. ('latj dh 
uixl iy vnò BFA t^ìg vita FAA, 'AAp naì ijvnò 
BFA «pa rijg vnò AAF iati SmXi]. "latj dh il] ynò 
BFA iitmiQa Twv vnò BAA, ABA* zaì éxategta cTpa 
Tòip vnò ÈAA, ABA xrjg vnò BAA ètra dmXf^. 

tiddé ZKj 'É& pet pancia ^ quae latera rhoxnbr opposiu bifii- 
liam diyiduttCy «mnCque adhuc at ante ZHj:=M/C'ss^HB=:JWass 

(C^: at ciroulus 'inspribendiis iam alium radium babfbit, qui 

^nvenituT, demÌ4so «x H ad unum laterum rbombi ▼• e* ^J 
perpendiculo Ha^ quod» ut £acilfi probatur, aeqiv^le esc per- 
peu^iùulo Xiuicunque ex H in reliqua larfMra demhso -v. e. US- 
Est amm in tiiatigulit. Il£ej J^Z, HÉss^fiZ^ aogtilua JBtsZ'et 
ad £ «et J^ sont aitali recti, ^uad« ex I» 26..eat JSè=MZf ec 
ciccolus filtro B radio JSTf deióri^iu etiam per j^WBk,QU,j;^&f 



m^.^JPf Br aequal^ quadrato ex BJf recu BJ cpntingit 
tìrculum Idrj (tit 37.). , Quonjam igimr JBjf con- 
fiiagit» a conp^ctn v^ro ad J du'cta est jti anguius 
igitur BJF acqua Ii8, ^st angulo^ JP^ in alterno dr^ 
^' semento {IIL 320* - Quoniam igitur aequa]&6 est 
anguhis JSJT angixlo ^AFt cpmmunis^^ddamr FJA. 
Totus igitiu- BJjit aeq^aalis est'duobus FJA^ ^AF. 
^4 angulis FAAi, JAF aequalis est exterior BF4 
(I. 32,) ; àiigulus Igitur BtiA aéquaìis est angulo 5r^i 
Sed angiius BàAì aogulo FÉ A est aequalis, quoniam 
^. latus 4-4 laceri AB e§t a^squale (L 5.)'; quare et 
AB A ip^ i5-r4 .?st aequalis. Tres igitur È4A% ABA^ 
BFA a^quales i;nter se sunt. Et quoniam aequalis est 
aUjgulus" JBF angalo BFJ,^ et Utus BA acquàie est ' 

' lateri JF (f. $.). Sed BJ ipsi FA ponitur aequalis ; 
et AF: igitur ipsi fj est aequalis , quare et anguìus 
FA A angùlo AAF est aequalis (I. 5.); anguli igitur 
)PÀAf AAF anguli AÀF ^wt dupli. Aequalis ' autem 
1^ ÈFJ àngijìls FJA., JAF (L 32.) J et BFJ igitxir 
anguii AAF est duplus. Aequalis autem et BFJ 

' lUtrique afi^ló|rum BjAf ABA^ uterque igitur angu* 
lonim ÈAAt AB A anguli BAA ^^ duplus. 

n txmkùtf e% thùmhìxoi in his punctis pontingit flll[. Ì64 Cor. 
;1,). . Pfuljlo breviiis centrum H inyenietaTy ductis diagonali- 
bus AF* B4^ quae pariier ix^ If se intersecant. 
' ' •.• " • '* . 

. PRÒ P13SITIÒ IX, 

r Oh^- , &d«m «onatnicdantt epam circa tfectangulum.nan 
aaquifci£erain eirctdut ciicmnsorifaetiir» quod £eri sèmpev poste 
pjttct MObf. 5/ ad Hi. 12. DemOiMuratio tantum paolo di- 
TCfsa eiìtt/^ absohreturvop».!. 34. Oorl L et L 30. Coi. $1. 
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ixaTigav TtSv nQÓc. r^ JB '^da£Ì fo^vtìSp SmXaaiovq 

^ nP O Tui 21 ^ '«• 

Eìq %Òv 9o&éina nvnXov nevvaytavov ìoifi'ktVffQV 
ts «cai laoydvtoff ^yyjaVtfe.' 

' ^Efnw o ^o&sìg u^nXog o JÌTJE' 9bì èi] 'ets 
tòy AÈJTJE xvnXov nsvtaymvof^ iaònXevQÓy f€ ned 
Jaoyuiviop iyygu'^ai. 

^Eniteiif&ia )tQÌfiavov ieoàìteXig io ZH&, ^<7rX«- 

^ ciovà i)[pv ixwviqa'if %(S^ ngòg tolg Jfl, © ytavmv t^s 
stgòg TiS Z, %(à iyyéyQdq)&m cìg'Tov ABF/IE ninuXùV 
rw ^HO TQiydvta ìtmyiaviov Tqiymvot' ,to* ATJ, Sgt^ 
fij fiàv TÌgòg *$A Z ymfiq^ iCfjp iìvài tijpv^o' JT^J^ 
ixarigaP. di rrnv ngSg mtg ff^ © ia\]V ' éxariga TtSv • 
vnó ArjyD^A* mai inatéqà apa %fSv vnS APàf, 
T/IA TTJg vnò TÀA ^o^i àiuXi^. Ter/i^a&m à^ ina- 
Vfga tiSv vnS ArJr rJA MxctjSno ni^pFE, JB 
tvd-èmv , %ai ine^evyjd'waàr ài AB, IBT , A^f EA. 
*Mvsl ovr ixariga %mv'vnò AIJ, TJA yloptav 

^StnXwsiiav imi ttjg vni FAA, «ai Terfi^jfiinn e?al 

PR ÒP O SITIO X. 

Praemitti pocest ìiitic . problemati sequeni ati&l^^ifli Piite 
factum , aitque jìBj triangnlum aeqnicruruni , in quo uterque 
angulorum ad'basin dt^plus 0st reliqiii. Biaeeetur iilma'angu<^ 
lorum ad basin recta \^r (L 9.)* erìtque 9ng,nhi!i È JFssiBAJp 
pariterque F^t/^^B^^, aàeòqite (U 5.) jrs=.rA^ Praetecwa, 
if«Htm m trknguiif Iìrj% BJA^^t Bàt^esMdJ ^ et aagulua 
B coRununis, eru otiam r^liquut BFJssìAJB (}• ^%^ Al 
eie Hyp« AMJmzAJBx «tit kaque BfJi±sABdf ad^que M^ss, 
JL/..> Fraatérèa» si .triàogttla wtfT^ ckoiiuliacrilMCur circulat 
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Isoseele9 igitur ' trianguhim constilutiim est A/^3 
habens utruraque afiguloniin ad jlB basin duplum r«- 
liqui. Quod oportebac Bicere. , 

P R O P O S I T: I O XI. (F!^. 302,) 

In djito circnlo pentagonum aequilaterum et aequi. 
angulum inscribere. 

Sit datus circnlns ABP/JE^ <)portct ia drculc» 
ABFJÉ pentagonuiD aequilaterum et aequlangulutn 
inscribere. , 

Ponatur triangìilum isosceies ZHQ duplum faàbénf 
utrumqué anguloruni ad H., & ànguli ad\Z (IV. 10.), 
et ioscribatur in circulo JiBFJEf triangulq ^Z/fQ 
aeqniangulum triangulum jiTJ (IV* 20f ita ut angulo 
qùìdem Z aequali$ sit angulu;? FjitJf utcrque vera an- 
gulormn ad j7f 6 aequalis utrìque angulorum AV/t, 
TJAv «i utènjue igitur angulorum AT4^ PzLiaoguli 
TAA est dtipliis/ Secetur autem utérqué angulorum 
AT/I^TJA bifariam a rectis TE, AB (I, 9.)etiun.. 
^oiVax AB^ BTr àE , EA. 

Quoniatn igitur ùterque angulorum AFJ^ TJA 
dnplus est angali rAJ\ et «ecti sunt bifariam a rcr 

(IV. 5.)* «ob angulum BJF^s^BAdf BJ Iiuno circuì Om GO«ir 
tinget (Òbil. 3. ad HI. 32.)v adeòque txìu BJftsrzABy^Br 
(HI. sa), Tel ob BJs=drjsAr^ AF^is=LiBXBr. S<»luùo 
probienuftis'iuquc eo redit , ut r«ota AB iu secetur iu IT» ut 
rectangulum 9ab tof« et 8egi{i«uto B F aerale sit quadrato ré« 
liqui segmenti AF i. e. ad II. 11. Quo facto sumeiida erit in 
circttto MJB recu BAsssAr^ et dacenda AJ* Càeteriim ma- 
nifenim esr, poaittonem recue AB pix) lubilu fumi, itaqùef" 
si datmn ut punctum À^ punctum B ia circumfejreatia eir* 



42 ' ELSnENTORUM 

9!ya vnò %iSv TE, JB sv&emv^ alfuéwe 5qa ymplcu 
ai Vnò JAr, AVE, jSrj.^rJB ^B/IA ìaat dXXj^-- 
)^aig siaiv.-' Al dk ioai y(aviai ènì ìamv hegiipaQcmp 
fiefi'ìjKttGiP* (xl Sfinge uq^ T^egigìé^uai ì c^ ^B'^ BF, 
TJ , ^E, E A hai àXhjXatg eiaiy. *7>fò ^è yàg laag 
nèQKpaqstoG ìaai ev&eìat VTtOTèiVQvaiv^ al nivfàà dqa . 
evStetat al AB, BF, F/f» ^É , E A ìac^i àXXyXaig 
sioPy iaoTiXsvQov aQct ia^l to ABFJE ^swaytnìvoy» 
Aéy(aSè iki i&al iaoyfaviov, '^^ìyàQ ìlj AB neQi- 
fé^jBia ty AE n€Qiq)6Qsia iovìv iatjj^ icoiyij noogxeia'd'ta 
ij. BFJ' oXij d^ rj ABFJ ne^i(pé^eta oXy %y EJFJS 
neQtyeQaia iavlv hfj. . Kai ^s^fjKer ènl /i^hv l'^s 
ÀBTA TveQKjpe^eiag ymfia ^ V^ò AE^/Ì, isìA dh ttig 
EJFJB nBQupeqeiag ymvia ij vnò BAE" noi ij vnà 
BAÉ dqaywvia *vfj vnò AEJ iarlv ìgì]. Aid Toi 
avtà iìj Hai éndoTff %iiy vtiS ^ ABF^ BFAy FAJE 
ytaì^my éxaésQa tc5v wo BAE^ AEA èo%ìv iati* iao^ 
yiiviQV dqa, iari i^ò ABFJE nevj^aymyor* ^E^elj^-ij 
dh wÀ ioònXevQOV» 

(Culi BJE prò lubitu suini àut datum ^se posse* Compò* 

Irina dtiiì<ie fiety ut tpud Euclidem. 

Cor. 1.' Quum JBJ =3 jiJB =b 2BjìJ^ erit BJj =s 

' jìB'J'+^JB^'BjìJ 
• \ ' ■ . ■ ' — e^ — ■» Y«l, quum ABJ'-\r^B^B44^=^ rectis 

' . 2 Rect. 4 Recu -, 

(I. 32.) f erit BAJssi "^ 5= — 10^» ^* tuguliis jìBJ^ss 

4^Rjct. ; '. 

. . Qxiu 2« Simul CUOI nòstro. p^oUenute solatola est mdua 
hoc; Jsosoeles triansulum constituefey oiiius angulus- ad ver- 
^qi^em triplus sit utviiisqiie anguli ad basin. là nempe esc 
triangolum .^r^y quo<t Tidimus esse isosceies» nempe jiV^ss 
rjf et in quo uìquIvlì jir^^ABJ^BJr=3Bjr—^rjj4=: 
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ctì8 TE 9 4B\ quinquè igitur ìattignli dATf ÀTF, 
EFJf TJB^ BAA aeqaales Inter se sant/ Aequales 
autem dnguU .aequalibus circumferentiis insisruht (ir% 
26.); quinquQ ìgU^r circumfe^eiitiae^^i?, BF, FJ^ 
AEt E A aeqiiales Inter se sunt. A'equales autem cir-» 
comfeireneias aequaled rectae , sti^btendunt (III. 29.) ; 
qainqne igitur rectae AB^ BTy FJ, AEy \EA ae- 
qualés ]m«r s^ sunt; aequilaterum igitùr est ABrJE% 
pentagdnum. 'Dico et aequiatigtdtnii. Quoniam enim 
circumferentia AB circumferentilìè AE est aequalis, 
comimiiiis ad^ntur Brj\ tota igitur circumferentia 
ABTA toti dreumferentiae EJFB est aequalis. Et 
insistit qiiidem circumferentiae ABFJ angulus AEJy 
eircamfereotiaé vero EJFB angulùs BAEf et angulus 
BAE igit!^ anguk) AEJ est aequalis (III. 27:) Ex. 
eadem j^tiotie unusquisque anguloram AÈFf BFJt 
FJE alterutri anculorum BAE, .AEJ est aequalis ;^ 
aeqniangulam igitur est pentagonum ABFJE Osten- 
sum est autem et aequilaterudi. 

^TAà> Et i^ce Versa,. 9i quis eonstruera sciat tnangulum iso* 

scoles ATJ^ in quo AVJ^^TAJ^ consiruere quoque poterit 

ABJ' ' 
triaagalam i$oic«l«s BJLd^ in quo. BAAssr^è 

0B«« 2. Campanus et Peletarìus» ut bene monet Clariui, 
sine causa' se etcraciant^ ut probent, rectam BJ conti ngerd 
ciréfiltun u^TV, qujtim'^cl tTiL HI^ '5?«* manifesto consequatu*., 
• Id auteni iure obserrat Campanus, circuì os AFJ ^ BJB se in 
pnncto J non contingere , sed se iterum secare in puni^tb 
aliquo B^ ita, Ut arcUs niaiorìs circuii JJ^=:j&^y parìterqit» 
arcas minoris circuii JB=.rjm Quod f apile -ita probatur. Hi 
civettìi sé non ^contingunt in,^, si enim contingerent ; recùi 
^ Bif , qàt« minorem ^ contingit , coutingeret etiam maior^ 
(Obs, % ad III. 17.). Eadem autem i^aiori inscrìpu est 



nìtsvQoy vs imi hoydnov fiyyf,y^»n%atf ^Qnjsf ^ei' 

. ■ /■ ^ ^ . 
Il P O TAXjSi^. 

Ilegl ràr io^éìfra wixXoy netfve^m^op.iaónXevgQV 
%f uat iabyvivtoy neQtyQciìpau 
/- "J&rw o io»€Ìs uvnXas 6 JET^E* del *9 Wpl 
^6v ABPJE avìt^Mv nemiyoìifoif tcfinX^VQÓy T< ««^ 
ìaoyoiViov negiy^g^iftti* 

Nsvoiìgd-m tov iyyeyga/^/Uvov ner^ay^ai^ùV wv 
yévufiv GTifiBlu^ ad A, B, F, J^ E, H^b ì'owff klvat 
vaV ABf BF , rj, JEp EA fee^t^ej^etag^'ìtàl Ùw 
^v(oìf Af B, F,J, E ij'i^mawif %ov xvuXov ^^obnta- 
fvjBvai ul HQ, GK, KA, AM; MH- naì BlXiìg>&m, 
^ov iABfJÉ KV)iX0v ìdvvQoi^ nò Z, «ai iné^^v/jQ^r 
aav ai ZP, ZK, ZF, ZA, ZJ. , ■ 

q. e« a. Secent igitur se in JS, erigile, ductis rectis AB^ 
dB^ anguliis AEJ=xBrJ (Ili. 22. Coi. 1,) spABj. Est au,- 
tem etiam, ob AEs=:JJ (I. Def. 15.) AJE^s^MJ \U b.) 
ssuABJss^AJBm Itaq[ne (I. 32.) aeqtiiangula sunt. trìangula 
AJBf AJBf «t iiominatim angulus j/JEs=^A4f unde et ar- 
cua inaxoiis circuii JBss^S (IH, 26.) et recta JBsxìBJ (IIL 
79*) s=Tjt 9 adeoqué et arc^u». niÌ90iiè circuii ^jgs^/V^. Pe- 
leuriiis addit, reetaa» T^ vel Af esie là^us pentagoni regu-. 
laiis circolo AFJ inscripti. Nempe^ qùum , ut rixdum vidi* 
mua y ììt arcus /ÌE=T4 , récta antem rds=::Art ent etiam ' 
arcus AFss^rj^^JE (III. 28.). Eodem mpdo^ quum cecta 
ABs^ÀJ^ «rit arcus AZB^ATj (HI, 28.) , adea^ue» » is 
bifariam secetur^ circulus AFJ in quinque areu4 aeqnales di- 
tìsus erit, quorum chordae acquai es ènnt'ClII. 29») et binat 
ptoxiihae. aogiilos acquale! co'xnprehenduut (III. 27,)« 



% 

In dato igitur circulo pentagontuii àequilatcram et 
aeqnian^lum'itiscrptum esL Quod opoitebat fiiccre. 



P a O P O S I T I O. XIL (Fig, 303.) 

Circa datiim circulnm pentagofidm aet}tlilatétttm] et 
aequianguluni cifctiittsc;ribere. 

Sit datus circtìlui jÌBFJE; oportct circa circolum 
AÈrJE pentagontim aequilaterom et aequlatiguluin 
circùnsscribere. 

Intelligantur inscripti pentagoni 'angUlorum pnncta 
Ai B$ Ff Jf E$ ita m aeqtìales sint JB ^ Btf 
rjf 4B, -B^circuftiferentiae; et per ^, A, Tt J^' 
E dncantur rectae circulum contiiigcntes HO, ©Jl, 
KJf AM^ MB (III. 17.); et sumatnr circuii ^^F^/B^ 
centrum Zt et iitogantur ZB, ZK9 Ztf ZAf ZJ. 

PRO PROSIT IO Xl. 

Cor. (Clavii.) Quum ex IV. 10» (ìòn 1. ungoliM' FA^ 
sic a/3 réct. sic autem BAr^zzFAJsxJAEf sequituty juigulum 
BAB pentagoni regalarli ^coxnpiecti sex iquintas uuius r^cti, 
▼el tres qiii.iiU8 duorum rectorum^ quod cousentit ciim I. o2. 
Cor. 18. : angulaa autem 4BEs=:AEB ertt (I. 33.) quinta 
pars duorum rectoruin s itìiqud atiguJus BAÈ triplus est «n* 
. gali ABJS* Cf. IV4 10. Cor. % Caeterum simpUciortm ]n:o<^ 
pqtitiouis IV. IK solutiònem dabic XIlli IO4 

O b s. Bodem ibodo , quo liic ostensum fuit ,. descrippo* 
nem pentagoni regul^ris in dato circulo pendete a construciioife 
trianguli lequicrud, cuius aiigulus ad basili nterque dtiplar 
8it reliqui'r^ dam nempe ope huius trianguli , aliusqu«.<il)| 
aéquicrurì in dato circuì o descripti elTculus in qainque panes 
aequales divisas ' ftiit 1 qilo facto res erat facillima -^ genera*» 
liter demoastrabitur» detcripfioneQi polygoni regul^iis coius* 



mjfioff mx^d TÒ fi uno Oh tov .Z\nff^9<^ w i^ljy 
lutTct rò r iTtcùpijv iné^BVKTai ^ ZF* 9} ZT olga xa- 
^Bvóg iartv èsù vfji^ KA' óp^ tfpa ^ori^ ixcffvéQa 
€iap ngég.'ni F ytovmv^ Jià tà àfvtaè*^ mi al 
n^às Tols B, 2/ Icr^/^fiW yoi^iai' oQ^àl/kUjiv» Kxà 
Ì71BÌ òg&ij èoTiv 1^ vnò ZFK yoavicf,, 7^ uQf» dsiò iiiyfi 
ZK i(tov iòit Totg anp ràv ZF^^FK. ^Jia toc tttJja 
8^ %aì %olgdnò.T(Sv. ZB, BK/iaoP: iqv\ »o dnó vijg 
ZK' «JffT€ Ttt «TwJ TiSv ZF, FK Tolg (xVò *<»y ZBs 
]^K*i(n:ìfi ump^.i^ vò dhù T'ìjs ZF t^ dna ori^ér ZB 
itnìif ioùv* lomiv:cÌQa to «/ko ,tys. FK lom^ Tf» 
(mo^'B'^S^ BK èpflv i'oov, $(hj uga «y ÌTK'v^ -9^». 
Kui. Ì7tù iGij i(nlv 17 iZB Tg ZF} nuà uoi^j} ^ ZK, 
èf^o '^ ai BZf, ZK SvoÌToig T^i ZK imi ehi, 
kf6^ ^dqig ^ BK ^daei %y FK iaTiiy ì'ki^' yroi'/a dfa, 
^ fihr . vnò BZK ym^ia %fj Vito KZF ioxlif igìj, ì^ 
Se vnò BKZ %^j vnò ZKF iarìv toi]^ SmXì^ dga ^ 
fiiv vnò BZF irjg vnò KZF ^ 17 Se vnò BKF T^g 
vnò ZKFi Jià m ùvrd 9fj mi '^ jiìv vnò FZJ 
Tìjg FZA lori SlnXij ^ Sh vnò FÀA iijg vnÒ PÀZi 
Kal ènei latj ìgtip "^ BF neQiféqeia' ty Fj , tari 
èan xai ycapta y vnò BZF iy vtiò FZA Ktu iavip 
y /air vnò BZF vf^g vnò KZFySmX^r V ^' ^^0 
AZF din^j %iìg-vnò AZF* iktj- diga %di i] vnò KZF 
%ij vnò AZF* '€(ni Ùò xai 1} vnlò ZFK ftavin 4^ 
étò ZTA'tOT]. zlib Sfj igiy(ovd èart td ZKF; ZAF 

cottqqé ^' 9U04 vuraerum làtèrum iniparem . ss^Zù-f-l habeac^ 
peiid^rè « desgript^otio màuguli «è^uicmni cniiù àngiUui ad 
baaiii utarque 8Ìt ti plus rbliqui angeli ^ ita ut v; gr> pvo ht- 
ptagono angui US a^ baf iti uiplus tMt dabeat aAguli ad vem* 
«(sm.; in «oneagono ^ pJiu^ eie. vel>,quod «odam vediti at prò 
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Et qnohiaiii recta KA contingit circalum jiBFJE 
in /'y a centrQ.autem Z in contactuni ad jP ducta est 
Zr^ ^rìt ZjT perpcndicularis ad Kjf (t\\. 18.); rc- 
ctiu igihir'èst UtérqtiS aijgulorum ad T* Ex eadem 
ratiònè angoli ad puncta JS, J recti sunL Et quo* 
diam xeciàsMst zjo^xxXìì^ ZrKj quadtatum ex ZK ac^ 
quale cst'^quadratis ex ZF, FK (I. 47.). Ex eadem 
ìralidrie et quadratis ex ZB^ BK aequale est quadra- 
tum ci ZK\ quare quadr^t^ ex Z Av -TK ' quadralia 
ex ZB^ BK aequalia 3unt, qùoi-iim quaihratum ex 
ZP quadrato ex ZB est- acquale;* réfiqiium igxtur ex 
FK rèliq'uò ex ÈK èSfc deiiualé j aèqiiàlis igitur recta 
PiJT rectaé BK . Jili qudniaui aequaJis est *2B ipsi. 
ZF^ et tòmmunis ZK^ diiae J?Z, ZiSCduabus FZ, 
ZK aéqUalea sutat, iet b^sìs" BK haai^K est aequalia; 
anguhié igitur BZK àngulo KZF est acquali* (L 8.), ' 
afìgùlad aùtem BKÉ ungula ZKF est aequalis} du- 
plus Igitur anguilla SZF anguli KZFf angulus au- • 
tem JBjKI* anguli ZjÌTJT. Ex eadem ratione et angu- 
ìna F^J ^n^li x'FZjÌ est daplusj anguius autenl 
FjÌ^ 'angtdi FAZ* Et quoniani aequalia est circum- 
fcréntià JJjf* ipsi FJi aeqlialiS est et afagiilus BZFan^ 
gvdo P^2f (HI. 27.). Et est angtìlus BZF angui! 
KZF duploSf anguius autfem JZF dupius* anguli 
AZt \ aequalis igitur. et jKZJT ipsi AZF; est auura 
et anguius ZFK angulo ZFA aequalis. ^ Duo itaque . 
triangida sunt ZKFf jZAP dVios anguJos dtiobus an« 

omnibus, pòiygoiiis regulaHbus raletj a divisione. circuii in 
tpc fvnts aoqualea | ^uot ìàttti habere <ìebet polygonum ita.» 
ecribctldam. Sim auiem polygomim parem latcrum luifneiiim 
s=:2n habea);, pendebit eius descriptio a descriptioiie man* 
guli acquioruii} cuius anguius ad^basin uterquis alt (n—i/a) 



4S ELBMENTOAUn 

TvCQ évo ytavias 'fctìg èml ytoviais ìiFCf^ iyovra «xaW- 
QuP i'/MrhQif, xai jt*/W nXsv^dv fiia nk^v^a Ig^v, 
Koivfjv avrvSv tfjv ZF, Hai ras Xòmàe clga nXsvQclg 
rais Xomalg nXsVQatg (foas i^et, %aì tij9 Xointjv yto^ 
^idv Tfj Xotn^ ywvla*/ÌGi] dga iy jahv ICP' iv&sla Tjj 
rJ, ij di tW ZKr ywria^ tg ^nò !ÌAt* JSTai 
inù tot] ia^iv ij KF Ty tA, dtnXii ^ga ^ KA t^S 
KF Jid %à aita dfj ùòiydiiGerai, niu ij &KTféS 
BK òinh)'. Kdl èotiv ij BK Ty^ Krtofi ^y mi GK 
aite ty KA èaxìv hfj. "Ó/wivas Sii ùer/^^cHat ìcai 
émcrrjx^v QH, HM^ MA énatiga %wv ÒK, KA 
lar^* ìùù3iXaégov aQa iorì to H&KAM nevtdyuivpp* 
A^yfa Ai] Oli Hfà iaòytoyiov. 'JEn^l yap ìoi] ^i^^ij 
V710. tmr yùtivla tyvnò ZylT, mal ide{ji%^ «^^^ f^^ 

' V71Q ZJfCr dtnXij Ti vnò QKAy^^tJQ di vnò ZAC 
SmXfj fj ynò KAAb udì ij vnò 6KA ciga ty vnó 

^KAM ipiìv ì'oìjy 'O/tioiwg S^' Ì€iy&yG€%ai nai iidaxt] 
tvlv vnò KOH, QHM, HMA IxaveQcc ì6v vnò&K^/, 
KAM ioff al myTs ctgd ywviai ai vnò jffGjC0KAà 
kjM, AMH, JtH0 ìoai aXX^-Xaig dmv. /ao^to- 
^HQV. - dga ioli}, %ò IÌQKAM\ nevtayfovòv» JEdei'x&ij 
,dè mi Ì4ì6jiXtvgov^iiai7t€QiYÌyqantain^l%ò^ABrJB 

IIP O TJ SI S i/. 

Els tò So&iv nèi>Tdy<^^ov , o ioTlv laonXevgoùf re 
%al tooy.itiViov, wixXoif iyygdyjai. ^ 

\ , • , ' " ; • ..." 

1) ZàdJ Oxon. et Basii, liabent : HaA tnil iètt%&rj taij ^ BJC 
Tf^rKr, fdi' iatè éikX^ if fiéP KA rf> KF y f} iì ^K t^^ BK" 
liti 9£ a(^ rjf JCA iitnÌP «^: quàt vwba» ^uum sinc wert 
rcjpètitio . tiixs 9 quod modo dictum erac > cuin Peyrardo «t 
Cod«;a. omisimus* 

plus raliqui angoli» ka ut ▼• e. 'pvo octogonio angolua ad ba- 



guli5 aeqoales habeotia utninique utrìque^ et unum. 
latUÉ uni klterl aequale ^ ùirmwune ipsìs ZV $ et re* 
liqua igitur latera reliqiiis lateribtts aequalia habebùntv 
et reliquum ^angiiìuilii i^iiquo atigulo (1. 26o » aequalU 
igitur tectà Kf rettAe V^i, aagnlus vero ZKF an* 
gulo ZAVé Et quoniam aequalis est KP ìpsi FAf 
dupla igitur KA ipsius' jSTjT. E» eadeiti ratiore et 
OK ipsius BK dupla oslendctur. Et est BK i^9i 
K.F aequalia ; et BK igitUr ipsi KA est arqualls» Si- 
xuilit^r ostendetur**et unaquaeque rectariH»^ ©ff» HM^ 
MA' alterutri ipsaruia '6LK, KA aeqùalis; aeqnilate- 
rum i^tur est pctitagonum JI&K/Jàt. • Dico autemet 
aequiaìigulum. X^ohiam enim> aeqùalis est angultit 
ZKF, ai^gulo ZAV^ et ostensus est arig;uii ZKP ^m* 
pki» àt3gulu5 ©iSC/f, - itiguli autem ' ZÀT duplus attb 
gulus KjÉJMi fi anguìus 0KA ^apgid^ ^K^AH cs^ ae* 
qualis» Sittiilit|?r et unusquisque angulorum . J5L0//f 
'BHMj HMÀ o^tendetur alteratri aiiguìorum QKjU * . 
KAM aeqùalis; quin^ue igitur zxiguìxHQK^^ QKA9 
KAMf ÀMHf MHé aéquales int^r.ae,?unt. Aequi. 
abgUliiiA igitu^ èst pentàgòriiim Ì/(9irjf3/^^^ GsiÌBusum ' 
est autem et aequilatcHrum , et oircuiufscViptùm èatcirift 
circuluià ABrJ& QUod oportebat facete. ' * ; 

P R O P O Siul VI O XìlL (Fìg. .^04.> . . . . 

In dato pttitàgOhò ," ai^qtìilatero et aequiangUlo, cfr* 

V. - . .4 . -; '* '.;■. "■ • ••'•*J'> • • -»j"' »:- '"'ì 

tufum inscribere* 

». ì\" 

siu (4-^x/a) plusvel 7^ più» ^gnli ad Teiticem c^sia Ìb» 
.bfat. CfvT^^cquet. .£;^clidv 4>]« .WhtMjOn.. BchJbh f. i^T^H.; 
BaiTOW. £uclidv ^<^M^ »à iy..,li«; Cia-Wul-òvhoU^JJT» 
16. ; Bocnnàimiu , .Scbo}« ,8. ^d^ ^Y.s 11.; alii^ue. PoUi«t ttkm 
baec observatio prò polygonis impaum tut papeoi lMinii|& iMif 
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ÌQQyvivior, To jiSrjJS' ^€1 S^ dg %ò ABTAE nev- 

noi iwò Tov Z afifÀ^elov , ««»^' o av/nfidkkoflmiv «A- 
X'iXaig al FZ, /iZ evd-clai, insCwyjd^toQav ai ZB, 
ZA, ZE evS^siaL Ktù imi ìofj iarìv 17 BF %y FJ, 
uoiv^ ih ^ FZ, ivo \y^ al BF, FZ dvai toìs JF^ 
FZ. ìoui dai, %al ywria tj tmò BFZ ytniPtif ly vnò 
JFZ iofi iarr fiàois ^Q» V ^Z fy fidai i ^S^ ia%iv 
pg^,^ ^uày %à BZF rQlyiavov v(ji JZF- %qjtyiùi^ ÌQtlv 
ìaoff, itaì' oùl kainàl ymviai %als Xòèsrtais ywviciig iaai 
tlalv , vqf' ag cu taai nXèVqai vnQieivùvaip^ ìarj dga 
^ vnò FBjIj yavia Ty vno FJZ. Kai ineì àifiX^ 
ia^iy 7J\vnórFAE lijg vai FéZ, lai/ ài ij /mìp vni 

^ Mieruin habelitibus una regala comffrehétidì ^ liemp^^ si nunir* 
ru8 laterum polygoni describtfodi tit sssN^ eius dea àipc|o 'p«n- 
ii«bic a dbscripcione trìadgaH isosc'elia^ in qao uterTis angiilus 

^ad baiMH 4iit \'''~A^y P^*^* igeili ad yeiti€«m* Tom Vm?o, ui 

|mc)Ì|# (IV« 10. Cor. 2.) probatori aimul i|i pote$t«M crit 4^-', 
scrìbar». triangulum iaofcèlèa f cuius angulut ad verHcam iit 
CN— 2) pini ntriu8vi$ atfguli ad basiti , et Vice versa*. Possunt 
auMiii «da» .pólygona, ^uae pareih ^téTum numeinm habeat, 
qnando Is non est foraiae 2n » rédùcfi ad polygona , ^uaé im- 
parem latenun niim«rttin habem; si autem est formae 2», ad 
quadrati* . 

' p R p o s r T I o : xn. 

' O b s. i* Probandum erat «Aie omnia, qood Austin, me* 
nati Metal BK^ XAi ^éM etc Inter sa convenire, qut>d, du- 
•Ik reedt IBF^ TJ tic» iàcHe eoceni modd ^batur, ao'au 
IV.^3. 'vMiàttSt . 
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Sit datum peiitàgonum:aequi]ateruni et aèquiahgu-^ 
lam ABTJRi oportet in pentagono ASr/ÉE circa* 
lum inscribfirc. ' 

' Secetur uterque angulorum BFJf !//£ bifariam 
ab «traque rectarunt FZ » JZ (I. 9.)j et a pwuto Z^ 
in quo conveniunt inter se rectae FZ^ JZ9 dncantur 
rectac ZBf ZAy ZIE. Et quoniamjBP aequalis est 
F/f, communis autem FZ , duae BFy FZ rluàbus 
jdr^ FZ acquàles sunt ^ jet angulus JBjnZ^angido /IFZ 
aequalis est; basls igitur BZ basi JZ est aequalis (L 
4.), et triangulum if^r triangulo ^^P est.aequale» 
et reliqui anguli >eliquis angulis àequales sunt, qao3 
aequalia latèra subtcndunt ; aequalis igifur angulus FBZ 
angnlo FdZ. Et quoniam dùplus est FJE anguli 
FJZ^ ^aequalis autem angulus T^jB angùlo ABF^ , 
angulus vero FJZ angulo FBZf et angulus FBA 

Ob«. 2. Genetaliter pariter demonstratur » si ad pimcu 
CH-Giunferentiae 9- in qoao incidunt anguli polygoni regolam 
circuì o insùiiptì, ducanrur r«cUe circuì um contiugentes» «nasci 
«xinde pulygonumlregid^re eundem habeos lateium nuroeium^ 
eique circulò circuinscriptuni. Circumsciiptio pòlygoni regu- 
Uris circa circulum datum i^aqiie pariter pendet a divisione 
tircfùli in tot partes ««qualbs, quot polygonum latera hab«t» 
Caattruiii in hoc «t praeaeden(e problemate iiniUn ^uaetoiteili 
ìli cii'cumferentia v. e. jÌ prò lubitu fumi aut datom es|9 
potest. ' . - ' 

pROPOsiTio xnu : . 

Obs. 1* Quamvis hypotb«tice sumi possir peatagouinn 
Tegntàrè rei acquila terum et ^equiangulnm super aliqùa reeta 
rj descrìptnm esse » etiamd modus illud dèstribendi antea 
ostensiiS' Aon fiiem , multif tamea geometrae faac occasione de« 
cammfc» qnomodo super déta recu desctibi pòasitp«xicagoimin 



$2 Bj;.S MENTO Aon 

T^E TJ7 vnò JBF, fi Sh FJZ <ci vnò TBZi %a\ 
7) vnò TBA «e» Tijs vnò' FEZ ia^ì dmlij* ìaìj jag» 
'^ vnò ABF yiùvia «rg vnò ZBF' ij jxga^ vnò ABT 
ytavla di)(a %é%/ji^Tat vnò *t^S BZ jBV&slag. ^*CV*o/-- 
mQ iìj à€i)[&iga€TCii oii xal ér^riqd tììv vnò BAE, 
jiEJ ^lyjoc' %lrfir}Tai vnò ticaii^ag twv ZA, ZE 
§v&€twv. iHx^(fioav ài} àiwTqv Z 'dìj/ieiov ini 
rds. AB, hr, FJ, JEy ;E4 sv&stas xd^ei;p€ i^ 
ZH, ZG, ZK, Z/l, Z^.: Kaiinù itnj io^ìv 9 
pnò 0FZ y«Wa ^y vnò KFZ, boti Sh %(à oq&^ ij 
vnò. ZSF òqd^ %^ vnò ZKF Xorj, avo dì] %qiyjaiw 
^iàti %d ZQF , ZKF rag avo yvivias laig dWityw- 
^/aiff laas ey^ovra ,' ^ ^aì fiiav nkevgclv /lhu nXevQ^ 
ìiffiv , mtvi^v awàv. ZF inoreivovo^if vnò fit^v rtov 
faw'y y(aì^i(liv* . xai ras komàg dga nXevQcls^ tcùs Ì^oì-^ 
naìQ nX€VQ(ì^lg Hpag étsr lay viga iq Z& k^^stoq %y 
ZK ìiaS-hùìi, ^Ò/iomg iìj deiid^rjoeTat oti %aì ixccaiT] 
wv ZA, ZM, ZH imréQot '<ti5v Z&, ZKioti Ixniv. 
al névTt Sqa ivd'Blai al ZH, ZÒ, ZK, ZA, Zìi 
ÌGm ckXijXaig elalv. 'O uqa névTQta tw Z, iStaavri'' 
fimi. Sh ivi Twy ZH, Z0y ZK, ZA, ZM nwXog 
vQafpofisPos ^ì«^ xal Sid tóHv Xorniàv àrjf.temv, mtà 
i^ufevai Tviiv AB, BF, FJ, JÉ, E A evd'Buiv, - 
Sia %ò .òg&ds jilv(H fdg ngòg Tolg H, &$ K; A,M 

regalare* Et Clayiut qiiìclem ad IV. 11* ita hoe problema 
flolvit. Sit super recta data PJ (Fig« 502.) describendum pen-* 
tagonum regulàrev Fiat triangiilam aequicruram ZJS0 tale» 
.i|]( ^terqne angulus ad basin duplus sit reliqui (IV. 10«), De*, 
inde drca trianguium AFJ, quod super basi F^ ope I« 29. 
cmogulo ZHB aequiaogulum coastruitur 9 describatur circulos 
(JV/ 5.)» buicque inscribstur ex IV. 11. ope eiosdem triaA- 
gi^ APJ pentagoBam regulare. Bodem fere redit «OAi^nctio 
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igitur anguli jrj92^ est duplus; afqnalìs igimr tiìguluf 
:éBZ anguio ZBF. Ergo angahis ytBF biFariam se- 
catur a recta BZ* Similiter ostendetur et utrumquc 
an^lomm BAE, AEJ bifariam secari ab uiraqùr 
tectaFum ZA 9 ZE. Ducantnr autem a puucio Z ad 
AB^ BTj rjf JEf E A rectae perpendicularos. ZHt 
ZQj ZKf ZA 9 ZM (L 12.). £t quoniam aeqùalis 
^t angalus OFZ anguio KTlZ^ est autem et rectut 
ì^r recto Zirr aequàlifl, duo triangula aunt ZSI^ 
ZKT duos ai)guIo3 duobus aqgulia aeqoalea habeutìa» 
et aiium latus uni lateri acquale, commune aciUcet 
utrique ZFf subtendens i^ium acqualium angulorum; 
et reliqua igitur Jatera reliquis lateribus aequalia habe- 
bunt (I. 26«>; aequalia igitur perpendiculans ZO per* 
pendictdaii ZK* Simi'iter ostendetur tst unamquamque 
rectanim ZJf ZM f ZHf ahefutri rectarum ZOf 
ZK aequalem ess^; quinque igitur rectae Zfff ZO, 
ZKf ZA 9 ZM aequal^s inter ae aunt. £rgo drculus 
centro Z9 intervallo • vero una . Jpsat»um ZH-^ ZO, 
ZK9 ZAf ZM descriptus trat^sibit et per reliqua 
puncta» et contìnget ABf BFf FJf AE, E A rectaa; 
popterea quod recti sunt anguli ad- puncta JI^ Of 
Kf Af M* {Sì enim'ipsas non contingit^ aed secat» 
eveniev ut recta diaixietro circuii ad rectoa anguloa ab 

Peletaóiy quam habet ille ad.IV. 10, Alia Glavii lolutio ni* 
titìir observàtione iii Cor. ad IV, 10. et ia Cor» ad IV* 11. 
Incta* Nempe y quum in tiìangulo Zff9 (Fig, 302») Utarqu* 

, . . . ,^ A^ ^ 4 Rect. 

angulorum ad oasm sit ex ly. 10» Cor, s=s ^ ' , ant angu* 

48.00^ 
IU8 ci deinceps» qui basi producta odtux, 5=s2 Ract.^-'V ' 

(I 15.) ssi — ^-^ u «. àx Cor. IV. H* «= anguio, qMmn dn» 
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cijfieioèe ywpias» JEl ya J wx i(pdif/e%cu avvmv, 4iXd 
%e(jyel avvàs, av/ifiijasTai vf)v ry dia/ìhgip vov W* 
nXov ^QQ OQ-d-às «V cixQag iyofiévipf èvuÒQ TwWei^ 
Tov mxXoyi ons^ cltotio^ i&alX'O'ìj. Ov» dga. o %ivTQm 
' Tip Zy SiaGtrjf^iaTi Sh ivìriSv ZH, Z9, ZIC, ZA, ' 
ZM €vS^€i(Sv y^atpofiE^og xvxXòs ts/^^t tde AB^ BF, 
Fjl , JE, E A svd-eiag* *Eq)a^^ai aqa ammv. Pc- 
yQdq>&0 WS o H0KAW 

"Eig €Iq€(> tò do%^hv TtevTciywvov, o èaviv laonXevfov 
te Hai laoydnoPy xvkAos iyyéyQamqH. "Oneg i9ei 

n\p O TA SIS i«. 

JlàQi TÓ Sod^hv TTsPTdymvov, o iavtv iaonXeVQov 
Te Tcal lòoydviov, tivkXov neqvyqiìjffu. ^ . 

*' latéra .contigna penugoni regularìs comprebenduiit. Sofficiet 
fgitur » ad punctum V extrémum rectae datae tJ angulum ap- 
plicare > ' qui aeqaàlis sit ei , qui aagulo ZHd deinceps est , ec 
rectam sub hoo angulo ductam aequalem facere rectae dat^e 
TJi atque ita p«r omnem describoadi pentagoni ambltam r«m 

y^ iiontinuard. 

Obs* 2/ Simili ratione in poligono regolali ^uoonnque 
cir&ulu» inscdubetur» ^ ^ ' _' 

P R O P S I T I O XIV/ ^ 

Obs. 1. Cor. Quntn centrum circoli pentagono régulaii 
circumscribendi in iV* 14. prorsùs eodèm niodo inreniator, 
ac centróm circuii, eidem pentagono insetibendi io IV: 13. pa* ' 
tetf utrumqoe eirculnm idem centrum babere. 

Obs. 2. Generaliter^eodem modo cir^a datum^olygo-> > 
num. regolare quodcuqqoe^ circulus drcurnscribetor. 

. Obs» 3. Hinc etiam (coli. 2. Obs. ad IV. 13.) CSr. in 
Obi. !• allacom vaIcc generaliter, iiempe circolot poljTgt^ 



extremitite -ducta ^cadat intra circutunii quod ab^urdum 
ostenaum mèt <IIL Ì6.}- Circukis igitm centrò Z, ii«. 
tervaUo vero una ipsanim Z/f, ZO9 ZK9 ZA, ZM 
.rectamm deacriptus non secabk rectaa jiS, BFf FJf 
4E, EA^ continget igftut ipsas* Describalur ilt 
HBKAU. 

, In dato igitur pentagono , quod eai aeqtti)*terum et 
ae^iiangnlum , cìrculns iaacrìptua eat. <^uod oporte. 
bat facete. 



PROPOSI TIO XiV, (Fig. 305.) 

Circa datum pentagonun), aequikiferiUn et aequi- 
apgiihimt circulum ciicuiniscribery* • 

alleili regulari inserìptus idem centrum liibebit^ quod, ciroulu« 
ei circamsciiptus. 
I 0%%\ 4. Quodrì • centro circuii poljgono alicui rega- 
la imcripto, irei (quod eodem redit Obs. 3.) circumtcripto 
9À 9Ìiigulof polygonl angulos ducantur lectae, divident ill«* 
polygOBum in tot triangiila aeqiialia , quot polygonuin latcra 
babet* 

pbs« 5. Haec trìangida ornili^ eandem habent altitudi* 
nenit quao si citeulus polyg;oiio inactiptus . sit , aeqiialis eftc 
radio circuii inscrìpti; ti drcul'us polygono eircumacriptus ait» 
aequalis est perpendiciilo e centro in unum latamra polygoni 
demissum. * Radius itaque circuii inscripti aequalia est buie 
perpendiculo ^ quod et apotbema Tocatur» ' 

Obi. 6. Summa omnium iatorum trìangulorum » i. o. 
integrum polygonum itaque aequaìe est (!• 38, Cor. 4.) triàiì^ 
guloy cuius basis aequalis est perimetro polygoni, et cuiua ' 
altitndo aequalis est altitudini unius ex«Ì8tis triangulis ,. i. e. 
si circulus poiygono eircumacriptus ait| radio circuii polygone 



%s ìicù looywviop, «rd ABFJE* d^t à^ nsQl %òABrJE 

ifmif 9iya vn^, éxai^égas T«Jv FZ , Z4 9 udì ànò %w 
Z Gì^fieiov , xad-* avjti^fidkXovaiP ai eV'Q^jBÌm\,hù t« 
B, AyE GfifiBia ine^svid^iùaav evd-elm al*ZB^ ZA, 
ZEt 'Pfioùog dì] Ti^ nQÒ, TQVvov èsfyd'rjiì^àt , pre 
%al émQTìj %(Sv V71Ò FBA, BAE, AE^ii ywvmv Siifa 
%etfi'fivai vnò éndoTTjs %mv ZB , AZ, EZ evd'éuSv» 

ififtcrìptiy Vel ti circulus polygoiio cireumscriptu» sit^ perpen- 
^cuio • cenuro circuii polygono circumsfcipti in unuip iate- 
rum deaiisso. . ' ' 

• Obs, ,T. OI>8ervatio priecedens valct etiam,' ri polygo- 
num aliquod non regalare < irculo* aliciii «it eircumseriptmm f 
quod . laempe ^etiain ■ tum omhia tiiangula , in qtiae illud dis<- 
pesci potest' recti» e centro ad singalos ànguios polygoni du- 
Ctis^ .eàndem habent alcitiidinem nempe radium mrccUi ipsi 
inscripti. Tali tamen polygono non sempcr ciroulus circuni- 
ftpribi potérle^ quod Lic obiter notamus*. 

Hls obsèrvationibus circa polygona regularìa addi potaunt 
•4buc se<|uentia. ^ 

• Oh 8. 8, Si q-uod polygonum regulare (Pig» 306.) r. e. 
^peiitagouum circuì o inacrìptiùrn sit, et bifariam. dividantoir 
tinguli eius anguU ad centrum , adeoque etiam (III, 26.) sin* 
•guli arcuS| quos 8ubte:idii|it latei'a polygoni circulo inscripti, 
et per puncta , in quibus hi arcua dividui^ur^ ducantnr rectae 
circuluni contingentiés , enascetur novum polygonum regulare 
* |>tiovi aequilaterum y circulo circumsciiptum. Quod simili ra* 
tione demonstrabitur ac XV. 12. Et facile pater, singula latera 
polygoni circumscripti parallela esse singulis Uteribua polygoni 
circulo inscripti. Hab^t liane Prop. de pentagono Petetarius 
ad IV, 12. et jgeneiallter Ambroi.^Rhodius ad iV. 6. 

Obs* 9. Quàeris .^g;urà aequiliateìca circulo ins0ri|»ta fit 
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Sit dstum pentUgonmny aequilàtermn et aequMin. 
gnium ABFJE ; oportct circa pentagonum ABFJE 
circulum circamscriberé« « 

Secetnr uterque angulorum BFJf FJE bifarì^m 
ab ntraque rectaruiki FZ, ZJ O. 9.) > et a puncto Z, 
itf quo conveniunt rectae, ad puncta B^ A^ E du. 
cantar rectae ZB^ ZA i ZE. Similiter ut in praece* 
dente ostendetiir et unmnquenique angulorum FBA% 
BAEf AEJ bif ariani secar! ab una recrarum ZB^ 
AZ% EZ. Et quoniam aequalis est angulua BFJ 

edun aequiiD|;a]ar Lttert enini eitis «bscinilaiic arca» aequa- 
los (III. . 28.) y afleoque aagnli a binis quibusris polygoiti la- 
tetibus contigui» coniprehensi arcpbut aeqaalibua inaisumt» 
adeoque aeqnalet sttnt QM. 27.)* ^^ non omnis figura aequi- 
angiiU circolo ins^ripta necesMTio quoque aéquilatefa est, iiiii 
quando numerns laterum ipsiiis est impar ; rei , ti ' pax «ac , 
quan4D duo latera proxima.aequalia sunt, vel diunmodo» duo 
qnaecunqiie aequalia sint^ quorum nuo ponto primo^ altèrum 
occupet locum pareo) quemcunqu^» ne quartum, sextum et». 
Est haèc obscrratio Clavii. Nempe» si circuio inscripta ait 
figura aeqniangula qnaecunqnfe r. e. (Fig. 305.) ABFJEy erìt, 
ob angulnm BAB=ABPy etiam arcua BAM^s^TBA (HI. '26. 
Èor. l.)y bine 9 'demtp communi' AB aJ^cns ABssz ara. BF^ 
adeoqué recte ABssz rectae BT (IIL 29.). Eadem rationo em 
recta BFcssAB^ atque ita deinceps, ai' figura pi ura habet la- 
tera» erit semper tertium quodqùe latu» ci, a quo rertium eat; 
uno relieto in medio» acquale: hoc est, primum (quodris 
autem latus conatitui primura potest} acquale erit ter^o, ter- 
tium quinto, quintum septimo etc, » atque in huno modum 
omnia latera in locis imparlbus posila aequalia intev ae eiunt.; 
Eadem autem ratione omnia latera locorum pariiim , ut aecun- 
dum 9 ^quarturo , sextum etc. aequalia inter te erunt » quumf 
quartum sit a aecnndo tertium etc* Et baec quidem in om- 
nibot figtttia aequiangulis ctrculo inscriptts lòQum bjibebunr. 
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èrrt rù B ^ Z ofjfietaf vmI iné^evy^&maav fd AB, BT, 
rjf JE, EZ, ZA* Xéfia oti to ABTJBZ ftayctt- 
rov loinXevqov re imi noi tooyiipiov. 

'JEticI yaQ to H a^fitlov kéwQóv iarì %ùv ABFàEZ 
KVxXov, fot] iarìv fj HE ry ItJ. fldXiv , Inai to 
J aij/Liilov xévTQpp iarl tov ÉHP& wviikùv, ìaìi 
iorir ^ JE Ty jff. 'AXX' ^ HE tjj HJ èSsI/S-i] 
ìorj, ytaì /; HE ape» ry EJ larj ioTiv'hokXeVQOraQa 
iarì TÒ EHJ rp/yw^ov, xai aftQalg aga avtov y«- 
viai ai vnò EHJ, tìJE, JEH loid àXXijXapc ^tatv^ 
intiÒYjTx^Q rdp laoaxeXvSv ^giywvmv alnqòs/tij fiaùè$ 
yoìvlcii hai ciXXijXatg sìaiVé Keu datv ai tQsIs nov 
TQtyvìroir yoìvtai Ùvaìv 6g9'atff taar ij aga vnò' EH J 
ff(avia tqìtop èart évo Sq^wv. 'Ofioitas dij àei^'^V'^ 
tfétai '/MI 7j vnò Mir tQirov avo ògO-iSp. Kui inél 
fj FH ffVthìa ine rijr EB aTct&sloa %dq ifeèys ym^ 
rlag ras vnò EHF^ FHB dvaìv og^aig ioug noiel, 
xaì Xomij dg'a i^ vnò FHB rgirov iari avo ògSviv* 
r al dga vnò . EHJ, JHB^, FHB y^vlai taai «AAiy- 
Xatg eÌGiv Agre xàl al Jtara uogv^ìjv avvàlg al vuo 
BHA, AHZ, ZHE {o^ietaÌTalgé^òEHJ^JHT, 
FHB' ai èi dgor ym^iai al vnò EHJ, JHF, FHB, 
BHA, AHZ, ZHE icui dXXijXaig ^hiv.; Al 9è 
hai ywviai ini iotor negnpegemv ,fie(li^amv* al U 
èia %€gi(pigim al AB, BF , FJ, JE, EZ, ZA 
ìaai dXX^Xaig eìolv. '*7Vrò ifì rdg laag 7iégi(pégeiag 
ìaài ev'd^tai vnoTeivovaiv ai Sé dgd èvd-eìai iaal aì- 
XijXaig aiaiv* lao^Xevgov dga Ìq%ì %ò ABFJEZ <|a- 

a ugni ut «d v.ertioem sic quadniplas uoìiii^e anguji «dl>aiiii. 
Et genaraliter (Cf. edam Obs. ad V* H*) facile patet, si de- 
•cribi pOjTiit poIygiOMiuìn rvgulave | quod lautuii «tAbciriittl «^ 
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m&gantnf jiB f BP^ TJ*y JE, JEZf ZM dico 
hcxMgatìuni jéSF/tEZ aequiiaterum esse et aequian« 
guliim. ' » ^ 

Qttoniam enim punctum JB centrum est .circuii 
ASrJEZ^ HEjieqMalis est HJ. Rarsus, quoDiam 
puncmtu J centrum est cncuìì EHrOj JE aequalis 
est JfT. Sta HE ipsi JTJ ostensa est aequaUs, HE 
igitur ipal EJ aequalis est ; aequilaterum igitur est tri* 
aogulum EHJ9 et tres igitur ipsins anguli ^HJf 
HJE9 JEH aeqnales inter se sunt (I. 5.>> quia iso^. 
sceUmn triangulornm ad basili' angoli aèquales inter se 
sunt. £t sunt tres trìanguii angoli duobus rectis aè- 
quales (I; 32.); angulud igitur EHJ tertia para est 
duorum rectorum. Slmiliter ostendetur et JHF tertia 
pars duorum rectorum. £t quoniam recu FH super 
EB insistens angulos deinécps EHV, PHP duobus ^ 
rectis aequales facit (L 13.) > et reliquus igitur THB 
tertia pars est duorum rectorum; angui! igitur EHJ, 
JHF s I7£J? aequales inter se sunt; quarè et angiiil - 
ad viertiecm BHA^ AHZy ZHE aequales sunt ipsis 
EHJi JHF, FHB (1. ISOisex igitur angUlijBffi/, 
JHt^ THBy BHJf AHZ^ 2^HB aequales inter 
le sunt. Aequales autém àngtill aeqnalibus Circumfe- ^ 
rentiis insistunt (111. 26.) ; sex igiCUr circUmferentiae 
AB\ BFj FJf AÉ^ EZj ZA aequales inter se 
sunt. Aequales autem circumfe'rentias aequales rectae 
SDbtendiHit (III. 29.); sex igitur rectae aequales inter 
se ffuar; ae^piilaierum ighùr est hexagonum ^JS/^J?J^; 

27 lubèaty deseribi etiam po'sse trianguluin fsosceles , cuins 
angnlns ad ▼«xticem ait t^-^ì) plus utriusqne angoli ad baain, 
•t viee ysisa. 
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ywvov Af/o) dij ori ttal laoytoì^eov* 'Enel yàf ivi; 
IotIv ij za neQitpé^Bia iy EJ ne^$(pegUa,. koìvìI 
nQogìi6ia^(a jy JLBFJ neQKfiqsia^ oXiij ciga fj ZABTA 
0% triy. EJFBÀ èoTiv I'gìJs itti §é^f]nep ini fàv vijg 
ZABFJ n€Qi<p€Q€tag ij vtuò ZEJ y&ivla, ini fk %^s 
EJFBA 7i€Qi<peQ€i(x^ 1^ vnò AZE ywWa* ioti uQa ij 
^n4 AZE ymvia ry vnà ZEJ. 'O/lioìws Jij ^«c- 
y&i^òeiccl ori xal al ikomàl y^vlat tov AJBFAEZ 
ièayoivov itard ^lav ìùai èldv énaiéQa tw v vnà AZE^ 
ZEJ yavtwìT iaoytuvtop aQa èozì %^ AtìJTJÉZ lli'^ 
ftavov. 'Edef^xJ^fj ék tim laonXavQov, xai èyyiyfòm^nii 
di TÒv ABFJEZ xvxXov. 

Eis ciga vi5r dod-tf^a uv^kov é^ayrnvòp tamX€VQo¥ . 
té KcA iaoymviov iyyéy(mmai. "OnsQ ^ei noi'^aisu* 

no P I S MAr 

*É% TovVov (fiiX'VeQÒv . ikt 7/ rov iiaywvqv nXwgà 
ìat] iati fpg in tov xépTfov %ov ìcvkXov* '" 

Kal idi/ àtd t<i^ Af B, TyJ, E, Z Gfj/Liemì^ 
i^antojiiivets %ov xvhXoV. dydytùfjuéV , ' neQty^k^ìjaerai 
^CQi TÒv xvxXov éldyoìvov laonXevqvv ts unti haoyti'* 
i^iov, dxoXovd'viìS roìs ini ioti .nevraytópov elgij/iéPOig^ 
Kal^ ini' ila rdv ófioiwp voic ini wv nevToymv^ 

.Oi>Sà 3. Qutim tectt Jr ^ recta BH bi&riaiki et &d «tt«. 
gulòs rectos ;ecetur (T. 34. Cor,' 1a «t 20.), erit quadratum di* 
midiae AT^ u è. quarta par^ . quadrati ex ^r (II; 4. Con %) 
aeqiule excessui quadraci; ex 4^, super qtwdntmn ex dimidtft 
BH vel JB (I. 47. Cor. 2.) i. ^ (Ih 4. Cor. 2.) = uibu» 
quàrtit quadrati radii.' Quadrajtum ex ASHf iatcre trìanguli 
aequilateri igitur triplum est quadrati radii eius circuii, in 
qu«m inscti^tum èst. ' Taoquet ad h* 1» 



dico eliam et aéquiàngulum. QuoAiwn enim aequalU 
est circumferenti^ ZA ciFCumferentiae JEJ, communis 
addatur ABFJ circumferemia ; tota igitur ZABTJ 
toti EJTBAtst aequaliSy et insistit quidam circum* 
Ferentiae ZABFJ aogalus ZEà, qircamfereatiae 
vero EAFBA angulus AZE. Aequalis igitur angùlua 
AZE angulo ZEJ» Stmiliter ostendetur et reliquos 
aDgulo3 hexagoni ABFJEZ sigillatim aequales €6se 
alterutri angulorum AZE 9 ZEJ, Aequiangulum igt« 
tur est hexagonum ABFJEZ. . Ostensum est autem 
et aéqùUaterum » et ìnscriptumest in circulo ABFJEZ 

In dato igitur circtilo hexagonum aeqtiilateram et 
aequiangulum iìi3cripium est> Quod oporcebat facere. 

G O R O L L A R I U M. 

Ex hot maHiFestum hexagoni latnis aequale esse cir« 
culi semidiametro. 

Et si pei- pttnctà AìB^FjJ^E^Z còntingen- 

tes circuhim ducamus , circumscfibetur circa' circtilum 

~ hexagonum aequilaterum et aequiangtilùAi , congnieo» 

ter eis 9 quae de pentagono dieta sunt. ,Et etiam con- 



O.bs» 4> Cii'ca eii'culam qiiemcunqua oentro B^ radio as 
"2^ desciiptam e puncus A^ JBy i?» J, E^ Z descdbi poi* 
ftiint sex circuii^ itiier se et primum. descripto «cquaìeSi qua* 
rum .quisqué irei, nèoipe isum, qid ex JST ràdio "^ d«scìiptuf^ 
est, et daot sibi proximo» eontiiiget, si neinpe rsdii oinnium 

TTJ 

eorum sumaiitur aequales -rr (Obs. 3. ad III* t2.)* . 
Eucìid. kleibent. P. U. £ 
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'n P O TA SI 2 «g. 

Eie t^òv do&évTa uvkXov ^€^T&iatds%dyoivóv Jao^ 
nXsvQov ve xai ifsoydiùov ly^qdifHiu 

"JSarm 6 do&eìe uvtcXoq 6 ABFJ* del Si} elg vòv 
ABFJ HvnXov n€VT§,xciid€xdy(»voif laónXevqov Te «ai 
ÌGoymiov iyyQaìpcu» 

\ . 

1) Rdb* Simson* monet , addondam hic 'esse laanXev^óv 
%s Mal ìeoycivMv, Recte ille qaìdein. Attamcn haec ex ^vae- 
cedentibuf facile suppleri posse sine dubio auctor potabat» Bt 
si omnia ad tammuni rigorèm exigeré veiis . etiam ad initium 
Cor. liitiìliter addendum erat taavé knàl lawyovè ubi nec ipsd 
Sirnsoa. addit* 

PROPOSI TIC ivi. ^ 
O b 8. 1» Bodem modo , quo Euclides oBtetidit f quunl 
arcua jir ait i/Z=6/iS circuii iptegri, et ircus ^J3s=i/$ss 
^/iS circuii integri, /ore ai'cum J9/ì=.a/i5y adeoque per III* 
30. inyeniri posse arcum^ qui sit i/i5 integri circuii^ gexlera- 
liter ostendetur^ si describi possit in circalo polygonum re* 
gularti m lateifum, aliudque n latérum, ubi m>n suttiitury et 
al m-^tì rei pm*^qn per dontinuas bisectiones ad utiitarem 
reduci postiti vel ut aliter dicamus» si ih--n vel pm^qn sit 
2tf describi quoque posse incirculo polygonum regulare^ 
quod habeac m.n latftrà, ubi p et q denotiir^ potést iiumero^ 
integros quOscunqué* 

Oba. 2. £x iis^ quaó Enclidei»^ Hoc ' libro tradidit, coit* 
sequitur , circulum posse in 3» 6, 12» * 24 etc» 
f ^ 4, 8, 16, 32.., 

— 5, 10, 20, 40.,. 
^15, 30, 60, 120... 
paites aequalet^ dividi , et figuras regularea totideni lateruni 
ipsi pòsse inscribi et ciircamscribi. Figuras autem regulares. 



LIBEA 99IAÌITV8. 67 

( ' ■ ^ . • . 

gmenteteìBf quae de pentagono dieta sunt» in d^to 
hexagOQO circulum In^ctlbemm et circumscribemus. 

P R O P O S I T 1 Ò XVL (Fig. 308.) 

In datò eirculd quindecagonum aeqiUlatenitn et ae* 
quiangulum inscribere. 

Sit datus circulus JEF^i opoirtetin circulo ABTJ 
quindecagonum a'equilatcrum et aequianguliun inscri- 
bere» 

^uoram latetum numeruft In Istis dMìebii» haud eoatindretav» 
geomettice in ciricalo defiél-ibendl ars bactenu^ ignorabatur* 
GauBtiai» latti apud Gottiiigenses Matheseos Professor, in 
Disquisidcrnibus 'Arìtbmeticis 180L editist Secté ' VII. de ae- 
quàtion. circuii section» definientibus , priinrts methodo alge* 
braieowtrigDDOt&ettica demonstràvit , cii-etilum non tantum in 
( ^ \ ( 3 X,/^ 5 \ veium edam in /" 17 x 
V2(H-iy \2iH-l^ ^P^W K%\^l) 

(25t \ /^ 65557 \ etc» generaliter. nqitotte in 2m-4^ par* 

tes dividi posse» quodes inuf.! sit numerus primus, Ope 
divislotiis in 17. pifteS aequales, collads iis, quae in Obi. 
t et in ObSk ad IV. 11* diximus» cii'culus deinde porrò ih 
2X17, 4><17, 8X17 etc praeterea in 3x17 vel 51 pattes ae/ 
quales dividetur, quód nempe 6/17-^1/^5^1/1 5 

in 5X17 vél ^ 85, quia i/5-3/i7e=4/66 
in 15X17 vrf 2S5, quia 1/1 5--i/i 7=^5/35$ 
et in eis adirne parfces aequales , quae bisectionibttS ex ptae* 
cedendbttS consequuntun ^ Cf. etiam ▼» Hnguenin» mathen» 
Beìtrage Konigsb. ISOd. p. 272» sq^ et Rotbe* de Divisione 
Péiipherìàe circali in 17« et 13» pan«s aeqaalès, Erlangae 1804., 
qui prò qaaestione genetali, an polygonon aliquod regalare 
geometrìce cìvoulo insòribi possit, bane adfert regni am generalem t 
sitlf utimetiisqtiicuttqueinteger positi vu«,^ atque Kterà m desìg» 
netwr muldtudo numerorum integrorcun positirOmm <Jlf atquè 
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tv' 

*EyyeyQ(lq)'&(» eìg ròr ABFJ iivUXov r^tydvòV 
fiiv ìaonXev^ov tùv eis atf^òv iyyQaxpo/nérov nXsvQci 
7} jiF, nsvraydvov 9h iaonX&ùgov '^ AB* oXmv uqa 
iatìv ABFJ ^viiXoQ *) tmv T/ivfjfimiov^enanévTS, 

^otovTWP 1] fihv ABr ncQ^égeià tgirov' ovaa %ov 
HVxXov è'qrui néviB* r^ dh AB nsQiq^égeta, ne/jimóv 
ov(Ja Tot! ftvxXov, ^a«ra* t^ioS^* Aomiy cIqu t] BT i(Sv 
lamv Svo* Ter/^o&fo 1/ BP J/'^a itavà ró Ei ^xa* 

" tiqa aqa raiv BE, ET negicp^gemv nevrenaidimatov 
^Qxm Tov ABFJ icvxXov. ^*Eclv a0a ini^evlavres tàg 
BÈ, ET e^&elc^, tàag aV^vals xa-ra rd ot'^èjfè^ ev- 
S'eiag iw^Q/ióacafiev dg toV ABFJ nvxXoVf Sardi Mg 
i»vtÒv iyyeyQafipévov nevre^aidsicdyctìrov ìoohXevqov 
<ts%al ìaoymviov» "Oneg Mei noi^aai. 

\Ofiolwg Sh Toìg ini tov nevTaydvov , idv did Tmv 
«ara ulvvAqv SicuQéaeoìV iytomTPitiévag tov xvuXov dyd-^ 
yiafjuev, neqiyqatpriGBtai mqì vòv itvuXov ncvTBnccids-' 
mytovov ioinXteVQov te %al ÌGoymviov. ""Eti dh Sid 
TOV éfioiiav TOig ini %qv nevtaydvov siQfjfiévoig, xccì 

1) Pro é JiBrj itvxXos "koh, Simson. ma vult legete : »/ 
jÌBFJ n^Qttpé^Bta. Quum tameu vox nvuXov etìàm postea sae- 
. piua recimaty acvxAos lue diauxu' TÌdetur prò iutegrji circum* 
ftrentÌ8« 

erga M rétadve prìinotunì« Potygopon regalare M latéruin 
geometrice drculo itiscribi poterit, si JITpoteQtia est numeri 
2 eacponemis sotegà posidvL ' Si vero hoc non valeat, peri-* 
pheria etiam in M partes ae^uales geometrice ^vidi nequic 
Qàeterum geoineu*ica quoque solatio ex fotinulis» quas habent 
.Tiri supra laudati, deduci omnino potest, et P^eiderec» per- 
venit ad geometricam -qoDStructionem satis elegantetn et prò 
rei natura concinnam, Quius etiam demonstrauonem exbi- 
buit e mere geometricis pdncipiis petitaml Aliaxn e Eormulis 
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bìsaibattfir in dradcH AÈFJ triangoli aequihteri 
in ipso tnscripti- ]ati^8 AF (IV. 2.), pentagoni vero 
aequilateri IdLins AB (IV^ li.'); qualium igitnr est 
circuius ABFJ aequaliun) segmentorum quindecim, 
taliiim^irciii^fisrentia ABP^ quae tertia pars est cir^ 
cuK', éHt quinqhè; AB vero circumféreiltia , quae 
quinta est circuii , erit trium ; reliqua igttur B V ae- 
qualium duarum. Secetur BF bifariam in E Oli. 30.)» 
utraque igitur circumferentiarum BEj JBP quintade- 
cima erit circuii ABF/f. Si igitur iungentes rectas 
BEf ET 9 aequales ipsis in continuum rectas aptemut 
in drculo AB FA (IV. 1.) , erit in ipso inscriptum 
quindècagonum aequilateram et àequiangulum. Quod 
oportebat facere» « 

Congruenter autem eis , ,qjiae de pentagono » si per 
circuii divisiones contingentes circulum ducamus^ cir- 
cumscribetur . circa circulum quindècagonum aequilate- 



algebraicis a Rothe» exliibitis deductam constractionem pxlii-' 
bet IVIUller. (Màtbedi, Iqritische Bearbeit, àù% ersten Buckf 
der Elemente 1821. im Anhang.). Aiiam satis conciniìaiib con- 
Sttactionem vide ia Paukers ebene Geomenie 1823. p. 187. sq. 
' Illa tamea hoc loco praetoreimda liobia lunt , quum demon- 
atratio ex ipsa problema tis natura npn possit non esse prolixa» 
et ex parte Jiàud exigua e libris elementoram se'quentibus de**, 
mum petita. Praeteie^ plures subinde mathemati^ mèthodos 
tradiderunt vel generales, vel ad singulares figuras spectantes, 
polygona regalarla quaecunque y aut certe ^lura adliucy i][uam 
Euclidea docnerat, circulo-dato inscribendietc, baud quidem»' 
ut probe norant| rigorose veras, at tamen magis minus pi'ope 
ad veritatem accedenteSf atque ita oompataus, ut ustii pra* 
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etico» ubi ««epe $iiinmus rìgov «i:ungi'ne<|ult| ins^rvm pòsse 
Tideantur. Haec talia autc^m satis ingeniose noimttoquam ex- 
cogitata nihil huc pertinente ncc diiudicatio borum tenfami- 
num plerumque ex altioribiu fQntibu3 repeteiidoriun> vel mere 
mechanicoruini Ixuius loci esse potest* Hu6 tamén liàud referri 



>.: (I 
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rum et aequiangulum. Fraeterea cougmenter eiSf quae 
de pentagono dieta sunt^ et in dato quindecagono •clr* 

I culum ìnscrlbemus et circumscribemus. 

I • , • 

I débent «oriun conatus ,. qui aperte falsa de arcu quocunqae in 

aequalea, quotquot libuerìc, partes dividendo praecepu dedere» 

. qoalia v. e. videre est in Hadaly de Hada Toxometria edila 

I Eudae 182G. 
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/f. ^ UoXXc^nJ^daiov dh tò fiBi^oy róv iXaaoovog, 
OTHv «osTOf^fiTpij'Ta^ VTio Tov èXdvrropoe. 

Isaac* MonacHus in scholiis ad hunc Uhmm refert, ftss«* 
rere nonnallos » huius libti doctiiuam ab Eudoxo', Hatonis 
praeceptore^ ìnventam traditamque esse. Caeterum ali^ua in 
eo corrupta ad nos pervenisse» ex sequentibus patebiu 

, , D E F I N. I. 

ParSf ut iam Tsadcus Monachus, Campanus, Commandi* 
tius 9 Clavius' aliiqiie notane f duplici sensu apud Geometras 
adhibetiir. Aut enim designai quamvis' xnagnitudinem mino* 
rem altera eiusdem gene|'ia.^ Ita V. e. Euclidea L 9. Def« aits\ 
omne totum sua parte maiiis est* Aut scnsu strìctipre, . ut hic, 
sumitar prò ea magnitudine minore , quae aliquotiet repedta 
aliam maiorem eiusdem generis efficit aut mensuratf undeeiua 
. mensura vocatur. Priore sensu v, c« 4* erìt pars nùntoi 6, 
non vero posteriore sensu : 5 autem utroque sensu pars est 
numeii 6* Diximus, maiorem magniiudinem» ctun qua minor 



E U e L I D I S 

E LEM E N T O K U M 

L I B E R Q U I N T U S. 



DE FIN I TI O N E S. 

1. Jl ars est magnituda magiùludinis , minor maìorU t, 
quando mensurat maiorem. \ ■ ■ 

2. Midtiplex autem maior minoria, quando >men- 
suratur a minore. 

eomparetuT, esse debere' eiasdem gèneris ac minoreni. Patet 
enim lineam v. p. non nisi * linea, tuper^ciem à auperficie, 
corpus ' a corpoce , pondus a pendere etc. ' «ìensiaràri poste, 
Caeterum, qiiani Eiiclìdes Tocat hic partem senso strictiore, 
■ili partem aliqAotantj aut suhniultiplum maioris TOcant, niaior 
«oatra multiplttm minorìs^appellatury qiiam exacte aliquotias 
eontinet- (Def. 2.}* Ita 3 eiit sublhultipitim numeri 6, némpe 
eìus pars dimidia, vel sobdapla: 2 est numeri 6 pars tertia 
aut subtrìpla etc. Pars aliquota igitiir aut submultipla prodit, 
•i magnitudo aliena in quotcunque part^s acquai et dividamr. 
Tjuìs pars aliquota distinguitur ab aliquantU y magÌBicadinem 
ipeam non mebientibus , ìì^ conflAtis ex summa aiiquot eius 
partium aliquotarnm. Ita 4 erit pars aliquanta numeri 6, 
nempe erit eius pars tertia bis sumta. Bnciidis libro Vlh et 
8qq. partes aliquotas tt aiìqnantas ita distinguiti ut priore* 
simpltciter -partem y jf o%tmove%. partes a^ellet; 
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i) Robert. Sitnson* persuasus àe huios et sequentis octa- 
vae deEnitionis inutilìtate, quaat et BaiTÒvìus meatur, £t- 
intiter se creclere ait, eas non BucIidM esse^ led cuiusdam mi- 
pus periti editoi'is. Eodem modo iudicat Bor^Uus in Obs» ad 
|U(ipma yi. L. III. Eudidr resdtut^ 

D E F i N* Il 
Addi potasi, duas magnitudine! A» B duartun C» D ae- 
quefnultiplas, aiit aequemultiplices vocari, si maior A minoretn 
C toties exacte contineat» ^uoties B coiitinet D, sea, si mi- 
nor C toties praecise repeteiida est, ut e£&ciat aequalem maiori 
Ay quoties D repeti debet, ut efHciatur aequalis magnitudini 

« B. Eodem easu magnitudìnai C, D'.duaxum A, B paries 
aequealiqttotaéf yocantur* Ita v» e» quom 8Ìt 15;s3 • 5 et 20ss= 
4.5y. ^rùnt numeri 15 e|; 20.numerorum 5 'et 4 aequemulti- 
piices y et contra numm 3 et 4 mimerorum 15 et 20 aequea- 
liquotae part^s. Aeqiiexnultiplices autem pàrtium aequeali- 
'quótarum^ duar^m magmtudinum.TOcantur magnitudinomliartim 
jfartes ae^uefiHquartfflfi. Sic 6 et . 8 erunt numeronim 15 et 
20 partes aef uealiquantae.. Partea ae^uealiqqotas duamm ma- 
gnitudimim ^uplides tandem ìììaxixm partenif aequealiquanus 

• aut^m éfisieni partes appellat. Quodsi eadiem magóitudo minor 
C utram<|ue A e(. B metitur, tum C cornmunU menstura magni* 
tndipum A et B yocatur. Cip FAqideref Expositio ao DìIucÌt 
dàtio librjt y^Elem. Euclid. Tub,. 1782. p, 11. Feietariua to- 
ceni muhiphx alitar ijDtelligi ycdt, pariter ac vooem pars in 
Def. 1. Nampe multiplicem vocat maiorem minoris, non tan- 
tum ; qiiàm a minore ipsa» rerum atiam» ^l^um a parta Aliqoa 
minoris maior exacte mcnsuratm» lu* ait , 5 aaae multiplicem 
numeri 2> ess^. nempa aius dupliun f esqoialterum : tamarium 

.esse jbinaxiiy unitatem asse sai ipslus multiplicem. At -vulgo 
hae vo&es non hoc sensu dicuntiir, nac ab Euclide ita sumtae 
siini, at multiplex aemper repetUiohem minoris ^^ aut carter po« 
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3. lUtio ^1 diiamm magnitudìnum homogen^aram 
seoinduQi qtiantitateni (quantuplicltateiii) inter 96 ^ae« 
dam babituido. 

flitioneni fntègrae ulteriai^ ^quo sensu; simplum dicitur)| noii 
• vero positionexn partis tantum niinorìs involytere yidetur^ Hfim 
de ae^aemultiplis dleenduni, 

DEFIN. Ili, 

fjj^òyoSf ratio y sensu genenUasimo iiidicat modum qùein* 
ennquQax mutua duarum' quautitatum comparatione erutum, 
magnitudlnenfì unlad ex magnitudine alterius determinaodi sèu 
iiiferendiy atque ita necessario ad duai quantitates homogeneat 

' xtestringitur. Concipi autem possant inHniti modi diversi » 
magnitUdinem hnius duorum quantorum ex magnitudine alte- 
rius determijDandi. Horum simplitissimi sunt^ qui quantitates 
ipsas immediate, absque ulla earuni pi'aeyn mutatìone invicem 
comparante magnitudinemque unius ex altera determinante in- 
dicando: vel quanto una alteram excedat, aut ab ea deficiat; 
rei qnòties una altéram contineat| aut in eo insit. Posterìb- 
Tem ihodum quantitates invicem comparandi» magnitudinem- 
que àidus ex magnitudine alterius determinandi accuratissime 
libro y« discntit, atque in seqiientibus libris ad obiécta geo- 
metrìae applicat Euclidea , ' nulla uspiam iniecta mentione ex* 
pressa jirioris; unde siispicari licet factum esse, ut eiusmodi 
rationes geometrìcatf : altera autem priores, quaè excessu uniiis 
magnitudinis super alteram , seu defectu unius ab altera occu- 
pantur, et quae priroarum aritbmetices operationum simpli- 
cium, additionis ac subtractionis obiectum constituunty anth- 
znetJcae vocàtj consùevennt. Caeterum neutra harum rationuài 
ad aritHmeticam vel ad geometriam seorsim peitinent; veram 
utraqùe in numerìs pariter et extensis locum habet, et ambae 
iunccim fimites fere £gunt matheseos, quam vocant elemen- 

' Carem.** CL PHeiderer. li e. p. 6. Deiinitio itaque baec nòstra» 
in qua» ut semper apud Euclidem de geometrica tantum ra- 
tiene sermo est^ nihil aliud dicere videtui; , quam in hac ra- 
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•^. Aiy^v Myuv nQog a},k^Ì4ì^ fk^yé^^i lef^m^ 

lione disquiriy quanta alt una magnitudo comparata cum alia eiut« 
dem generis i. e. si aliam eiusdem generis prò mensurapriorisau- 
mere velisj ve! (Wallisii verbis utimur in Tract. de Algqbr. Qptjr* 
T.II. p^86.}qualiter se habeat una ad alteram qaoad quantupU* 
oitatem (ihjXmótijto) considerata. Putat autem Wallisius, Eudi* 
dem dùdsse potius nif^ixÓTTita quamnoùorijTa f quo facilius eiiam 
quantitates incommensurabiles ^ noe ea^ tantum , qu^ram una 
multipla est alteriusy hac voce confprehenderentur. Atque eo, 
quo Wallisius vult, sensu vocem ntjkiHÒTijra inteliigere, Bua* 
det etiam orde Def. 3. Post* 1. et 2. atque expressio Def, 4. 
5. 7. 9. ut observaf Pfleiderer* in Promtuario Math^m. LÌ£S. 
Fascie. 7. p. 259. Jdem tamen addit ibidem, Fase. 8* p. 4^5. 
Tocem nìjkixóTij$ videri potius tijgniiìi^are quantìtàt^m y quo 
sensu 09curr4t apud Ptolem. Magna S^rntax. L. I. p* 8. (Basii. 
1538.} itsQl x^Q ntjXixó'ryToe vòiv tv -ri ìivuki^ èvd'iuuvj.et \tà. 

. Tocem inteiprctatos esse Clayium et BaiTovium iu , Lectipn. 
Cantabrìg. Observare tamen liceat, chordarum quoqij^e cata- 
logum non absoiutam aliquam rectarum circulo inscnptatiun 

. quantitatem,' sed.semper relativam tantum , i. e« coim>aiatain 
cum aJiqua unitace v. e cum radie circoli continere y ita ut 
doceaty quot vicibus quaeque earum liane unitatem aut eius 
p^rtes contineat , aut qu4tntuj>la illius sit. Denique Barrow. 
notat 1. e. p. 225. verba : irqò^ oXkijXa significare àSta^o^iap 
' quandam , quoad situm et ordinem terminorum , ita ut utervis 
prior, alter autem posterior poni possit. Is autem , qui prior 
positus est, anteced^ns vulgo, qui posterior^ consequens dici 
sol et. Quod rationis genera attinet, antecedens aut maior est 
consequente, quae ratio nunoris inaequftlitatis vocatur. Tal ei 
aequalis est — quae ratio aequalitatis ^ vel ant^cedens minor 
est consequente, — quae ratio ndnoris inaequalitatis appella- 
tur. Fraeterca haec genera in varias denuo spedes dividuut, 
quas videre est apud Clayidm aut Banoviuip p. ^0., ^uibus 
hic immorari nihil attinet. Autecedens autem consequentii ììOvì 
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4i llatidnem Inter se magnitudine^ habere dicun- 
ttif 9 qnae multiplicatae sese superare possane. 

tantum aliquod xnultiplum» ted etiam eius pai's aliquota aut 
pars aliquanta esse potest. „Nuniems iategèr v^l fractus , hio- 
que vel spurius iret vera», qui indicai , quoties antecedcns 
contineat conl^equenteni f eycjjotiens ratiofiis vócatur. Praeterca 
ameni occurrunt magnitudines einsdom generis, «. g. iineae, 
quarum maiot ucO ipsa, nec uUum eius multìpluni, minoris 
cuipiam inultiplo aequauiv, £iu8niodi magnitudines, mensu- 
ram quippe communem nullam .habentes» incommensurahiles 
vocautur. Ratio igitur istiusmodi duarum magnitudinum as» 
sigiiari numeris nequit, quare etiam irrationales vocantur: li- 
iriites tamen exponentis huius definiri possunt , qui invìcem 
niinus differant, quam dito iiumero . fracto quocunque ; seu 
àxLO assignari possunt multipla immediate contigua niagnitu- 
dinis uuiusy quae sint limiteìs multipli cuiuscunqUe dati magni* 
tudinis alterìus ; hoc est, quorum ' unum dato hoc multiplo 
minus sit, alterum maius/' PHeiderer Expos. ac Dilucid.' 
L. Ve p. 7* Atque haec quidem causa fuisse videtur Euclidi; ' 
cur in sèquentibus liunquam definitionem V. 3., hi modo ca 
genuina sic, in ulta demonstratione adhibèr«t, sed quartam 
ilisuper àddetet* ^^Nihil forte aliud / Barrovii verba sun't p. 
Ì230. in definitione 3. tvadenda y Euclidi pròpositum f uit, quam 
ut methodi plenioris, àut ornatus qualiscunque causa , praa- 
ludens sciiicet acouratioribus isiis eiusdem, maioris et minorìs 
rationis deiìnilioAibus mox subiungendis , generalem quandam 
et iloox€^ii TOv Xóyov ideam discentium iiisinuaret auimis per 
--metaphysicjim hahc definitionem, metapKysicam dicOj nec 
enim proprie -mathematica est , cum ab ea nihil quicquam de^ 
pendeat aut deduc&tur a mathematicis 5 nec, ut existimo^ de^- 
-duci poàsit. Cuiusmodi quoque censeri potest posthac tradita 
de&iitio' aiialogiaex analogia est rationum similitudo,^ qua« nulli 
mathttmatico deserviat usui , nec alio opinor £ue proponitur^ 
-quam ut per eam generalis quae^am analogiae notio, crassa 
liaet et. confusa . tyrooibus indatur. Defiuitionibus autem eXf- 
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rov ngàg devTBQOV %al rghov ngòs ipéTOQTWp oTay. 
%à Tov TCQWTOV naì tgiTòv Imixig noXXankdaia, TtSy 
i;ov jfevteQov ital TeraQt&O laantg nùkXcmXaaititv, imtì^ 
ànoiovovv noXXaTtXaijlaafiàìf , iHarigov inaviQOV ^ 
afta V7i€Qéxfj, ij a/m taa y, i] afia iXXeiny Xijtpd-éwa 
icawXXfjXaé , 

$'• Ti» 9h ToV avToP ^x^vta XóytyV /ifsyé&ti^ oVa- 
Xoyov maXelad-faé 

quisitìs, mox ab ilio subianctis/tota tatiotiuxtl ddctrind, tota 
res mathematica subnititur; ad ilUs igitur potissimam at^di 
debet^ per illas lationum doctrina perfectius olucescit t hàec «t ' 
consimiles absque notabili tn^theseos detkriihekito prorsus ómitti 
possenti sicat in Elem. Vii. factum videmus» ubi numerorum 
analogia definitur et perttactattir | nulla tamen tàtionis ttumei'O 
competentis exhibita deiinitione; quamvis illic aeque neces- 
saiHa fuit et utilis talis^ deEnitio f atque hic est > sed taeatro 
locò magna fuit necfessitas.^* Unde et Rob» 3inisotiem has de* 
finitiones prò spuriis habuisse diximus. Et cum Kob. Simsoti. 
consentit Piléideret. 1. c.*p. 9., qui obsefvaty Euclideitt hkc 
definitione non.soium nusquam in seqUehtibut uti, vérumètiam 
uti ob vngam i quam òfferat , 'tiotiouem noà potiiissè» 

. Jb É F I N* IV* 

èbrè genuina sit definstio 3. , sive spuria | £nlìiidi teèrtò 

ob ekSy quas dixinìusy causas non ex ornili parte satis&eerd 

potorat. Hinc deiiliitionem 4« vei priori Adiamcisie rèi solàm 

dedisse censendus est» qua noti tam rationia geoitaetricàe ri* 

tionem ipsam explioare, quAól chatacterem distjUctiVufnVhagilU 

tudiAum, quas vocaìit^ Homogendaruni) et quae tètthitioa £1» - 

tionis alicuius coustituere p06suilt> àasigilÀre volebati ita ti* 

men, ut simuì iniiueret» quid in iìlis^ quateàuii ratio iatiiln 

geomeuica spectatut^ pr^ecipue sit considieratidcliltk Àt6atA« 

^ tiorem notionis evolutionem definitioiiibué idendtitis ikC éi^ftà* 

. tiutis tatióuum retervavit» CL PAeiderer. L e. p. 8è Caete» 
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5. In eadem ratione magnitudine^ esse dictmtur^ 
prima ad secundam et tertia ad qiiattam,' quando pri« 
inae ^et t^ertiae aeque multiplices ^ secun lae et quartaa 
aeque midtlplicea « HtXta qUamvid imultipUcationem^ 
utraque utramque vel una atiperant^ vel una aequales 
8Unt 9 vel una deficiunt inter ae eomparatae* 

6. Magnitudinea autem eandem rationem habentes 
proportionales vocentur. 

tuin Campanus hane definitionein non habet» eiué loco «atbm 
aliam haud satis claram , qua quanticates continue propprtio* 
nalts esplicare studeu Quo magia confiimare videtur, qiiod 
Barroviut monet, qui p. 277. ita habett y^Non diCfiteor, eie* 
menti quinti definitioaet attentius inspectanti »' nonn^iliil in iis 
exacrìptorum oulpa videri tratispositum ac ixnniuutani/' 

JDEFIN* V. 

Alale omnino hanc de£jiitionenl intellexit Campanas^ qui 

eioa eeniiun ita explicatt proportio prìmae ad secundam etC 

ticiit tèrtiaa ad quartam, cum aamtts aequemuitiplicibus ad 

prìmam et tettiamo itemque aequemuitiplicibus. ad aecandam 

et quàtUsàt eiit pi^portio multiplicis prìmae ad multiplex 

seenkidaey sicut mnltipléx tertiao ad multiplex quarrae. Hoc 

eilim^ ut CaiApànus ipsé ad dèfiilitionem ptaecédentem obser- 

vat^ essèt idem pei: idem deifiiiire.y nec illud yitium òonige- 

rètuCy ai Verborum Euclidi») quAmVis non aperte idem dice* ' 

rent ^ is tainen seiìsUs esset. Falsam banc Campani inteipre* 

tationem seqiiitur étiam Orohtiui Finaeus. lui'e adtem id ab- 

suL'dum esse, Clavius ait; Nec meliùs Euclidis sensum àsse^^ 

Guttis €%t Ramus^-qui vel eodem mòdo àc Gàitipanus^ reni in- 

t^rpretatur 9 vel defuiitionemi Euclidis prò falsa .haberi posse 

puut^ quoniaM v. e; si quatuov numeri sint 4, 3, 5^ 4, et 

sumatur primi, et tertii aexuplum 24 ^ 30» secunìdi et quarti 

-autem nonuplum 27^ 36^ sit simul 24<27) et Q0<36y àdeo« 

qUd j^tar0 quia possiti essd 4:3ài5:4^ ubi proaiia oblivi» 
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^* ^OtaP dk *mv laawg naXXanXaami^, tò fdv tot 
n^TOV TtoXkanXiiatov vneqijfij tov tùv d^vteQOV 
noXXaytXauuav , tó àk tùv tq'wov noXXtmXiaiov ft^ 
vnsgéyy toH %ov t&vuqiov nóXXanXaalfìir tó tè tÒ 
nQ(S%ov ngòg tè dcvregov /Li^eiCova Xoyov èy^Biy Acye- 
TO< , ijnsq tò tQitav n^s tó titagtoVé 

7}. 'jivaXoyiof dk iatip ^* t(Sp Aoywr tuvtoijìjQ *). 

&\ *J[vaXoylà ik iv tQtolp oqdiq iXtcjJatij iatii> 23. 



1) Haec défioitio in tdd. òxOn; et' Basii. «Bt otraTa,'atqu9 

ita nos resticuimus» Piaeterea in Uis edd. locoi ravrónf» ^^gi- 
tiu': ifttHOTifS, Peyrardtis secutuih se esse ait Codd. a* et t* 
u e. ìyO> et lOSb.y et huic deiìnitioni qnaitàm locum astig*^ 
nat. Et apud Campauiim etìam est Uàet ae£nitio 4. , pariter* 
qiie^ apud Zambertum et Clavium. 

2) Ita melius Peyrardus e Coà.Hé yiitn edd« fiasit» et 
Oxoii. quae lecruut : iÌLaxiOT(HS%^ Cf. qua^ infra nd hano àefini- 
tipiiem nioiiebinius. 

citur verbomm» quae in Euclidi» deiinitione sunti umè^ ànot^ 

ùvovv TtolXanlotBUMfitóv» Quodsi enim v. e. tumtom fumt in 

iisdem ntimeiis piinli quiden et tertii seKupluni 24 » 3Q^ se^ 

cuodi autem et quarti octuplum. 24 , 32, erit quidÓAi 24^= 

24, at.30<d29 unde paiet,. quatuor numeros 4, 3, 5y 4 non 

esse pvoporùpnales. Nexnpe tuni . saltim erit proportio ^ si in 

^equemultiplis quibuècunque locuih habet, quod in de£nitioiie 

diciiiir^. ut iam Candalla respondit ad istam obiectiouem. 

Flura» quae ad banc definitionemY et ad V* 7. l>e£ pertiii«ntt 

TÌde ili Excursu ad £nem huius libri. /^ * 

• . \ * 

D E F I N. Vili. 

Barrovius nDtat h e. p. 2754 melius forte prò ifiùi&pfi 
aut xavTozris; dici posse laònis», Si^ilitudinem enixn verbum 
ess0 laxius et -magis ambigutun 9 et identitatem haud optime 
quadrare rebus actu diversis immediate qua talibus f et sub 
'(diversorum ratione comparatis; praeterea ' rationuni liabitudi- 
nesfalias, hypeslogiam nimiruro^ct hypolqgiain ao» es dissi* 



LtBEft q^Vtìi'tVté . SI 

7. Quando vero aeque muldplicium ^ primae qui- 
dem multiplex supèrat miilUplicem decondae t multi* 
plex vero tertiae non jqperat multiplicesi quarué» tun<r 
prima ad secundam maiorem rationem liab^re dicitur» 
quam tertia ad qnartam. 

8. Proportio autem est rationam ide;rìtita8. 

9» Proportio in tribui ad minimum ^terminis con» 
si«it» 

jnilitadii)hiB Yel div^^itate, sed ex iiuequalitate denominati 
Aiaìoritatem et minoritatem s deniqu« rationum.a«qu«lium d#* 
nominatqréli y a quibus rationes habcaat, quod .idlatenus intet 
se comparentaiT) non eosikem^ aut aimilesy a«d .aeqiiales es>e» 
De latina voce pròportib id^m obsenrat p. 194. ìiqq; i-epetiii 
tam a Cicerone aliqpoties usarpacam , quanquam ! non teniu 
«caoce eodenib Alias enim àpud ipsuxn idem valere videii^ 
quod fimplex ratio, nohnuoquaai yero rationum si^ilitudi*' 
aem Tel' analogiam dengnaie y primumque videii illum ipauin 
n«s iisum adinyeniase^ saltim ad res mathematicas primuni 
applieuiise» Sic in frammento, quod Timaeu» inscribitur/ eum 
dicere ^^graecoruni JivotXoyim (audmidum est «nim, quoniam 
faaec primam a nobia ^ovàntar) oomparatio ^ proportiove dici 
fotesu*^ Bius autem effingendae hiyc acceptant vid'eri orìgi'» 
nem vel occaiiònenik . Cam in corrogandis vecùgalibus^ 'Vel 
importa^dia oneribaa publiciSy pio facultatum nrodo, secujok* 
dum aequàs ieges taxato, tua Cuique paTs persolvenda cesse^ 
ììt^ quaè Riempe rata cuiusqub. ponio dieta sit; hine itnilmi^ 
qaemqae solvete dietum prò pottionèy. vel prò rata sua po9c* 
lionct hinc emersisse vocabulum proportio » dìgnum visum 
Gicetoni,' quum graecas litteras sup donare Latio studereti 
qao'd loyoy et éfdLkoyiaVy obyja» Platonem et aìios graecos phi- 
losophos inspéctanti voCeS| refeTret et eacpriitieret. ^ Caeterum, 
Uti rationes ' alias dicunt aritbmeticfts » alias geometrica»^ ita 
simili modo propòrrioMa aìiAS vocare sohnt arid^ndeiicis, eu 
EncUd» Klcmcitt» ^« U» F 
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n^o$ rò.TQkov ùmXamova Xóyov bi^ìv Xifetc^t, i^€^ 

Xofov y , %ò 9tQ(uTov ngòg rd kitaQTÒp TQmXaoioya 
Xoyov eji^siv Xéyerai, ijneg njaog rd àEVj:$Q(fp* nai dei 
ii^S oy^itos có^ ^) dp ig dvakofia vndgxv* 

1) yocem avvsxis , . quamvis in nullo codice reperìatur ^ 
addidimus . quod monente Robe Sim^on. omnino necessaria 
est| et in Al. 33. ita.citatiir. . ' 

2) Ita Pèyrardas e Cod. a, Edd. Basii, et Oxpn. cotitra: 
mtl dtì i£^« évi nkeiov , wQ av , quod neecio an non tit prae* 
ierendum. Caeterum deiìnitioni 11. Kob. Simson. 8ubian|;ie 
afìam praecedentibu» analogam, qua ratio composita explica- 
tur, Àliam ooidem rationis compositae dellnitionem vulgo 
bab^nt in VX« jDef. 5» ubi plura videbimus* 

nempéy quìbus prima magnitudo secundaxn eodem éxcedir, quo 

tertia, quartàm ;. alias geometriòas, de qtiibus solis Euclidi tumin 

omni opere, rum hic potissimutn et in V. 3. Def« termo esc 

His postea addiderunt, quod verbo indicasse sufficiat ptopor* 

tiones harmdnicas, seu musicas. Dicunt nempe^ tTes litàgtti- 

tudlnes Ay B, G esse ^àr'TTiontce continue proportioiialès ,. si 

" geometrica ratio prìmae ad tertiam aequalis sit geotitettiùàe ra« 

»;««;' ^«.«.••.«. C«ccundÌBé super primamì j ^ * Cteitiae <U- 

tiom ^xcassus^p,^,^ ^.^F ^f^^^ j ad excessdm ^ ^^^^ 

per s^eundam) I «l «it A * C=fc=f ^"^^M^—^) *- ^ ;« «» 
«uper tertiam^ '• ** " "* ^ • ^A^B;(B^G^ ^- ^V *" »°- 

meris S, 4» 6, .quumsit 3:6=si4— 3:6-*4. Èodem modo 

quftuor ntagnitudines A^ B, C, D haimonice proportionales 

ei8« dicunt, ti faerit (b~Aj{D^CJ==?^ • ^* Rationem Im- 
iué denominatioms vide v. e. in Klugela mathem. W&nerbé 
ad vocem: Harmon. Proportion* 

t DfiFIN. JX, 

Haii4 tfttit claf« pater, quid ve^a Jioini Jafinitioiua sibi 
ràisKtt 4/9M «dd.. Baili* et OxQ»* M profejniat: *Jvak»YU tv 



10. Si autem tires màgnitudines proportionaleè 
sint^ prima ^ad teiiiam ictiiplicatam ,rationem habere 
dicitar^ éitis qtiàm Habet ad allindarne 

11% Si quatùor nlàgnihidihes (deinceps) proponki* 
nalea sinty prima ad quartati) triplicatam iratioDem ha* 
bere dicittir eius quam habet ad secutidàm ; et semper 
deioeeps sìihilUer quamdiu pi^pOi^tlo ejtstiteriu 

igmhf oQQit èXaxitnotS iaiivé Quid èoinh termini minimi 'sibi 
velint 9 incertiiiii videii possiti C^ndàlla quidenk explicat ilià^ 
^ioTOts Saltini -^ atqiie eodem modo Feletarius et Giegorìi pò* 
itiint: fhitdniuìì^ vél ad fiìininuim^ quam ipsam ijltet'pretati.0taeiit 
habetit etiaitl Ambtost Khodius , Baermjthttus » RoU* Simsom « 
àUiqve; tlécte UH quidem ^ quoad sensiim , ah tamdn Vox 
flàzioToii grammatici^ id signilicitri poNÌt> Valde dubitamui* 
]^ilc praeferexlilAià |^iltàVììTlus lectiontm Peyru'di; iXaxicrfjp 
qnàp f&cilius ^erte ac Illa, altera sxgilifictre posse vidql«ùr^ prò* 
fOK^iphenì f qatfm iUa tnitiiiha i. e. minimi» termiiiif expr^issa 
nt» Wi ut alkeV dicamiis^ ad nunimtùn txi^$ tàtutitii^lra termi-» 
nos* éixnpliciaaimDm forte fuerìt, iit grae^o quoque ponere: 
iXax^fitaf idque adyetbialiter sumere. Quq4 4^,de vòcem 
oi^óU attiuet > eà ipsa quoque ^ t|t Candiillà mone^ ^ |inp]fopri« 
hic luj^mtà èst- Kéfttpe in omiii l'atìone duo oittni^ap iei^inS» 
altet akit^cedens^ alter iìOUse^Ueiu édeas^ d^bet» ajleqqùo^ 
qaiim duaè rationes ihtér se còmparaàtuT^ Ut fit io analogia « 
-proprie qttat^ot omninO teitoiui aderuut » qU^ftiyis ^ ut £t in 
pro^drtioUe contiàut^ eadeni màgoitudo^ quAe felScit tQi*]ftii<« 
nani comequèittem prioris rationis^ e^^cere. simtil po&sit ter-» 
minom iutecedeutens posteriorìs» ubi delude in^pt0prie txt$ 
Mltini termittQs dicer0 possis^ quum potius tres D:k4gtiitadiiB«S4i 
^natum àeptttidÀ bi^ poìiiiur ^ quatuor etiam mine tetTminos cf<* 
ficiajlt* Forte ieaqué prò (!(»Oitf ^ poiièndbm fuerit /«^^^^^^ 
qua voce Éiidides ttiàt^ alias ^ ubi de ratiòaibm sepalo e«E^ 
4iut4ir» £t ttsus ille vocis o(>ei> qW teàtoiuos tatioms tigni'? 
Sc^Mp' iW sequioris.sdUìin aevt faexjt. Cf. ^Baidnec. i» 
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!/f'. '0/À^oXoya fieyidij X€y$i:ai, tà fùv i^ytyó fiera 
rots ijyovfiivoig, 'tu Si inofie^a voig énofsivotg. • 

ly . *]SpaXXdè Xóyog iarl X^^tg tov i^yovfUrév 
nt^g %ò ^yqvfieVQV, xal toi .inàjuipov nfòg to iffó" 



SchoL ad lìbr. VI.* Eleni. Euclid. $. 152. et , ^ui ab* eo citk-'^ 
tur 9 Isaac. Barrov* (Lection, Cautabrìg* babi^ae 1666 « p« 191* 
sq. et p* 214.)* Hinc omnis iiaec dellmtto PJEleidereto 1. e. 
tufpecta efc. Quum tamen teqnens definido tO* se- ad eam re** 
lerre vide.atuì' , possi» fortasse eam , ita ^ uti diximus » mata* 
tàm aut intellecum retinere. 

DE FIN. X. XI. 

Post haa 'definitionea iociim propriiun fuiaae. définitfonis 
tationia compositae Rob. Si^iaon. recté monet. Caetérum Cla- 
▼ìua obàerraty probe distinguendum esse iiiter radonem du« 
Jilam- et duplicatam , triplani et trìplicatam ete. Et Euclidea 
quoque aeroperdlcit Xoyoi èinXaalmv^ non, ut de recta aac-an« 
gulo Ss^Xdotoi atte dinXoi» Quodsi ìgitnt fiierint magnitiidinea 
A| Bjt .C» Dy E etc. continue propordonales i. «é. ita, ut 
A : B=B : Cr=^C : Ds=D : E ^tc. ratio A : C duplicata dicitur ra« 
tionia A:B, quóniam in ter A et C duae radones ponuatur, 
qtiae aequalea aunt rationi A ad B: eodem modo rado A';D 
ttiplicata dicitur radonis A : B etc Contra , eodeiii casu', ratio 
A : B dicitur aubduplicata radonis A : C ; eodemque modo ratio 
A : B aubtriplicata dicetur rationis AiDy subquadruplicata tA* 
tionia A : E «te* Parìter , si fuerit A : fi=:B : C , aitque M : N 
■blA : C , etiam M : N ^cetur aequalia rationi , quae duplicata 
est rationia A : B , rei breyitatis eausa rado M : N dicetnr du« 
plicata radonia A:B, idemque, rakbit in rtftione triplicata, 
qnadmplieata etc Eodem tnodò, ai ait A:B==B:C et P:Q 
ascA : B 9 ^dicetur P : Q ratio» ^uae eadeih est «nbduplicatae ra- 
lionis A:G»^Tei breviua F:Q' digetur aubduplicata ratiomi 



N 12. Homologae magnitadlnes dicimtury antecedén- 
tes quidem antecedehtibus » consequentea vero coiiaè^ 
quentibttts. 

13^ Aitérqa (permutata) ratio est suipptio antece- 
dentis ad antecedentem^ et consequentis ad conaequen- 
tem. 

e 

4.:C, 9tque ita in reliquii* Biatio duplicata, triplicata te. 
9pecies tantum aiint ratiDnis cooipositae, in ^uibus uempa sin* 
gulae rationesy ex quibus aliae ^omponuntur, inter se aaquales 
siint. Unde ea omnia, quae ex definitione ratioiiis compoaitat 
conaequuntur (ride infra , ih £xc. ad iibr. VI*) et applicali 
posaunt ad rationem duplioatam , mpiicatam. etc. etiam de liac 
Talent. Nominatimi ut boc non demonatrationis cauMa,.qaae 
in lopis citatia infra habetur, sed in antecè^si^m, ut aiunt, di- 
Camus, rationnm inter ae earundem. duplipatae (tr4j>licaue etc.) 
aunt pariter inter se eaedem (Excurs. in libravi. S»9, et infra' 
Cor. 4d y«'22.) et rice versa, rattouum inter se earundem 
aul^uplicaCae , auBtriplicatae sunt inter se eaedem (rid in Exe. 
ad Iribr. y« Cor. ad Prop. m.)« ^^ si >• quando id fieri potest, 

. numeóa exjjrìmantor rationes duplicatae, triplicatae etc. erlt 
(£xc. ad Xibr» VI» S» 7.) «xponens rationis duplicatae (tripli* 
catae) numerus qnadratus (cubus) multiplicatione denominar 
toxia rationis umplicis pei; ae ipsum factus, vel ratio duplicata, 
(piplicata) eadèm «se ratioiii quadratorum (cuborum) eorum 
numerorum, qui rationem simplicem ^xhibent. J'orro, ei 

. JÌ:C est ratio duplicata (tripjicata) rationis A:B>, inverse erìt 
C:A ratio duplicata (triplicata) rationis 3: A (£xc. ad Libr. 
yi. S« 17.^ etc» Caeteruin àptid ipsiim Euclidem nulla ra* 
tionis duplicatae etc. mentio fit ante yi. 19. 

DE FI N. XIII. 

Quaè hio* alterna ratio dicitur, melius forsan alterna prò- ■ 
jfortio diceretur« . Manifesto enim-non de duabus saltim quaà- 
t^tacibus, wtà de quatuor sermo èfU Caeterum patet, ut quan* 
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mgi^l^ovfiérov''^^6s 9Ò r^yov/jbsvov nis éno/M^^'y* 

' lé. Slvvd'SQ^Q koyov èorl X'^tjJig ipov fjfovpÀvov fie%a 
%W inofiévov vis évQ$ yrpoff afJro to fytófi^n^y.' 

is'. /tmi^eaiQ eh Xoj^ov iavl Xr^ìfng %'^s VTte^yfiS, 

%ò inofJbsvop* 

ÌTtOJléVOVn 

Hah^XXmv mtolg,iif(oy rò nhq&og , ovìv avo XafjL^on 
^Ofièvmv ««« tv Ti^ apvé Xóym, oTav 9}fSg iv vots 
nQ(ÓTòig /Lieyé'^eat' rò ngmov n^òg TÒ^aymov, ovtws 
èv %ois d^VTÌQóig ^eyéd'eG^ tp ngmov nQog re? eaxa- 

i^\ . , TéTP^ypévfj iv^Xoyi^ iarìv , owv y wg ijyov- 
fUiavov nQÓg épnófÀSVoy ov^mg ^jyov/ievoy n^àg fa éni^ 
fiàvov, ^ ih mi dSg im/isyov nqòg aXXó *ci av^mg 
inofjOBVov uQog aXXó^ 'pi ^^ 

«'• TBTa^ayiJiéV7i dh uvaXojn^ ^mlv , oT(xy, %Qmv 
Òv%vìv fieye&oìv iaì ^XXffiv avToìg IgìùV %ò qtXijd-og, 

1) Peyrai'cius i^Feit, liane de^nitionem omitti a Codi!, a, 
: c\ quod» ^uu in perturbata ratio postea Umen occurrat^ mera 
librari! òscitanti^a | cuiiis oculi^s a Tàisayfiévri i|i rstaqayfjdyii 
aberrabàty ractum fuisse yidetur; 

ticates. ita alterne comparare possint, Opnes quatuOi* «iusdem 
generis esse'deb^re, 

D E FI N. XVI. et XVIL 
ManUeatum etft, »umi in liia definitionibut^ cons^quontem 
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14» Inversa ratio est sumptio con^eqnentis ut an- 
lecedemisy ad antecedeiitem ut ad consequentem. 

15. ComposUio rationis est suraptio antecedentta 
eum conseqtiente tanquam unius ad ipsam conseqiien- 
te(n, ' 

16* Divisio autem ratiònis est sumptio excessus, 
quo supera}: antecedens consequentém, ad ipsam cop- 
aequèntem. 

17. Conyérsio ratlonia est sumptid antecedenti* ad 
excessum , quo antecedens superat consequentem. 

18.. Ex (aequo) aequalitate ratio est, quando, plu- 
ribus existeotibus raagnitudinibus et alìis ipsis qumero 
aequalibus, et in eadem ratìone binis sumptis, est, ut 
in primis magnitudinibus prima ad ultimam, ita in se- 
cundìs magnitudinibus prima ad iiltimam. Vel aliter. 
Sumptio extremanim per substractionem mediarum. 

19, pidinata proporli© est , quando est ut antece- 
defis ad' consequentem ita antecedens ad consequentem; 
ut autem consequens ad aliam quanlpiain» ka conse- 
quens ad aliatn quampiam. 

20. Perturbata autem proportio est, quando trib^s 
exiat^ntibus magnitudinibus et aliis ipsis numero ae« 

mioorem esse antecedente. Qiiodsi contrìi oonseqbent tnnor 
. faerit aitfecedentlo , similit erit argunientatio, ti sumatui ex- 
ceBsua f quo consequens sùperat antecedeatem. 

, DEFIN. XVIII-XX. 

Monente Rob. Simson. Def» 19. et 20. speciem tantum 
continent eius proportipnia , quae Def. 18. explicatur. Unde 
forte coaiicere liceat, in Def* 18* quoque prò Xoyoi le^enduni 
else dvaloyùi. Eut igituc ex Def. 19» Terayftévì; uve iuaou 
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vov ngòg inojusroj^^ owfoe iv ,toIs SavréqoiQ fjifeyi- 
'fOiS fM'Byèd'i^tv kvofisvor ngòg alX6 rs^ otfT(i^ èvTO$s 

n P O tJSiS a. 

JEav 7j onoaaovv fneyéS-rj onoofovovv jn^ed'wv Xaiov 
%Q nXij'StoSf ekao^QV éxdoTov loaTcìg noXXanXtiaiov, 
H)cunÌMGiov èoTiv Sv %wv. fisyed'fop évòg, TOOiiVTc^TfXd'r 
Già HaviXiir uaì w Tmvrà, t(Sr ndrior. 

"JEoTftì òitoQaovv peye^ì] tcc AB, FJ wmomvovv 
fieye^V t(Sv E^ Z ìgìùv to Tv^d-og, é'maTov. e'xa- 
OTOV laaKig noXXauXda^ov* Xéyw óV^ ÙGa^Xdoióv io^f^ 

rstayjuévtf dvtdoyl^^ sive 9Ìii>plÌGÌter duàovf cpando fuerit 
Cprovsus ut in Def. 18.) prima ad secundam in ptimis guanti* 
tatibu^ , ut in secundis prima ad se<;undam : ut autem tn prì« 
mis^ aecanda ad teirCiam , ita in secandis, secunda ad tèmaniy 
fit ita deiriccps, 9Ì ooncludhur, ut iii D«f, 18, dictum oit. 
Vide V. ^ly Ex Def, 20, autem ùt^ov rerùt^y^rif^ voi «im*- 
pliciter Tétn^ayavn dvaXcyìa est, quandpiq primis magnitii- 
dinibus frierit ut prima ad éecuodam,' ita iil secuiidis panul* 
tima ad nltimam*; ut autem in primis secundai «d'teitiazny ita 
in secundis arntepenultima ad peuultimam; 'et ut in primis 
tema ad quartam, ita in secundis qu^e antepenultimam praf* 
ccdit.ad antepeniiltimìim , et ita d#inceps , et concluditur , ut^ 
hi Pef, 18. Vide V. 25. Ita fere Rob^ Simaoi». rem* expUcat. 

AXIO M AT A. 
Se<|uentia praem.it^ Rob'. Sim^^. et ex eo Playfair. 
'1. Eiusdem sive aé :;uaHum aec^upmnltiplices Inter te ae» 
quales sunt. 

2. Qoarum ea ^em aeque, multiplex est , vei quarum ae- 
>qaaf«$ sunt «eque multipli^es , et ipsae inter so snnt «equalei. 



quàlibosy àtf ut in primis magnitudinibui antecedenf 
ad coasequentem , ita in secundis magnitudiuibus aii«- ' 
tecedeos ad consjeguentem ; ut vero in primis magni- 
tudinibus consequens ad aliam quampiam«^Jta in secun- 
dia magoitudinibus alia quaepiam ad antecedentem^ 

- P R O P O S I T I O 1. (Fig. 309,) 

Si sint quotcunque magnituaines quotcunque magni- 
tudinum aequalium multitudine, aingulae aingularum 
aeque multiplices^ quam multiplex est una magnitudU 
num unius , tam multipli ces erunt et onines omnium. 

Sint quotcunque magnitudines JlBj J*// quotcunque ^ 
magnitudinum ^9 Z aequalium multitudine, singiilae 
singularum aeque multiplices^ dico quam multiplex est 

S, Multiplex ii^aions xn«ior eit sequemoltiplici minorii. 

4* ^ Magnipido, cuiiis xnuUiplex maior est aequenilil^pHiii 
alterias» maidr est ajteva illa magnitudine, 

Quae sane ita perspicua sant , nt a^iomatum loco haberi 
possint. Demoostravit ea tamen P^eiderer. in Promptaario 
Mathem. Lipsiensi Fascìc. 7. 1798. p. 265. sqq. $$• 14--19. 
et in dissertatione de Dimensione circuii' P. II. Tub. 1790. 
p. 5. not^ 4» Cf. Hauber« de rationibus iater.se diversb De- 
moasir* Tub. 1793. $• % Aliud aut^m axioma «rei postulatum, 
quod Campanus , Clavius aliique complures parìter sumere se 
posse putarunt, quodque ita habet; ^ 

- ^Quam rationèm babet^'magnitudo aliqua ad eliam , eaniem 

Iiabebit quaevis magnitudo proposita ad aliqtiam aliam ; 

et eandem habebit qi^aedam alia magnitudo ad quaiHTis 

maguitudinem piopositam** ' 

merito accuratioresN Geometiae respuant. Vid £xc. ad .huHe 
librumi 

PROPO siT IO r. 

Symbplice' haec propositio ita effehi potett. Si sit àtsa 
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rò AB Tov E, ToaavTanXdatoef ioT^^ *o^Ì %d AB, Td 

*Eneì yÙQ lad%iQ iorl noXXaTvXdaiov to AB Totjf 
E, xai tÒ r^ TOV Z' oaa agà èaxìy èv rtS AB /le- 
2^i&fj ìW T€f Er Toaavva ìtaì èv reo VJ ìoa ^15? ^. 

^/7, HB, i^à Sh TJ ds\à reJ 2? ìW tot IG, 0J' 
èoTai Srj ìaov to nXtj'd'og tmv AH, HB r(S nXìj'd-ei 
Tco^ r@, GJ. K(ù in^l ìaov ètnl tò [ilv AH t^ 
E, tò 9h TG rcJ Z' im a^a nal «ra AH, TG 
voìs E, Z* Jid ^à avrà ^^ laov ìotI %o HB 
rto Ey xal To GJ tc5 Z' iaa «g^ x«i Ta IfB, 
6J Totg E, Z* poa dgal iój:iv èv tuI AB Iqa tw E, 
fooo/vra xa) ev lolg AB , TA ioa Totg E, Z' ooa- 
nXdaióv àga èìrcì ro AB tov J^, rooèvranXiiGKx, è'arcu 
%aì TO AB, rj T(oy E, Z. ^ Eav aQaJ ^noaaovv^ 

IlJPOTASISy. 

Eav n$(STOV àsvréQov ìad^ig^ noXXanXdoiov wà 
rghov rstdgroVjf y 9h ^aì néfimov Ssvxìqov laiìttg 
noXXanXdoiov mt è'krov TsraQTov %ai awred-hv nQfS" 
rov ìcai néfiTiiov àsvii^ov lodxig (arai noXXanXdaiov 
«f(*i TQiTov xai ixTOV rerdoTOV. ' ' ' 

r.Lt B=7,M; €=r,N etc. r denotante numerum integrum 
quemcnnque» 'erit et A+B-f-C eie. s=sj:(L-HVH-N. etc.)- C«e- 
terum propositionì liuic Tulgaris innìtitur praxis multiplican- 
cium compositum per multiplicatorem simplicem muitiplijcandi. 
'Nimirum, ut v. g. numerum 7364 per B.muitiplicemus, seu 
tit octupIui|i efficiamus numeri 7364 : octies sumimus primnm 
4- imitatesi tam 6 deuaiiosi dein 3 centenarios, denxque 7 



AB ipsius jBf tam multiplices esse et AB, FJ ìpw- 
rum jE", Z. 

QuoTìiam cniin AB aeque mùltiple^ est ipsius E 
ac JT^ ipsius Zi quot magnitudines sunt in AB ae- 
quales ipsi JS^, tot sunt et in FJ aequales ipsi Z. 
Dividatur AB quidem in magnitudines AHf, HB ac^ 
quales ipsi E^ FJ vero in pat-tes FGi^OJ aequales 
ipsi ^; erit igitur multituvio ipsarum AH f HB ae- 
qualis naultitudini ipsarum F&f &J. ' £t' quoniam ae- 
qqalis est AH quidem ipsi jE, F& vero ipsi JZT; erunt 
et AH 9 FQ aequales ipsi^ JB,- Z (I. Ax. 2.) ; ex ea- 
dem iratione et HB aequalis est ipsi E, et &J ipsi 
Z\ aequàl^ igittur et HB^ 0J ipsis E, Z; quotigi- . 
tur sunt in AB aequales ipsi E, tot sunt et in ABf 
FJ aequales ipsis J?, ^; quam multiplex igitur est 
AB ipsius Ey tam muitipUces erunt et AB, FA ipsa- 
rum Ej Z. Si igimr quotcuoque etc. 

^ PROF O SI T IO IL (Fig. aio.) 

Si prima secundae aeque sit multiplex àc tertia 
quartae , sit -aùtem et quinta secundae .aeque multiplex ' 
ac sexta quartae; et simul sumptae prima et quinta tt* 
cundae aeque erunt multiplices àc tenia et sexta qn^rtae* 



milUnarios , hortunque octuplorum cònficimus sammtm. Cf« ^ 
FAeidereiv Expos» et Dilucida Libii V. Elem. p. 2. 

P R O P O S I T I O U. 

/ Symbolice haec propositio general iut ita eCfertor. Si' sit 
A=^p . L, B==.g . L, C==r . L etc. et simul E=p ; M, f rsag . Mf , 
G^^i'.M etc. p> g» r deiiotantibus namevi» imegiot quoscun 
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noXXanXdaiQV xae TQÌtor to JE ^erd^ov tov Z, eoTto 
^h Km né(in%ov rò BH Sevrégov tov F iadxig noXXc^ 
nXdaiov «ai &cwv to JPG T&vaQ'fOV tov^Z* Xéy(a 6%i 
%ak avvTsd'hv ngiSTOV %aì né(iii%6v zó jÌH àevrégov 
%ov r tadxig Sarai TtoXXaftXdaioy xal f^nov ma iwov 

%Ò JQ TfiTttJTOV TOV Z^ ' 

*JEneì ydg iadìcis ìOtI itoXXaTiXdoiov to AB tcm7 
T utoùr TÒ JE tov Z'^oaa dga ìotìv Iv t(S AB fieyéj^^ 
ìaa Tm F, Toaawa xai èv tìì AE ìoa rw Z* dia 
%d avTa Sì] xai oaa ìgtìv èv t(S BH loa %(a F, to- 
aaUTa.xal èv TtS E& ìoa toì Z' oaa dga èoTÌv iv 
oXm Tip AH ìoa Tip F, vooavTa xaì èv oXoi t6 JQ 
ìoa TiS Z* oaayiXdGiQV dga tari to AH tov F, to- 
oavTfJmXdaiov èoTat %al tò JO tov Z- jwì awTS'd'kv 
^Qa TjfQWTOv %aì néfiTVTov tò AH Sbvtìqov tov F 
l(jdK(S eoTai noXXcmXdaiov %(à tqìtòv. n(»l é'ìiTov to - 
JO Terd^fTov tov Z» Edv dqa nQWTov, naì Ta él^4jg. 

UFO T A S I S f. 

Edv^ ngwTov SevTeìgov loduttg y noXXanXdaiov imI 
TQiTov ferdQTov f Xfjqì^fj de lodìug noXXanXdoia tov 

^QWTOV Xal TgiTOV' Kul àu'GOV Tiiv X7](pd'éVT(ùV énd^ 

que: erunt tam A-|-B-f-C etc. s=(p-|-g-|-r etcO*L, qiitm 
R+-F"+.G etc. =(p-|-g-f-r ^tc.) •. Mi Gcnevalioiem hanc enun» 
cialionem cprQllarii loco ^ubiungit Kob. Simsoa, propp^itionein 
ipsam statini ita exprimìt PAeidever, 1. e» p. 3. Huic propo- , 
sitioni innititur praxis numérum per multiplicatòrem compo- 
ntum muiriplicandi» Némpe ut ex gr. nuinerum 5728 per 
634 zniiltiplicemus » prìmuip qaater ^uxpimus numerum propo- 
ùtum 5728 ^. tum* tricies ^ deia sexcenties » horumque piodu* 



Prima enim j4B secundae */* aeque sit multiptex 
ac tertia JE quarta:e Z $ sit antem et quin^ BH se- 
cundae P aequé multiplex ^ ac sexta JE0 quartae Z; 
dico- et s\mnl sumptas primam et quiotam ^H secun- 
«^ae JT aeque (ore multiplices ac tertiam et sextam^d 
ipsius Z» , " • 

Quoniam canini aeque multiplex est JIB ipsius F ac JE 
ipsius Z; quot inagnitudines sunt in j4B aequalesipsi 
r, tot et in JE erunt aequales ipsi Z* Ex eadem 
i-atione et quot sunt in BH aequales ipsi Ff tot et in 
E0 erunt aequales ipsi Zi quot igitur sunt in tota 
jiH aequales ipsi P , . tot et in tota J& aequales ipsi 
Zi quam niultiplex igitur est ^H ipsius r, tam 
multiplex erit et J0 ipsius Zi et simul sumptae igi- 
tur prima et ^quinta JIH secundae P aeque erunt mul- 
tiplices ac tertia et sexta J& quartae Z* Si igitur 
prima etc. ' " ^ 

;PROPOSITIO III. (Fig. 3IL) 

Si prima secundae aeque sit multiplex ac tertia 

^ quartae » sumantùr autem aeque multiplices primae et 

tertiae ; et ex aeqiio sumptarum utraque utriusque ae- 

ctorum piaticularium coliigixxius surnmam. Cf« Plleiderer. f • e. 
p, 3. 4. 

PRO POS IT IO IIL 

SymboHce ita: si sit Asrp-.L» laExn. A, et ^sssp.M» 

Ksm.E, exit tam l=.(ii.p),I», quam £sb(a.p^M». n et 

p deti^anribus nfuneros integros quoscunqiie, et n.'p de- 

signante productum , qitod Ut ex liumerO p toties siuntOi qué( 
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%éQov Hati^ov laaHiS Sarai noXXanXdaiov ^ tò f^Ì9 
%^ ievtiQoV , %ò dh Tov TerdfTov* 

JlQmov yap rò A iévréQoif tov S ladm^ èarfo 
voXXttnXuGiov mi tqkov *tò F Tstagtoi) ^ot; J, wà 
^Xi^qpdio TfSP jà, r lodms noXXtmXdcm t« ÈZ,HB\ 
Xéyfo OTt hdxie ia%l noXXanXdoioV tò JEjZ rov B wà 
%ò HO noi J* » 

^Efftù ydQ iadxie iati noXXanXaaiov %ù EZ tov 
A 3«ai T(> HQ *tov T* oaa ripa àarlv iv %fa EZ iaa 
%^ A, Toaaij%a itaì iv t(p HQ iaa t<fi Fé JifjQ'h^a&i» 
TO filv EZ ds %d TfiJ A /iieyéS-i] tua rd EK, £!Z, 
%i ài HG Bis tra %(Ì P ìaa td HA, yl& Sarai dij 
iaov TÒ nX'^&o^ t(3v EK, KZ tw yiXij&ei twv Hyl, 
AO» Kal inèì iadxig in^l noXXoffiXdaiov tò A ^of7 
B ì^ì %ò r rov A' Iaov dh to fihif EK tw A, to fh 
HA Tw F' ladzis aQa èarl noXXanXdaiov to EK rov 
B ^(^i 'fò HA tov J* Jid td avtd d'^ ladùis iati 
noXXanXdatov fò KZ tov B xal tà A& tov J. 
'jEttcÌ odv n^iitoP tà EK dei)tÌQov tov B iaakiS iaii 
ttoXXuTtXdaioP %al t^lto^ tà HA tetdqtpv tùv A* 
hnì ih Hai nèfjmtov tà KZ Ssvxéqoy tov B iadìtis 
noXXanXdalov «ai* é'Ktov tò AQ tatdQtov tov A* noi 
avvtsd'hv aQà TigmóP ual néfintov tà EZ èeVtsQov 

ak«r n ^ntirt^t UhitkteSf HuiÀ- prd|io«ÌtÌòili, qiidd ^t HÀj sed 
n(pL)jc=^(n . p) « L ) iuiiititùr praxis. ihultiplicanJi imiiieriim 
integrum per fhultiplicatoraiii ^ qui solis denàtiis, rei ceiite- 
aariis ètc. constata ì^empé, ut ▼• g* noitìtruin St'28 per SO 
irti per 600 itlultipliceihua » triplo voi seiaupld ^liumeli Ò72S 
unum T«i duo tinto ad dextrjtm. adioiigiiiiuf ^ liòc est^ trìj^lùiH 
nbmeri 5?j28 decUj^Iioénius « saxtaplum c^tupliéunnB f aitque 
k9Vu numeri effioUi^is «trigednpl^atki i i^xc^ciitif^^m. Pariter 



que erit multlplex, altera quidem secundae, aiterà vero 
quarlae. . , 

Pripia enim j4 secundae B aeqtle 5it multiplex AC 
tertia F quartae /ì , et samaatur ipsarum ^4 , JT aeque 
inultiplices JEZf HO, dico .aeque ' esse multiplicem 
£!Z ipsins B ac II& ipsius Jf. 

Qnoolatn enIm aeque est multìplex J5Z ipsius ji 
me HQ ipsiu^ JT; quot magnitudinès sunt in EZ ae- 
quales ipsi A, tot et in HQ erunt aequales ipsi J*. 
Dividaiur EZ quidem in magnitudines ipsi ^aequa- 
les EKi KZ, HQ veto in magnitudine^ ipsi JT ac- 
quales HA, AQ; erit aequalis multitudo ipsarum EK^ 
KZ multitudini ipsarum HA f AQ^ ' Et quoniam A 
aeque est multiplex ipsius JS, ac F ipsius J\ aequalis 
autem EK quidem ipsi A., HA vero ipsi JT; aeque 
multiplex est EK ipsius B ac HA ipsius J* Ex ea- 
dem ratione aeque multiplex est KZ ipsius B ac AQ 
ipsius Jt. Qiioniam igitur prima J?J^ secundae B ae- 
que est multiplex ac tertia HA quartae J^ est autem 
et quinta KZ secundae B aeque multiplex ac sexta 
AQ quartae.//; et composita e prima et quinta nempe 
EZ sectuidaé M aeque multiplex erit ac cotnposita e 

duodecupìani e^ 'g« riiunerì alicuiil^ efificimas» sumtò M^pli 
éias quadruplo, yei quadrupli triplo. Cf» P£eiderer» 1. e. p«44 
Generaliut idem théorema ita exprìmi et simili Catione demolì-* 
surari poteiit X si ai^ AsssxAlà ^ B;^:uiC « C==7pD etc. pai^terqua 
ùfis^mpf fissznyi ìfsss^i etd. èrit tanl Atrrmnp « • «'D qiiam' 
«fsslniàpi 4i • • « 04 . 

Obtji £x bàò pmpositidaé sé^aitur étitm aìU ili! limi- 
listf quai|iNordiii9XÌu.(L«6iuuci ia Doctr. proj^ctionoxil BU(;liilea 



9t EX.KMENTOIII7M 

rov B hclxig èuri noXkcmXdaiov^ifal tjJìVov ital ikvop 
tò HS x^dqxov rov J. Eciv aqa ut^ultov, ^l ra 

Il P O T A 2 I S if. 

Eav ngiSrov nqòs dnvrtqov rov avtoif fyjj Xoyoy 
Hai tqvtov nQOS t^tc^ifo^* «ai ara iadmg noXkiXTiXdai» 
tov %e nQmov «ai tqìtoV ngós "f^à ladnts noXXanXdatt» 
tov Sìvtìqoì) ncà teTaQTOv , Had' ónoiovovv iioXXa-* 
nXaataofjiòv y tòp mróv é^ci Xoyov Xfjtp&éwa xoraA- 
/^Aa.. ^ , . . 

^ Ttqmov yàij %ò A ngòs àsvtsQOV rò JB tov av^ 
tov èyério X6yov xal tqitov «rrf V ngòg tinuQfcov tò A^ 
«ai eiXr/(pd^(o riSv fihv A, T tadìcig nùXXanXuaia va 
E , Zy Twv Si B y 4 «'j'^a a hvyev ÌGamg nùXXa-^ 
" nXdaia fd Hy ©• Xéyv) oti iorìv tag %ù É nqòg %à 
Hy ovTjog td Z ngóg to ©. '^ 

ElXr;(pd'(a ydq rdiv julv E, Z ladnig noXXuTtXdaia 
fd Ky Ay Twv Sh Hy O dXXa d hv^ev^^ Itsdnig 
noXXanXdoKA %d M, *N* 

JSTai ineì iaditig i<5%l nùXXmiXdoioV n^ò/Afiv E rov 

Ay TP Sk Z TOV r, ical BÌXr^uiTac vpmv E, Z iodmg 

. ^oXXaTtXaam td K, A' hdxig d^a ècri ^oXXa'ftXdolov 

TÒ K ToiJ A xaì tÒ a tov r. Jid Td ctv^d àij lod-^ 

\ . . , ' ■ 

1) Verba oiXla a ^rvxèp aoii habent eió^ Basii, «t Oxoit« 
Sa autem nocf starla dbse iure censuerat Kob. Slrnson* in nota 
ad huiic locum* Hanc viri doctissimi coniecturam cohfirmavif 
Feyrardus^ qui e Cod« a» ea textui inscruit. 

^niinadversae Expletio in Nov* Act» Reg. Soci«t. Up^al.' Voi* 

VI, Upsalao ltd9é} liis yerbìs exhib«t et demonslrat: si sìnt 

.(Fsg4 312») quot^un^e magnitudines AL, &, C^ et alUeipàii 



iertia et sexu nempe H& quartae 4 (Y^ ^)* Si igU 
tur prima etCf ' . < ' 

PROPÓSI T;I Ò tv. (Pig. 313.) 

Si prima ad secundam eandem habéat rationem 
qtiaxh tertia ad quaitam ; et aeqtie multiplices priaue 
et teniae ad aeque multiplibea aeciindae et quarue^ 
iuxta quamvi5 tnuldplicationem « eandem hajliebunt ri^ 
tionein inter se cOmparatae» 

Prima tnim A ad secundam B <sahdetn babeat ra^ 
tionem qnam tertia J* ad quarum Jf et aumantur ipta» 
nun quidem ji^ P aeque multiplices Ei Z, ipsafiint 
Vero Bi ^ aliaè utcunque aeque toultiplicea H, Oi 
dico esse nt E ad If^ ita Z ad Qi 

SùmaìQtuir émtn ìpsarum quidem É^ Z aisque mùl* 
. Uplitea K$ A% ipsanim Vero H^ S aliae> utcunqu« ' 
aeque multipUcea Mf N^ 

Et quoniam aequis multiplex èat É ipsitià jÌ, atqué 
tZ ipsiu3 r^ et.aumptae aunt ipsarum E9 Z aequ^ 
multiplices £> Ai aeque igitUr mUltipIex est Kipun$ 
A zc A ipsius r (V* 3.). £x eadem ratiotw aequé 

ftuAiett) jl«4U«l«8 D^ £^ t^^ quae bitiaé smnantur in evieni 
multipiicitatv , sie aut^ni perturbata caruin ùlultìplicitatf ^ li* «^ 
sit AL ipsius B aequo multiplex ^ atqne E ipsiut F ; siimìitec 
t^t B ipsius C totuplex, quotuplex est D ipsius E: èruht ex 
àèqud eti^m atf qutfmuliiplicés » sbu qUantUpléic èét AL q^titiè 
Cy tantuplex éiit D ipsius F. Déih. Ponantiir primo tre! eskè 
utniiiquè niagiutuditibd. S^ittut 0P ipsiua C abquéatuldj^ltsie, 
Eticlid. JÈIemeat. P. II. G ' 
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%is imi noXkanXdaiov %ò M tov B iaì té N tov & 
Kaì inei iariv (àg to jÌ ngàg tò S ovrìog *ró F hqo^ 

^ tÒ z/, Hai ^tkìjntai rdiv filv A , T ludxt;g noXXanXd*' 
eia TOC K, A, tcuV óìB^J «Aia a Sw^bv lqd%iQ 
koXXanldtfU»^ rà M, N* et uga vneqix^t to K %ov 
M, vneqé%u TO A tov N' Ttai e/ ìaov, ìaov* %al el 
IXa^ov, lAaTToi'*^ Kal èari td filv JT» A'^fSv JB, 

- Z lodutg noXXanXdata, w uh M, N tcJv i7> G 
aXXd e? Sw^sv iadnig noXXanXAoia* èariv dga mg m 
E nQÓg %ó H, ovvmg tò Z nq^g io O. Eav Sfa 
' nf(S%oy , noi vd itìjs* * 

JIO F I S MA. . 

'Enel oSv lielx&ij , wi , el vnegéjf^ei tò K tov My 
vne^eiu^ «ali to A %ov N^ %aì èliaop, ìfaop* %al el 
iXaóaoy, iXoccaùV' 9ijXovi%t %ai et vneQÌyfi€ to M tov 
K, w^qìx^i «ai TO N TOV ,A* «ai et Xoov, ìaov* laul 

^ et iXaooov, ^àoaóv* «al &id tovvo iorat itaì wg ti 
H vtQÒg, TO E, *ovto)g to O ngog tò Z *En àij tov- 
Tov ^o/yeQÓv p~ ori idp réaat^afieyé&fj dpdXoyòy fj^ 

• *«i dvdnaXiv dvdXoyov lotosi. 

/ UFO TASI S i. 

\ *Edp fiiyè'^og fiiyé^ovg todxtg ij noXXanXdàtoi^^ 
Sne(f dq)atQe&hv dtpaiQed-èvTog* %aì rd Xòmòv %ov Xoi* 
koU iodi^ig iorai noXXùnXdoioi^ ^ oaanXdoiiv èort .%o 
i^ov TOV oAov. . 

no est AI* ipsiu* Bf Tei E ipsiot F, titqoe GP diyiae In par* 

te» GMy MNy NP singulas ipsi C «eqailesi et AlL in p^tet 

' AH, HK^ KL aequales ipsi B : eritqqe multitado parfium 

GOm, MN, NP aequalis' multltttdini piutioiià àH» HK» KL* 



itBÈK QUINTUt. 99 

« »^ 

multiplet eét M ipaius Si ne N ipaius J» fiiqùoniam ' 
est lit y/ ad j} ita JT ad Jf et sumptae aunt ipcanini 
quidem jì^ j* aeque nuikiplices Kì jÌ^ ipsaitim vero 
Bf A aJtiUie utcunque aeque multiplicès Jf, N\ à- K 
superat ipsam M.Ì aùperat et A ipsam ]S\ et ai ae« 
4uali^^ aequalia; et ai minor > ininor erit (V. Def. 5.). 
Et auiat Ki À ipaarum M, Z aeque .muk^Iicéa« Jl» 
JV vero ipaarum H^ B aliae utcunque miikipiicea; eét 
igitur ut E ad Hy ito ^ ad © (V. Def. 5^) 51 igitur 
prima etc* 



C R O L L A R I U M. 

Qnónlàiii igitur oatenaum eatf ai auperat K ipaam 
if » auperare et A ipaam JV; et ai aequalia aii, ae- 
qaalem; et ai minora miilorem eaae; inUnifeatum eat^ 
^ ai jlf .auperat Ki aupetare et N ipaam ^; et aiae- 
qoalia sit^ , aeqiìalem; et ai minor, minorem eaae; et 
propteréa ut H eat ad Ei iu erit O ad Z. £x hoc 
manifeatnm eat ^ ai quatuor magnitudinea proportionalea 
9intf èi ìjo^^n^ propdrtiònalea forè. 

F R O P O S I T I O V. (Fig. 314.) 

Si magnitudo magnitiidinia aeque ait multiplex ac 
abìata ablatae» et réliqua reliquie aeque mUltiplex erte 
at mtdtiplex eat tota totiUa: 

Qatini ij^ìtnr sit AH=:HKr-KTffl-B , 6t GMss^MNss^P— .C ; 
irunt AH| £tK, KL, B ipsarum GM', l!IIN«^P, C aequ«« 
multiplice? » adeoque tou AL erit totius GP tequemoltiplax 
attua AH eit ipsiua GM (V. lOt ▼«! B ipsius C^ rri D 
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ifavà} noXXanXaaiov , òWp dfjpcuQe'd'hf tà jdE uipm-* 
Qe&kV%o^ T0V rZ* Xsj^m oti ^al Xomòv to JSB Aoc- 
nov. %ov ZJ iadmg è'arai noXXdnXi^mov ^ óccmXdoiov 
itntv oXov fio AB oXov %ov !"//. 

'OaanXdmov yàq i<ni ro AE tòv FZ^ toaavra-^ 
nXdatov yeyovéi;(o nal «rò EB^ tov FU» 

Km Ì7tel iaaiKig imi noXXanXdatov tò , jiE %ov 
FZ (x^i ro EB T^v HF* iodxts «Jpc^ ioti noXXànXd- 
Oió^ To AE TOV FZì'^') %aì %ò AB tov HZ' tcet^ai 
ih iodiiig noXXanXdfjtov vò AE rov FZ ^ai-rò AB 
TOV FJ* ladxig ccga iarl noXXanXdaiov %ò AB ìku^ 
tìqov %mv HZ, FJ* ìùov dga rà HZ tw FJ' %oivòv 
dq)7j^ad'm ri F2S^ Xomòv aQa tÒ HF XoiniS tìS JZ 
tooit itrdv* KiÀ Ineì ladnig èorl noXXa^Xdotov tò AE 
%oì VZ %m io EB vov HF/ìoov dh t(S HF tò 
JZ* ìqdnig, èiga iari noXXunXdawv %à A E tov FZ 
ial TÓ EB TOV ZJ* ^lodìug àhvn6%etTa^noXXdnXdaio¥ 
tÒ AE TOV FZ ««i tÒ ab tov FJ* ladius dga 
èati noXX^nXdaiov to EB tov ZJ «cai tò ABto^FJ* 

^ 1) Verba» qiiaè anci^ iIlclusìnl^8, desunt in edd. Basila et 
Oxob. Peyrardus ea « Cod. a. addidit» Quamvis autem ab- 
esse possinty- ^iqnid taniéki- ad facilius iatólligendam demon- 
strationem facete videntur. 

ipsius B. Habentur igituc tses magnUudines AL» GP, Cf 
atque aliae . ipsis numero aeqmales D , E , F » quarum binao 
sumue sunt in eadem moltiplicitatey idque ordinate, itavempe, 
^t AL et D ùnt ipsarura GP et E aequenniltipliees, similiter- 
^ae GP et £ ipsarum C et F: ergo (V* 3.) erit AL ipsius C 
aequenìultip}^ ac D ipsius F. Si quatuor pluresve sint uti'im- 
qua magnitudihes,' patèt demonstratioilis eontinoàtìo per iaih 
' òstensa «Q.E.D* Symbolicè ita: ai lit AssinlS^ B=s=zC^ 
pariterque DssrEy Kìs-mF» erit tam Assamr.G, quam* Dsi 

ttr.'F. 

. ■ ■ ■ • \ 
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Magnitudo enim AB magmtadinis FJ a0<}ae mul- 
tiplex alt ac ablata AE ablatae JTZ; digo et reliqi^am 
EB reliquae ZJ aeque fore multiplic^m ac mulUplex 
est tou Ab tptiua FJ. 

Quarti multiplex eoito cst^ AE ipsius FZ^. iam 
multiple^ fiat et EB ipsiùs FH* 

Et quonlami aeque xiiultiplex est AE ipsluis FZ ac 
{EB ipsììis HF; aeque igitur multiple:!^ est AE ipfiua 
FZ ac) AB ip3ius HZ (V. %.) ; ponitur autem aéque 
multiplcx \^JS ipsius FZ a e ^fl ipsius FJ; aeque 
igitur multiplex est AB utriusque ipsarum 'HZ » FJ ; 
aequalis igitur HZ ipst J*^. Communis auferatur 
rJZ9 reliqua igitur IfF reliquae zfZ est aequalis (I. 
Ax. 3.> £t quoniarti aeque muItipléx est AE ipsiua 
FZ's^ ÈB.ipsi^s HFp ^Z autem aequaUs ipsi AT» 
aeque igitur muUiplex est AE ipsius FZ ac JSB ipsius 
Zà^ Aeque autem ponitur mùltipIex ^i?jipsius FZ 
ac ./^ipsius FJ\ aeque igitur multiplex ^^tJSB ipsius 

P R O P O S I T I O IV. 

Symbolice Itftec propo«itio , etusqiiQ^ df^oastlatio ita mc- 
piiflii potttór* Si .A : BessC : £> , eiìt «tiam pA . qB^=?pC « qD ; 
py q denótaktibiis niAliero» inugroa quoscunqua, auiute baud 
exciusa. Nam ob A:.BsaC:P^ eiit, qiiodes iipA>s=s<rqB9 
«tùiin iipC>ss:<i'qD CV« D^. 5.)» adcoque ex «idem 4«fi* 
nidone pA:qBc=:pC:qD. PBeiderer. l. c« p* 19* pc demoo- 
stradone hùius-proposidonis ex vulgari propoitionalium de£- 
nitione ride Excura um ad himc libtiun. . .• . * 

Corollàdum buie pioposidoni adiecturo, %3^ rite observ^t 
Rob* Simson», verum qiudem est, at,iiòn bue jierdoet» uec 
legitimm , est, quae ex PfQp. V. 4» deducitur, eius demon- 
strado» Nempe osteiisam quidam est^ ai sic it>ss^Jlf , esae 
edam ^>aB;<Ar^ at non ex eoy qUod pisopomoiiales lint 
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ucci XoitìÒp aga rd JBB Xomov roif ZJ ìocIhìs *bT«i 
noXXtmXdoio^ , ipanXaaiiv ianv SXov tcJ j4B ^Xqv 
fov rj/ *JEap afa fiéye&os, %ul rd él^Q. 

U P O T^ 21 2 g. 

^Edv &U0 f^yé&f] 'dvo fisy^'Sftov ladxtg y n9XXf»r 
nXdaiaf %cA àtpaiQedrvfa Tivtc tiSy av%^v iaaxis y 
noXXanXdoia' ^Aaì %d Xomò^ rotg àvrol^ ^ojfìm'èòfiVi 
T^ ladxig avTiSv noXXcmXdaia» 

lavo ^dQ /usyé&ij %d jiJSt, FJ Séo juip&fSp wp 
Ey Zlodxtgefrfo) TioXXanXuoia , mai dg>(iciQ6&'i'yta t(x 
AHf TQ Twf a/vrmv. "fvjv E^, Z ladxtg earto TioXXor' 
nXdata\ Xéym mi koì Xomd rd HB, OJ %otg Ej, Z 
'^foi laa ia^iv,^ lauxeg àmmv noXXanXdaiaf 

:E% Bf .Zt ^f ià anini erat cottc|4i«iq pxopotidonii» uad^ tu? 
eptum eat Ulud r^tioóniam: Qaoniìiiin otUxuom est ftjp.. For 
''^etkt autflip' iegitime , non ^dliitika prppoaitionp V* 4. propo- 
•itio ia Loo qoi'oilariQ com^nta. deduci , ut Rob* Sixnson. ostenr 
iiu Nos autem Lane veHqiuisque a,Rob. Simaon* ]iuic libro 
insisttàs Tel adiectas proposifionet oxhibAimua infra in Ex? 
curau ad hunC librum ,» cibi et haitc vide notf B ^mgaatam* 
Aliam autem proposiÈlpnen^ meliore iure coroUsdi iMM|ii^e 
tubiungit Rob. Simson. , quod distipcti^nia causa 

^or. a, 
iippellabiiD^s » qUodque ita lubet s ij prima ad a^emida^^ :«An?'. 
dem hab^ ratiòneAi quam'rertia ad quarum» et aeq|ie malta- 
plicet primae et tertiae xui;ta quamvia moitipliearionem ma te? 
Candaìn et quartam eandem raìiònem habebnn^ : et ttmilitev / 
prima ^t tertia ad aeque mnliiplieet quassia aeeondae et quarue 
eandem habebunt rationem. Quod cfodem pronnt modo ac 
ipsa propoaitio demohstratur , ut. fittile etiam pjit^t , poaita in 
•ymbolica piropoaitionis exprestione, quam aupca dedimiUi ve! 
pfialy y^l q:?^!*' Hoc ccvollarium fX'V* 22L demoiictrat Già* 



V • 



Zd 9C.AB ipsius rji et reliqaa igitur EB reliquae 
ZjJ aeqiie multiplex ei-it ac multiplex est tota JlB tc^ 
tioa rj. sa igìtux magnitudo etc, 

P R O P O S I T I O vi. (Fig. ai6.) 

Si dqae magnitadines duarum magnitadinum aeqae 
mtiltiplkes sintf et ablatae quaedam eammdem sint 
aeque multiplìces; et reliquae iisdem vel aequales sunt» 
vel earum aeqae multiplices, 

Duae enim magnitudinea ABf FJ duarum magoi. 
tiadmum J?f 2 aeque siot mutdplices^ et ablatae AH9 
V9 èarumdem E^ Z aeqiie siot oialtiplìces ; dico et 
reliquas HBr 0J ipsis E^ Z vel aequales esse, rei 
aeqìie ^ultipUces earum, 

••■••• . • ■• * * , ' 

vius, at non satis accorate* Sitmit enim propósitipnem C (in . 

CxcBTsa ad hunc librum afi^erendam), quàm iion ante ^emon- 
stravoTat, ' 

PRpFO 8 ITIO V. ' 
f ure observat Rob. Simion., construetioiiem 9 qnae de- 
monstratsoniin textu graeco'praeniittitùry depravatam Tideri. 
Kempey ut iaxti Peletarìas tnonuent, id-qaod aiìmituf^ ut 
jfB fiat aequemultiplex ipsias FM, àc est jìB ipsioa FZ, eo 
redit, ut magnitudo JSÈ^* in partes atqualet». quotennqne li- 
buerit, dividatur, quod nec de Tectlt quideni lìneis,. nedoni • 
de Uliis magnitadinibus ante" VI. 9. docaerat Euclidei. Nco 
ad excnsationem rei tuffioit, quod Peletaxìus observ^t diyiiio- 
nem liane reorae JBB demònstrationis caU8$a tantum stmii,^ non 
aÌ usnm allqueih praesentem ~ adhiberi f quippe etiam demon- 
strationia <5aus8a talià non ttiniere aólet Enclides. Accediti 
quod peiffacilis est alia demonstratio , quam iam Campani ex 
atabico £acta traductio» caetérum in hac propotfitione ralde vi- 
llosa, inhvdt, et' qt^m» praeeunte Peletario et Clavio, qui 
tamen etiam vidosam iliam rulgaredi d^emonstratioiitoii kabent. 
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JSTai €>^i iWxiff ^otì fvoXXimXaoiov tò AH tov JE 
^al To re %ov Z, ìoov ih tS /nhv Hj? Tft? E, zò ah 
KP T^a Z' iadxiQ aga imi ntùXXanXdoiov to j4B vw 
E «ai TÒ KG TOV Zn *Tadnte eh vno%etTm nol^- 
nX^QiOV %à AB irov E, maX io FJ tov Z' Umnh^àqa 
(ari noXXasvkdifiov to K0 tov Z, wi tò FJ tov Z. 
EtisI ovv hcaT^Qoy t^s KQ, FJ tov'Z iacinis èarl 
^noXXanXéoiov* Inov dga ìotì tó KO tó F4* Ko$vàv 
d(pfjqi^G^(il TO FS' Xomòv dq» to KF XoimS tì3 .&J 
iaov iarlrt *AXXd t^ Z to K^F iifriv loov^ xai to 
04 dga T(p Ziaov èoTiv. iSlsre HtÒ HB t^ E 
ìifòv ioTÌj^ «C(?4 tÒ QJ ì'qov eOTC^i Tf 2i^ 

Kob* Sìmson* 9 pnemiasq proposiùonia jenunciato his rerbis 
«3(bibeti Quaqi multijilex «st (Fig. 5i5.) A£ ipsius rz, tua 
innldplffx fiat Jfi? ipsiu$ ZJ, QfiQc nr^ro £eci potesjp^ 9iagiii<» 
tfxùine ^4 sibi ipsi ali^uotie^ .a4dita). Eric igitur (V^ !•) ^4 
^e^ueihultiplex. ipsius rz\ uc ^fi ipaiut TJi poetar autom 
j^E aequemultiplex ipsiu» /!Z , aq ^^ ipsiu^ T^: a9 prpp- 
léripa MB ìpti^ 4B. ae^i^alis est (V* Ax» l*)» Coiniaunis m(^ 
, vatiir jiJ^ > . reliqua igitiu' jìU aequalis ^sc roli^uat £#. lu- 
qae, guoniam AJR actqivenitilciplex est ipsius TZ^ atque v^Ìf 
ipsius ^9. estque jiJS «equalis MB ; eri( JM aequep^ultiplex 
ipshis jTZ || àc MB ipsius Z^* .Aequo multiplex autem poxiù^ur 
J0M ipsius rSSf, tLQ AB ipsius i"^; ergo^^PiB ipsius Z4 aequa* 
multtplex est- ac ^B ip9Ìus jr</* Quai^e» ti etc. Simbolica 
prpposittp Ita, expri^etur : si sipt m4 Ji mB quaepunqua aeque^ 
inultipla luaguitudinum jÌ^ B,. quarum ^>^9.erit etiam X^ 
T-inB idem multiplum magiii(u(Mi|ss -d-^B^ nesinp^. erìt m^ 

f 



Sit eiiim prìmum (Fig. 3t6. a.) HB ipAE aequa* 
ile; dico et ÓJ ipsi Z aequalem esse. Pooatur enim 
ipsi Z aequalis FK* 

' Et quoiiiain .'acque multiplex est AH ipsiu» E ac 
rS ipsius Z, aisquali^ autem HB ipsi E 9 KF vero 
ipsi Zi aéque igitut multiplex est j4B ipsius E ac 
JST© ipsius Z» Aeque aùt^m muIUplex ponitur AB. 
ipsim. E ac rj ipsius Z; aeque Jgìtur multiplex est 
JSr0 ipsius jZf ac jT// ipsius Z> Et quouiam utraque 
ipsarum K0 f FJ ipsius ^ aeque multiple^ est; ae- 
qualis igitur est K& ipsi FJ» Commutùs auferatur 
F0Ì rdiqoa igitur KF reliquae ©^ aequalis est. Sed 
£F ipsi jS est aequalis; et &J igitur ipsi 2/. ae« 
qualia est. Quare si HB ipsi JS aequalis est^ et QJ 
aeiquaUs érit ipai JZi 

P R O P O S I T I O VI. 
Roba Sim^on. obtcnrat» casus posterìocis d«inon8tratioB«|B 
omissam èsse in tcxtu grafico 9 quum tampii 19 v<^fsione Cam* . 
pani ex, avab. facta utrìusque casus demoustratio haboatur* Id 
àntem «o factum arbìtratur, quod in mutilata Theonis edi- 
(ione libri quinti huius casus nulla occuri'ac appUcatiQ. ' Eua^^ 
dem tamen casum adhibeiri perfectiori Y* Pi^op. 113. demon* 
•tratioUi, cui soli étiam prior casus et V. 5. inserviat. Unde 
ipso et huius pósterìoris casus detnoastradonem addidir. Ego 
aàtenì putaverìm, omisàam esse i|i tdxtu graeco» qu^caetcviuo 
fig iiram posterioii casui ins^nrientem iu omnibus editionibus 
liabety casus posterioris demonsuationem eo tantum, quod 
alt demonstrationi casus prioris simiJlima. ' Si enim casu pò- 
«tenore, quam multiplex est ffl? ipsius E^ tam multiplex ìu- 
staatur KF ipsius Z, reliqua prorsirs eodem modo procedunc 
.ac in casa priore» adbibità V^ 2. Caeterum utriusque casus 
communem demonstrationem h^nc tradit Clavius. Quum ex:. 
hj^é magàitudines AB^ FJ ,i]^9axufn^ , Z sint aequemuiit* . 
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'Edv cÌqc^ ivo fi^yédtfi , ual va é^ys» 

ÌIP O TA SIS Ì.\ 

; Td im nfòg ró (xé%6 TOf awoV ej^H Aoyof j, xal 
%òavTùt^QÒjS T(i iw. 

"EoTia ìoa /u^eyéS^f] m A^ B, ^XXo Sé %$ 3 S%vi$ 
fJtèfS'd^g nò r* Xiy(ù_ ori i»d%sqùv t4v A, B niQÓs 
To r TÒy avTQV exeè Xo^qVj^ xc^l rò F n^óg hcw^op 
%9ni Ay B. 

EiH(p^a ydQ TiSv ff^v Ay B iaéms %€^iXmJ^om 

"faz/i E, To€ 9h r cHXo S Swyjs nqXXimkddtov 

.tò Z. . ■" . ■ V ; 

* ''Enel ovv iadxiQ lori noXXa^Xdaioì^ to J TOf A 

noi %à E Tov Bj> ÌGov ah TÒ A T(S J?v icov cxpa Hai 

to' J^ %ii È* ^AXXo 9h i%!uj[3 tS Z tov F noXXa-* 

'nXdoiov ci dgcn iinegi^^t %ò J %w Z ^ vn^^^n «ai 

tÒ e '^ov Z* Hfxk $ì ÌGor^ iaov* 9t(tl si SXpmov, SXt^^ 

%ay. Kai èart %d fiiv J, E xwv A, B.hdxig ttoI- 

XanXdoio^j, to di Z toH F dXXo o hvie fcoXXanXd^ 

. piov^ eoTiv dq^ mg to A TiQÒg t(J F y iyihfa$ to S 

'^ngèg TÒ J> 

yléyia iy mi Hai t6 F ngòg imneQov vòiv A , B 



pii^es, tTìxnt ia AS tpt magnitudines aeqùales ipsi Ef quot 
in TJ aunt aeqùales ipsi SS» Unde, d ex numero acquali 
magnitudinun) , quae in j^By FJ continentur, demattir nume* 
l'Ua aequalia magnicudinem , quae in AHyTB sun(; remaneo 
bit in HB numei'us magnitudinum ipsi £ aequaliuni a^qualis 
liumerp magnitudinum ipsi Z aequaliunt , quaè in JB contf- 
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SitnOiter (F|g. 3i6. b.) oaiendemus et si rntìildpleicj' 
fa HB ipsitM É% aaqu^ muItipUcen) fore et ii)a^nitn-« 
dinem 0/^ ipsiua Z* Si igitur duae etc. 

P It O P O S J T I O VII, (Fig. 31T.) 

Aequàles magnitudine^ ad eadem eandem habent 
ratlonem^ et eadem ad pequales, 

Sint aequales rpagnitudines j4 , B^ alia autem quae- 
libet magnitudo P; dico utramque ip^arum A, B ad 
T habere eandem rationem ; et JT ad utramque ipsaruna ' 
ji, B. 

SunlanW enim ipsaruhi ^//^ B aeque tualtiplicet 
Ai È 9 ipsius vero F alia utcunque multiplex Z* 

* 
Quoniam igitur aeque multiplex est J ipsms A acf 

E ipsius B $ aeqiialis autem A ipsi B ; aeqnalis igitur 

et J ipsi JE. Alia- vero JZ ipsius JT utcunque . multr- 

plex est; si igitur supèrat J ipsam Zf superat et E 

ipsam Zi et si aequalis , aequalis ; et si miixor^ minor. 

Et sunt quidem zf» E ipsartim A , 5 aeque multipli* 

ces^ ipsa Vero Z ipsius JT alia utcunque mtdtiplex est; 

est Igitur ut A ad T , ita B ad T (V. Def. 5.). 

Dico autem et JT ad utramque ipsarum A^ J9 ean* 
dem habere rationeip. " s 

nentui i. e, si HB=zB » erìt edam J9s=:Z : sin aiitedi BS sit 
muldplex ipsius £, arie etiam JS attqaonoltipleat ipsius Z. 
Symboìiqd propQsitio ha ed ita exhibetin': si sit AssspL^ B=s 
qL; et £=pM| FsqM, p^ q denotantibus numeros integro « 
qaoscnaquei quontni ptior f maior altero q; erit^atoi A— B 
ssCp'-^q}!*! quam £-**Fa3i(p-a|}I\([ , .ipeciatim tam A-Sss&Ly 



108 .SK.BnBlfTplitfll[ 

•iofiev mi laov itnl tò Jit^ Eì dXko Sé %i to Z* h 
dQa VT^eQéxei va Z TOtJ 'A, vnegéjisi nai %ov E* ual 
et taoVf iaùv* wd $1 IXcn^ròv, SXaT^ov. Kai iari to 
phv Z TotJ r TiaXXanXéaiop , t« 9h J^ E 'cmv A, 
B aAAo» '£ irvysfp .IcuÌhis noXkanXdma* è'miv df/a ws 
vo r nQÓs rò Ap omm^ %ò F ngò^ %ò B* Te? Xq^ 
dg», nal vd iè^Q^). ' 

IIP O TASI 2^. 

T(Sv dviciov /iéye&(Sv , %ò fisl^ov ngòg %à: avuo 
ffisiCoya Xoyov ^ei ^€Q. ìto J^ttov* %cA to avvi 

''Eavm dviaa ft^eyé'd^^ rd ABf F, nal ^<o /Aù^of 
TÒ AB,. dXXo ài S ìwyie %ò J* Xéyo) ot$ to AB^ tiqÌs 
ro i/ fiBi^ova loyov èyei^^neQ to F ngòg %q J, nuà 
To A nQÓg tÒ F fA/sit^va Xóyov éj^e* iJWcp tiqqs %ò 
AB. 

*Efteì ydq fielCóv iarir to AB rov F , ^elgS-io vm 
F tcov TQ BE, %ò Ay ^Xaaaov i;^v AE, EB noX-^ 
XanXaata^ofii^Pov iorài npfvk Tov //' fifél^ov» ^Earm 
nQOTeQpp «rò AE iXaTTOV %ov EB , nal nenoXXaTuXa- 
ffiaa-d-w tÒ AE, xai Sù%(» avrau ftoXXanXdaiov %òZH 
pLBt^ov ov Tov A, mal àaanXdciov ^iari to SjJS tov 

1) Codex a. Iiic àddit: J7op»a/Mx. ^Em B^ tovtov^ ^avegiv^ 
tir* idv,, uéyè&ti r^và àvàkoyov^^. noi i^anaXiV àvotXofov earat* 
^Onsq k'dsc òtl^au * At .;hoc UoroUaricwn , quod id^m dici^ 
quod Rob. 3iinsonÌ9 Prop. B» V. ipinime ex precedente prò- 
positiom coiiaeqititur : indicare t^men Jianc lecuonem volai- 
inu8« ■ ' ' ■ ■ * 

quam E'J^FsfcM , ai fucrit p— q=:l ; sen ps^q+l. Cf. Pflei- 
V det«p« k e p. 4* 5. Post hanc pcopo&itionem Rob. SimsoB* 
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i 

Ilsdem eniin constructis, suniliia^ oftt^dcnmS) at- 
qiialem essp J ipn E; alia vero quaedam est 2^: si 
igkur superai Z ipsam J^ Sìxperat Z et ipsam E; et 
si aequalis 9 aequalis; et sì minor minor. ,£t est Z 
quidem ipsius T multipìex^ ipsaeautem J^ E ipsarum 
A 9 B aliae iitcunque aeqUe multiplices; est igitur ut 
r ad jij ita r ad B (V. Dei. 5.)- Aequales igi- 
lur etc« 

PROPOSITIO Vili. (Fig- 31^. a, b.) 

Inaequalimn magnitudinum> maior ad eandem ma* 
iorem' rationem habfet quam minor; eteadem ad mi« 
norem maiorem rationem habet quam ad maiorem^ 

Siiit ii^aequales magnitudines jiBf F^ et sit maior 
jéB, alia vero utcunque J; dico AB ad J maiorem 
rationem habere quam 1^ ad J , et >A ad F maiorem 
rationem habere quam ad AB» 

Quoniam enim' maior est AB ipsa J*^ ponatlir 
ipsi T aequalis BE (L 3.)» minor ipsarum AE^ EB 
tnultiplicata erit^ aliquando ipsa J maior (V. Def. 4.]. 
Sit primunì AE minor ipsa EB^ €t multiplicetur^j^» 
et sit ipsius ikiultiplex ZH maior ipsa J, et quam 
multiplex éèt ZH ipsiua AE^ tam multiplex 6at^t 

addit propositione6-À« B> C, p, qua» vide in Exctirsu ad 
Himc libruni* . , 

PROPOSITIO m 

C^n £od«m modo osteaditur, aaqaaHa ad aequalia ean« 
^bm rationem habere* 



/ 



110. , CLEIffEirTOA Vlif "^ 

AE, rofjmytanXamov yeyopJtm ìi€Ù tò phv tìS tMj 
EB f rS àè K Vot? jy %aì élXi^ijp^ vov J Smkdoior 
fiiv tÒjÌj TQinldaiov dh «à M, xai il^s- évi nX^lòv 
lios ov rò Xai,v§av6fJuevov noXXanXuau^ fjuhi^ yè^ì/Tal 
Tov J, nqiaTfaS fh fiBl^ov %ùv K. JBlXijqfS-m , %al 
iario rò N vetffomXdoii^if fikvttw J, nffmUs ih /^l* 
foy tot? K* 

^ETj^eì ovv tò K TOV N 7tQmT(og iorW SXwttov^ xò 
K £ÌQa rov M ovx ^ativ iXmtovt Kal ènei taaxis 
iari no%Xci7iX(iiJiov rà ZH tov AE %a\ tò H& Totì 
EB > ladutig uqa iari nfoXXunXdaiòv td Zìi tov AE 
nm Tu ZS TOV AB* 'loumg àé èari noXXanXàaìov 
tò ZH TOV AE %al TÒ K tov /*. Jadùis dqa iarl 
noXXanXdoiov to Z& tov AB, xaì to K *rot; JP TÒ 
ZSf K oQa T(Sv AB-^ TJad^its ìotI ^oXXanX^aùu 
ndXiVj lasi ladniQ iati noXXanXdgiov 4ò B& tov 
EB nai ro K tov.F, laov ih vp EB t^ T* ìpovA^ 
noi TÒ K Tip HO. Tò ih K tov M^ov» ìotìv iXm^ 
TOV* oiif &qa tÒ HQ tov M SXclttov iartv. MelSov 
eh TÒ ZH tov A* oXop à^ TÒ J^& cvva/jKporéQaiy 
T(Sv J, M /MlCov ioT$Vé ^AXXd tvvu/i^oT^Qa Ta j, 
M T^ N iarW ìaa* (iatéiitpiBq tò M tov J T^nXd" 
ffiov i&tiy mjva/itpOTSQa ^«ì Ta J^ ^l tov A ìqt\ ts- 
TqanX&fiiay ìotì ih mil tÒ N tov J TSTqaiiXdaiov 
iWva/i<poteQa dga td M^^ /l t^ N ta» iorìv. ^AXX» 
TÒ ZO T(Sv J, Mf4^€l£6v èariif^y tÒ Z& àqd tov N 

1) Quae uirois iiiclasimas e Co4> a. Peyrardus «ddidit. 
Poterant tameii e^-egie abisso » aut certe Saltini us^uo kd to* 
cem r6t^aitkaaiov.t[iìì$tXiLtiom& cauasa adiici* 

pROPOsiTio vnr. 

Rob* Simioté in nota ad liane propotitiontiii primo, ex* 



ttBIK 9UfNTU«* Ut 



ì 



BO ipsius EB9 Ipsa vcaro K ipsius JT» ei aumatuir' 
ipsias J dupla quidem Af tripla vero M, et deinceps 
una maior » quoad sumpt^ multiple^t Hav ipsius J et 
primo maior ipsa jT. Stimaturf et sì N quadrupU 
ipsitts Jf et pri|uo maior ipsa K. 



Quoniam igitur K primo minor est ^uam Nf non 
erit K ipsa M minor* Et quoniam aeque multiplex 
est ZH ipsius jiE ac i/0 ipsius EB^ aeque igitdr 
muliiplex est ZH ipsius jÌE ac Z& ipsius AÉ (V. 
1.)» Aeque autem multiplex est ZH ipsius AB ac 
JT ipsius P; aeque igitur multiplex est Z0 ipsius 
^^ ac ir ipsius F; ipsàe ZG9 K igitur ipsarum -4-B> 
F aeque multiplices snnt Rursus, quoniam aeque est 
multiplex HO ipsius EB ac K ipsius Ff hB autem 
aequalis JT; acqualis igittur et iC ipsi H&^ Sed JC' 
ipsa M non est niitaor ; non igitur est HO minor quaiit 
Jf. Maior autem ZH ipsa, A\ tota igitur ZO utris- 
qaé simul J\ M maior est. Sed utraeque aimul J^ ' 
M ipsi ^ sunt aòquales ^ (quandòquidem 31 ipsius A 
est tripla^ ottraeque autem aimvd/tf M iptius J sunt 
qaadmplae» est vero et ^AT* ipsius J quadrupla» utrae* 
que simul igitur M, J ipsi JV aequales sunt« Sed 
2^ ipsis 4éÌajM maior est); ZQ igitur ipsam iV su- 
perata JSl ^vero ipsam ^ non sup^rat» ,£t ^xxxxt ZS, 

♦ 
plicat'^ cinr damonstritio in t«xtu gnieco obvia non ead^mcon-' 
structions prò unroqae casa, quem hftbet^^uci potuerit ; iuifia 
delude ili ad podssunam ineptum i«8tè dicit, quod utroque 
casa magiùtodo JT démonsuatiom inserta ut, qaae nulli aliì 
rtt ÌBierviiit} iiisi ut dtmonstratió prolixior fiat* Deniqas ad* 



I 
Ì12 ELSMENTpItUM 

T« fili/ ^0, K Twv AB, r, iodxis noXka7i?Maia, %ò 
ih N.Tov A aXXo o ìw^e noXXanXdatov to u43 ap« 

yiiyo) ài] w naì rò J ngog tà JP.fi^i£ova Xiyov 
h^h V^^Q ^ ^ ^QÒs TO AB. ^ 

T<Sv yctQ /xmwv xavaaKéVóa&iwmì^ , 6/xoias ^e/Jo- 
fieì^, w rd. jukv N tqv K imegéjiei^ va uh N tov 
Z& ov)i V7i€Qé}^€i* Kal ioTt TÒ fjàv N rov d noX* 
XanXaoioVf W ah Z0y K twv AÌB, F «AAa a ^wy^tv 
ìudius noXXanXdaia' «rd ' J aga nfòg rò F fABiQova 
Xoyov ex^i, r^neg to J ngòs i^ò AB. \ 

*AXXà Sì] rd AE %ov EB fialiov i'otoi* trd 9^ 
iXaTTOv tò EB naXXanXaaia(^6/i6Vov itnat ntych tùv 
4 fiéì^ov. 'HenoXXanXctaidG&Wf ttal èérm to' H0 noi-' 
XanXdatov fihv xov EB^ fi^eì^ovàh tw J* xal oaa-* 
nXdoiov ioTi to' H0 xqv *EB, vocavranXdaiov y€- 
fovi%(a %ai tÒ f^hv ZH %ov AE, to dh K voi F* 
'Ofiomg Sij iti^o/ABV iti ra Z0 , K vóSv . AB, T 
Icdnis èinl uoXXfmXdaia. Kal éìX'^tp^ 6/jOÌ(oi to Isf 
noXXanldaiùV fiW xwi A, ngciTaie dh , /jifèì£ov tqv ZH* 
oigrs nàXiv %ò ZU %ov M fiìj iXaaaóv ahai, puélioi^ 
fh jiò H0 rati J'^ okov dgi» t6 Z0 vvip A> -M trcw- 
'Timi Tot? N- vnegix^i,' tó ih K rov N^ovx vnsQéji/Bl* 

òìtf esBe" etiam tettiam ea8um.8pecialdmy cuias nlentio noti 
hcu sit in demoQstratioile, nempe ti jìB in primo , aut SS 
in secundo casa maior sit quaip i/» in quo sumendae aint 
quaevis ipsius j4E ot £B aequeniolcipiicaSf v* c*'duplae ipU** 
tAtn* (Quin deest etiam alias adhuc casus genoralis* Casus 
'Miim^'qaos graocus textus h'abet, sunt ì) si AÉK,BB 2) ti 
JB^^SBé At potest etiam esse 3) ABz^EB») Ex bis omn^ 
hvk$ Simsom condaditi Theonem aut aliiim geOttettìae lion 



K ipsarufri JlB ^ F «fequè inuki|)lices 9 N vero ipsuit 
' J »Lk utcuo^ue multiplex ; j4B i|;itur ad J maiorcm 
mtonem babct quam r ad J (V. Dcf> 7.)» 

Dico atitem et J sta T. maiofrenr ratioxiem haberci 
qnam ^ ad '^K . ^ 

Ksdem eum cotistractis, shnlliter ò8lc»demtis> N 
supetarfe JT', ipsain "veto ZG ^otì sìiperai-e. Et est N 
quictetai Ip^ius ^ mtìltiplex> et Z©^ jK^ ipsatttìii JfJ?, 
r aliae utxiitìi^tie aeque ttitìlllplicres; J igiitìf ad JT 
ftiaìoreftì rttionem habet'qtìató J ad ^J5 ^V. Def. 7.)^ 

Sed s4t ^£ toaìov ipsà £5ì tnlnòr EÈ murtiplb. 
cata> terit alienando ipsa J tnaior. Muhiplicettiry et 
«it HS mnltiplex ^ipàus £JB> ròaior vero ipsa J; et 
quàm^ minkiplèx est HO ipslus J?jS> tate multìplex.. 
fiat za ìpaius jÌE et JST ipshis F. Sinbilitcr tìsteè- 
demus Z9^ ]K ipatìttin AB^ T «eque mtiltipUcet 
enew [Et suaziatnr aimifiter N nmltì{Jex ip^iua z/t 
primo autem-màior ipsa Z^^ ' quare tììxsaB Zff ipàa 
^ mm minor erit^ ttiabr autem ttO^i^pèà J; totM. 
iptur, J2® ip9a$ ^> Jtf V boc wt JV auperat, K vero 
ipsai^ ^ non snperat» ^ua^doqoidiem !Ìtì[ quae ìkiaiot 
est %M i7^> }iO€ 'est ipsa.JTf non aoparat J>^ Et 

ittis peiìtì^fifi pm]^osatidliem batic vkjtsae* Qùaaiivia anttiA 
haac Simsohit r«prehaii«io satìs ktata p$S9 videatjitT, «t facile' 
estetf supèràuÉitì illam inàgiiitódideni ^ a dakAdàstratiò^'eli* 
lì^iil^ré, ììioliiimu» laiiiefr e meh. cbniectUtà tcaLtuiA comgèi'èk 
Caétei^om b.ob. Simàoaia àmnopnaLtìù simplidox ùaunrào ast^ 
et oii|nes casus siHìul complecdtun Ea 8yiiibollc# e^cpi^iaa 
ita babett si A>B^ erìt A:C>B»Gy et CtB>C'^ Av Nemi^f» 
8i magnita^num (A-^B) , b^ aà: quàa .kitoit ttlaiot est altefa« 
Euclid. JEÓepient. P. II* • H , 



Il4 ^ ELEMENT0RI7M 

inst3i^7t€Q Kal^ rò ZH /lisI^ov ov tovH0 ,, tovriinp 
rS K, Tov N ovy vnegixsi. Kai woavrtas starano" 
Xùùd-ovweg rotg Indrto neQaiw>/jiév t^v dnóSeiiiv. 

n p o tJ SI s i^'., 

Tà n^òs tÒ «vtÒ ^òv av%òv Syoma .7.iyoy,i ha 
àXX^Xoig iori' «ai nQÒg « vq avrò top amòv ^pi 
. Aóyoy, i%élva ha dXXijXoig iariv. 

'*JSxÌT(o -ydg' émTeQov twv. :A, B nqòg rò F %iv 
avròv Xoyov* }.éym Svi ì'croy ia^l rò A Tff B* 
, 'JEl yàg (JLi^f ot/V dv iudvegov twv A, B nqòg %i 
r ^òv (xmòv £^6 Ao^'oy* £yei ài* hov d'qa ìg%ì %i A 

9fji B. 

*Exhm &IJ ndTUv rq F ngòg éndTsgov TiS'r A, B 
TcJy àvvòv Xoyqv* Aeyoi ori hov iorl %ó A %^ B. 



sitile, «omantùr 2(1— B), et 2B, vel getteralicèr m(A— B)| 

mBc ^ìn antem iqagnituclinuin (A — B}, B ea, qoae non ma" 
ior est altera y ait ,<C, sive ea sit (A— B, sire B: etit ali- 
quando aliquod eiu^^ rnultipluin m maius quam C, nenape vel 
in(A^B'V>Cy rei inB>C'' Et.quum lAiiltiplnm ni eiut^ quaf 
non miiòr est altera^ ponamua >C, erit idem multi^nm ù* 
tei'ius tanto usagìs parlter > C , i. e. crìt sémper tam m(A-^ 
•B)>C , quani niB>C« Sit deindè omnibus easibus nC iliud 
itiultiplum magàitudinis C , quod primo maius est quitm nSp 

nempe sit.nC>mB, at (n-*-l)C~mB, rei itiB'r]"(n— 1)C, 

erit, ob m(A-*B»C, m(A— B)4-ttiB>tiC i. «» mA>nC. 
Quum itaqne< .ikiA>nC, at niB<&C» erit ex V. Btt t 
A|:C>-B>C, et C:B>CrA. ' 
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simiiiur al in iis 9 quae ante diximos, at>3olvemu8 de« 
monstrationem. £rga inaeqoalium etc» 



P R O P O S I T 1 O IX. (Fig, 319.) 

Quae ad éandem eandetn habent rationeniy aequales 
inter se sunt; et ad quas eadem eandem hàbeì: ratio- 
ìieitìf illae. aequales inter se aunt.^ 

Hàbeat enim Utraqiie Ipsarum A9 B ad' J? eaAdem 
fationem 9 dico aequalem esse A ipsi B* 

Si enim non» non ùtraqute ipsarum Af É ài T 
eandem haberet rationem (¥• 8.), habet aùtem; ae- 
quàlis igitur est A *psi B. ' • * 

Habeat aiitem mrdus F ad utramque A9 B eandem 
radonein ; dico aequalem esse A ipsi B» 



P R O P O S I T I O IX. 

Magia explicite hanc propoaitionem Rob. Simion», at ad 
aius.. exempluin Playfàir. iu fere dempoatrat. i) Si A s G jss 
BtCy erìt A&=B» Si enim non fuori): Ass^, eiit «Itemtra 
earum maiot altera v. e* A>6. Aa tvtstkf ut in propotiti^one 
praecedente y . duo numeri in» n potsunt inyenìn, ita ut mA 
>iiC'» at niB*<nC. Qiium vero ponatur A : Cs:=3 : C ^ ^rit ^ 
(V. Def. b!)y quòties ftiA>nCy ètiam niB>nC Èrìt itaque ^ 
tiitìiil ni6>iiCy «t mB<nC» quod fieri nequit. Nequit ita*» 
qiie ess« A>B> et similiter nec B>A» itaque Ass;^. Parixer 
si C : A=.C : B t vel simili ratione immediate demonstrabitar» 
ut Nr« 1. «sse AsszBf. quod Kob» Simaoo. fecit, yel y ut Play- 
fair, docuix., ope iuverslonis ex Prop* B (vid. Exc. ad Hnnc 
libnun) conci udetur A: Cs=sB : C» unde^rea redit ad Nr. 1*| 



Si tÒv ctVTÓv.elye tjiyov: eyu ilk* ìaov uQa.èaxì to A 
TM B. Td UQa ngès ^ò avrò %aì %d iiye» 

UFO T A SIS u 

Tdh^ ifQÒg tò cft^o X6jòv^ iXoVTWV, rò tvv jief^ova 
y^iyov i'xov , i^eìro /tsl^ov ioriVp HgSe o 9h rà atkò 

^jò B fi^Si "fò P' Xiyta OTi /te/foy lati to Atw B. 
Et ydg firj, i^toi laov itni to' A t^ JS^ ^ é'Xaa- . 

for. . "Jgqv fikp ovv wx.aaTi tò A TtJ B , impeQOP 

yiÌQ- uy f(Sv ^l B ^Qog %6 T %ov amov alyjf Xòyov. 

OvH i'x^f Si» ov^ dga taov itori rò A toi B* Ovài 
.^/iiìp iXauaov io fi to A tov JÒ, tq A ydg dv nfòe 

To J* Toi' iXdaaova sJ^s Xoyov ijneq. ro B sigos-^à 

jr. Ov^ i'xei <%jt ovìt dga eXwaóp'iGTi to A rav JB. 

*E9€ÌX'dij ih oTi òvàh- laov, fiBìtov ci(a Ì9tì to A 

tov B. 

. 'E^i^m oij nuXtr rd F ngos to B (imI^oph Xóyov 
%n^' Tri F ngÒQ to A* Uyfo ori SXaauov èari tq B 
TGV A. ; .^ . ' ^ 

•jB? ^ùg /tif^, ijtoi ìaov IgtIp, ^ fiet^oPé *Iaov filp 

ovp ovK ìgti tÒ B tu! a ^ tÒ F ydg d¥ ngòe exaVe- 

qÒv rdv. A, B ToV fimòv BÌ^e Xóyov. Ow eyti ah, 

.wx dga hop iati rò A nf B. Ov ah /lìjp fàslZov 

ioT€.i;ò JB-iTQ^ A,.%ò F ydq dv ngós to B èXdaìjova 

PR Op O SttlO X. / 
Rob. Simsoil. ad liane pto^ofiiriòiiem obsetvat: ^^Ei, qjuae 
httius ' propositiunìs * denooir^tiAtio exhibeiur, in editionibiis 
giaeoift' et latinis aliisque ^ legitima non est. Verba enim : 
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Si enìm non, non F ad utramque ipsarmn A,B 
èandem haberet rationem (V,8.); habet aatem;'' aequa* 
lis igitur ^t A ipsi B* Qaae lettor ad eandemetc. 

P U O P O S 1, T I Ò X. (Fig. 320.) 

Magnitudinum ad eandem rationem habendum» quae 
maiorém rationem habet» niaior est ; ad quam atitem 
eadem liiaiorem rationem hàb^t', minor est. 
' Habeat euim A ^à F maiorem rationem, quam B 
ad T\ dico maiorem esse A ipsa B. 

Si enim nou» vél aequalis est ^ ipsi B, vel minpr. 
Aequalis autem non est A ipsi B » titraque enim ipsa^ 
mm At Bàd JT eandem haberet rationem (V. 7.> , 
Non lubet vero; non igitur aequalis est A ipsi B. 
Sed neque minor est A ipsa B , nani A ad F miuo- 
rem iiaberet rationem qu^m É ■ skd F (V- 8.). Non 
liabet autem, non igitur minor est Aips^B* Ostensa 
autem est neque aequalis » xiiaior igitur est A ipsa B. 

ÌHabeat autem rursus' P ad J5 maiorem rationem - 
quam F ad A$ dico minorem esse B ip^ -^* - 

Si enin) non, vel aequalis est, vel maior.'. Aequalis 
quidem'non est B ipsi At nam F ad .utramque ipsa« 
rum Af B eandem haberet rationem (V. 7>). Non 
habet v^er'b , non igitur aequalia est A ipsi B* Séd 
uèque maior e^t B ipsà Af nam F ad B minorem ra- 

tnaior eadetn sivù aequalis ^ minor de Jiiagiiitudiuijbu& et ràtio-^ 
iiibtis' diverso pronus seiisu dicuutur , ut ex ^ef* 5. et t. hu- 
iu« libri pacet. Ope igitur liariun e;c3xninemus 'demonftirttio* ' 
nem pi'opo^itioiiis decimae » i» qua vis laùociiùi haeé est : ti 
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kóyép eix^v ij^€Q. ngòs 'fS Jl. ^ Ovk è'x€i ah, ovk a^a 
fiu^Qif èmi %ò;B %ov A. 'ESeiyjd^Ti ah o%i ovàh iaov, 
IXaaaov Olga imi %o Bfov A» ^wy a^ix, nqòs %à 
avrà ,' Hai' va è^^g. 

' np o T4Si^ ii. 

Ol %^ ama: koyoi oi avTol, mi dXXijXois elaìv 
io* avToL . » • 

"Eajmmv y«p «V f^hv %à A nQÓg rà fi ovTwg tcJ^ 

r TtQQQ TO J, (tìQ ih TO F UQÓS tÒ J Oik(QQ TO E 

siqÒq to Z- Xéyia oti iarlv ws tq A nQQg;;t;ò B ov- 

lÀXrjfp^w ycÌQ TwV plv A, P, E ìodms noXXa- 
TtXdaia tà H, 0, K, twv B, j', Z aXXa a tTViev 
iaditS noXXanXàma tà A, M, N. 

: Kal Inei ìgtìv aSg ró A ngòg tÒ B oihwg tS F 
ngògroJ^ml eiX^mai twv fùv A, T ÌGuntg noX^ 
XaTtXdaic^Tà B, B, twv i9h B^ J éiXXa a èri^x^r iad- 
xig TtoXXanXdaia Ta A, Jf" et aga vneQèyet tÒ H 
tov A, vneQéyu xalTrò&TovM' aal el 'ìàov, ìaor 
,«f(«J et eXav^vov, eXat^ov. IldXev, ènei iariv oig t6 F 
» ircQÒg To J ovTiag zò E TiQÓg va Z, me eìXr^Tvtai Tdiv 
pkv F, E ìaaKig noXXaTiXdata zd Q, K,\twv ih J, 

fuerit ^==5,. foret ^:jn=B:/'^ unde. siimtis ìpsarum A, B 
ijuibuscun^ue^ aequ«m«ltiplicibus , et sumu quavis mititiplici 
ipsius jT, 8Ì multiplex ipsius ui maior fuerit multiplici ipaìtis 
r, eiie (V. Def. 5.) niuJ tipi ex' ipsius jB maior cadem miiJti- 
plici ipsius r. S«d, quoniam ex hypothesi JiiT^Bi F^ 
erànt ex Vr Def. 7* quaedaih ipsarum Ày B aequemdtipiices, 
et quaedam irHiltipiex ipsius F talès , ut multiplex ipsius A 
maior sit multiplici ipsius T, at multiplex ipsius B non maior 
6ic iXìultipHci ipsius Pt Jiaec autem propo/(itio directe repugnat 
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tionem haberet quam ad A (V. 8.), Non babet vero»* 
non igit'ur màior . est' B ipsa A. Ostensa autèm est 
neque aequàlisf mioor ìgitur est B ipsa A^ Ipsarum 
jgitur ^4 eandem «te» 

P a O P O S 1 T I O XI. (Fig. 321.) 

Quae eidem eaedem $un( radoues, et inter se sunt 
caedeiQf 

..Sint enim ut A ad B ita F ad ^, ut vero F ad 
4# ifa JS ^d ^; dico^9se ut ^ id 5 ita. JE ad Z. 



Sumantur eoiih ipsamm Af F, E aeque multi- 
plices i/, 0, JST, ipsarura vero B. J^ Z allac ut- 
,cunque aeque multiplices Af Alf N» 

Et quoniam est ut ^ ad j? ita F ad //, et sumptae 
sunt ipsarum j^ F aeque multiplices Hf 0j ipsarum 
vicro Bf.J aliae utcunque aeque multiplices A, Ji; 
- ai H superat ipsam Aj Siuperat et Q ipsam M; et sì 
. aéqualis, aequalis» et si minor, minor (V. Oef. 5.)* 
Rursus, quoniam est ut J* ad i^ita .£ ad Zj et sump- 
tae sunt ipsarum Ff È aeque, multiplices .499 £f ipsa- 
rum vero J9 Z afiae utcunque aeque, multiplices M9 

prfiecedenci 9 qaare ^ tkon est aéqualis B.^ Pergit demons tracio 
f,se^ neque minor §st. A quam jB, haberet eiiim .^^ ad F^mi- 
norem raiionemy quam JB: atqui non habet niìnoienit non 
igitur .^,mJnor est quam ^." Hic dicitur: haberet A %À. T 
miuorem i,'ationem quam B ad T*, sive » quod idem est , ha- 
beret & ad J* maibrem ratiouem quaxfi A ad V^ hoc est (V* 
Def. 7.} foreut quaedam ipsarun( B^ À aeqhemultiplices» et 
quaedam ipsius F multiplex talis, ut muhipiex ipsiut B maior 
sit multinlici ipsius T, at multiplex ipsius A non maiór sit 



91 vsisìgéyji %ó & Tov Jkf , VT^épt xaì W ff Tot? jt*' 
itul\d ìqov ^ LGoy' Kfifi d ìX^tov^ Hq^vcov* wine »ai 
^i V7teQÌ)^H io H Tov Ar^^^Q^jst xai vi K «ov N*- 
Ttal d ÌGOV^ taov^ %aì d ikctTror, ètofurev* KcU èari 

A, N fti^v Bj Z ccAAa a einr^BV lodnis Jr^AAasrAawa»- 
éoiir ape» «V 'to A' nQog to B ovt&^ %ò M^ n^o$ t^ 
Z» (M ^ci Vw avTìS -^ mi %(ji iìi^S* ^ 

IIP Ó^A SI S 4. 

'!©)?*' 5 OTtoGaovv fd^eyé'd'i] dvdXoyov* sinm (Si ht 

*'jBóTaMr«^ QTcoaaovV' fieyi&f] dvdXo^oVx T« A, S,. 
T, d^ JS, Z, cSg zò A TVQog to JS ovt(as w F nQÒg 
%ò d '^tà %ò M nqog To j^' Xéjfm Svi iarìv wq vò' A 
ixqèé TO S ovrias tcJ A, I*, E n^òg %à B^ à, Z^' 
MXìjtpSm yà^' ràv fiiv: Aj T, E iWx*ff noXXa^^ 
• nXdàta za Hy 6, K, rcSv ih B , d , Z dXX<)i( a evy^ 
ykv hdx'ig mXXciTi^Xdaia t« A, M, N* 

inultiplìci ip»iu8 Ff et osteadendum fuic» hoc ntt^quam cton- 
tnigere posse V ti sit u^:i^>B:P: demon^tranduin igitui: fair» 
in hoc casu. auiltiplicein ipsius ^ jèntp^r siiperaro mùltipli* 
cem ipsius JT, si aèqaèmultiplex ipsius S eandem siiperti; hoc 
enim ostenso, maniFestuixi 'essct , non pos^e es&e Bi F'^^i ^^ 
h^ e. noai p0ss« esse ^ : P^JB : F. Minime antera hoc o^tensum 
est -in denion&ci'atione fpropositionìs decimae, sed i^ si decima 
demonstrata -esset, immediate ex ea deduci posaci, rerum «ine 
eia» epe non* facile idem ostend^tyr ^ ut demonstraiipnem tea- 



N; si superai & ipsam M, «uperat et K ipsam N; 
et si aequalisy aequalis; et sf minora iqinor (V. Ded 
5.)* Sed ai superàt & ipsam jf » snperat et H ipsam 
yi; et si stequalis, aequalis; et' ai minor, minor; qoaré 
et si superat H ip^am jl » superat et K ipsam ^; et 
ai aequalijf» aequalis; et si minor, minor. ^ Et sunl 
Hf ir ipsamm Jl, E skeqm multiplices,' A 9 N reta 
ipsBram^ Bf .'Z dliae utcunqàe aeque multiplicea; est 
igitur ue^ ad B iu E s4Z (V. DeL 5.). Ergd 
eidem 'etc. * ^ . 



F R O P O S I T I O Xn. (Fig. 322.) 
Si aint quotcunque magAitudinès proportionalèSf orit 

ut una antecedentium ad unam consequentium, ita 

omnes antecedentes ^d omnes conseqtjf^tes* 
,SiQt, quotcuftque magnitudines pwportionàlea jt^ 

B, r, J, E^ Zt ut A ad JB ita T ad, J, et J? ad 

Z; difp esse^ ut ^ ad j3 ita ^t P» J? ad ipsaa jff,^ 

J,Z. . 

Sumantnr ehim ipsaxum Af V, E aeque multipli^' 

ces Hr &ì K, ipsaram vero JBt àt Z aliae utcunqut 

acque multiplices A, Jtf, iVi 

tanti ^atfbit, Quarf denionstratio dedmae legttima non ••(. 
VidetuL' autem is, qui demonfU'^tiontm deoima«, qua« iam ' 
biibetuv» posuit vic« eius, quam ^uclides veì Eudoxjis^tdeiai» 
deceptus fuisse transfei^endo id , quód^ n^anitestum c&( magtiitu- 
«^inibiis ad rationes, niagnitudin«ni «e, qualnvis non po6t«/«i* 
mal maiorem et. minorem asse «Uà. Quaa eidam aequalia» ac 
imer $d sunt aequaii«« axioma «K^ maxima cvidens, ài <U' 
niagnitudi]iiba».iiiteiiigatur9 EupHdes aujtem eo non utitar ad 
oiUnd«iidttm^ rarionét» quae eidem ra|ioiii auat eaedéni) iiit«i' 



, '< 
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Kal òiei hrviv w$ tcJ ji ngòg %à JB oihws ^^ F 
Tì^òs TÒ. J «ai ià E nQÒ£ j;4 Z,'%cà eiXijnieai vav 
ji^hv Jl» r, E ìaà'MQ Ttùlhmlàata %d JJ,B, K, 
ftav dh B, /it Z ciki,a a hvijBV iaduig nokkaTiXdaia 
jm A, Mj Jf* d dqgk vnaqéxBi %ò H. tqv jì, VJr«j- 
fiyn ual vi, Q vov Mi «ai tò JST tov N* cwi si taqv, 
ÌQO¥* %aì d.è'kaoaovp ila/aaoy. "JIsvb %aì d t%e^- 
*;£«« T(J H tqH a, vneQéx^i «ai %d H, Q, K v&iv 
A, [My, N\Kal H laov, iaa* «ai €l iXwaoVj iXaaoava. 
Kclì èan tò fihv JJ «ai %d H , 0, K vpov A «ai vwv 
A y T , E ladxis noXXahXdma'' èn^tSiqmQ av y óno-^ 
aaoW fieyéd-Tj ò^ioamvovv /L^'eyeS-dv narnv tó nX^^os, 
Ukuq'cov èxaGTov io&xis TtoXXanXdam , oafmXdmóv iai:t 
h"p ' T(avfiey€'d'u>v éì^òg, rooavraTiXmitt Saboti Mal m 
.TiaVfa fmv fidvrmv. Mid %d athd iij »ai to A xal 
*td A, My^a^ Tov B «ai %^ìv 5> J, Z iodus imi 
noXX^nXdma* ^^iv aQa ws tò A n^òg rò È, ùfhmg 
idi A, 1% E n^òg fd B, 4, Z^ 'JSdv apa jy ó?WH 
,a&ot^> «ai ^d iè^g*- 

n P O TASIS iy\ 

• 'jBaV ^^m%ov ngog devre^ov toV awòv Uy^ Xóyov 

«cri TQiXov nQog véTagvov , toItov *^h nQÓg vìto^op 

' ftU^i^va Xoyov eyTj ijneg né/un^ov ngòg é'KTovnaì 

n^wTov Ttgòg devTsqov fisiSovi» Xòyov ì%bì '^neq nifJfr- 

mav itQÒg b-atov* 

JlgóìTOP filv ydg ^ò A nQÒg^iémeQov to J9, tov 
«iJTdi' ìyh(o Xòyov «ai tqìtov^ %6 T nQog tstoqtov %o 
/t, ^fgiTOV ih TO r ngòg n;é%a^ov %ò // /À^f^ova Xo- 

4e «nscleni eisei sed hoc explicite demonstrat in V^ 11/* Hine 
SiiiMpn* aliali) Prpp. Y*' 10. demoustiauonein dedìt, ^tum 
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Et qaoùiam est ui ad J5* ita F aà J M E ai) Zf 

et sumptae suQt ìpsarum jip T ^ E aeqae jamltipticjea 
'Hj 0%, K, Ìpsarum vero 7?^ J9 Z aliae iJlcuoque' ^ 
aeque multipUceà jl^ My N; si H superat ìpsam Af 
superat et B ipsai» Ui et iT-ips^n» N (V. Dcf. 5.); 
et si aequalis, jiequalis; et si minor, minor. Quare 
et si superat H ips^m A » superant et H^ 0$ K ipsas 
A, JHf Jf'i et si aequalisf aequales; et si roiuory mi* 
nores. Et est H quidem e.t //, ' 0, K ipsius A et 
ipsamm Af Jtr E aeque* multiplices ; quoniam si nìttt 
quotcunTjue magnitudines qiiotcunque maguitudinum 
aequaliura muititudiney singulae singulanim aeqne muU 
tipIiteSf quam multiplcx est una magnitudinura uniua, 
tam multiplices erunt et omnes omnium» Ex eadem 
ratione et A et At Jtf, A^ ipsius B et ipsardm. B» 
//>* Z aeque sunt multiplices; est igitur ut A ail Bi 
ÌU Ay T9 E ad J9, //, Z (y. Def. 6.). Si igitur 
sìni quotcunqvie etc. 

t R posino xiiL (Fig. 323.)- 

Si prima '^d secundam eandem habeat rationem 
qoam tertia ad <|uartam ; tertia autem ad quartam ma- 
iorem rationem habeat . qiiani qiunta ad sextam ; et 
prima ad^ secundam maiorem rationem habtbit quam 
quinta ad sextam. . ' , 

Prima enim A ad secundam B eandem habeat ra- 
tionem quam tertia 7^ ad •quartam 2/, tertia vero, F ^d 
quartam ^ maiorem rationenl habeat quam quinta E 

eandem et8« cum oa^ quam Eadidet v«l Eiidoxits ^^«rAl, 
nulius dubitai, quum ex ipsa deflaitioBe maiori* i-aiioni» V. 



Xiytà QTl moti TtQiS'POV TO ^ nQQS d^JfBQOV va JB fl€Ì- 

^m^ tÙ e ftQàg tó Z* eari riva Twy fjày jr> E -taa- 
^ig'TioXXankdaiar rdi^ ih /Tf Z aAAa £ hjvjfJBV ladxts 
noX^ciTuldma , xal to /»hv tov T noXXanXaatov vW$- 
" ij[6t T&O vòv J TtoXXcmXaoiW , tó eh t'ov E noXXor' 
siXaoéov vùv Tot; Z noXXanXaàiòv ovi vne^éiBu Eir 
Xr^ffS-ca^ ««i earh tiSv" /juhv F", E hdmg noXXafcXd^^ia 
id^ H, 05 tcov (Jè Jy Z aXXa a hvysv iadxis noX^ 
XanXdoia rd K, jl/ éigre nò fihv M voi K iSne^ 
éX€iv, rò Sh O Tov A\fiìj VTtegéxetv xal ^aanXduior 
fiiv lini io H TOV P, ToaavranXdaiov è'orcijt ^cùi ro 
M TOV A* òad^Xdaiov dh va K tov J, Toìmvra^Xd'- 
moy tGtvi xai W N TOV B.~ 

Kdl ènei itniv ws to A ngàf tó B ovr^g tó F 
nQOQ tÒ 4y ^<^^ dXrpÌT^Ai'Ti^v fihv A, F ioducig noX-r 
ndnXdism ra M, JB> twv &h By J qXXa « ^v^^if 
ìadtiig noXXot^pcaiQi «ra iV"> X* et «^(» vneQilei to' M 
TOV iSty VTtegéy^et xal tó ff tov K' xaì eViaov, iaoi^ 
mi 61 éXaoGoVy SXaoqov. *Tn€QjEyei dh to H tov K" 

t. breviter et divecte ostendatiir. Ita autem hàbet: 9X j( t T 
>JB:r», est ^>B. piariterqu^ si r^B'^^TiA^ erit B^u4. 

, 8it enim.l) AiT>'Bi Fx eruntque (V, Def. ?•) quaedam 
ipàaruni A^ ^.aequemultipIicéSy et ipsius T quaeJam muitir 
plex» ita ut knultiplex quidem ipsius :^ superet multiplioem 
ipsius r^ multiplex Vero B non superet eandém. Sumaniur, 

M sint ipsarum jffB aequemultiplic^s niujf , mB^ ipsitu vero 

P nulùplex sit nT, ita ut mA'^^^nP^ at mB ^nP, Estigitur 
mÀ> mB , : adeoque A> B (V. Ax. 4.). Sit 2) ti -B> LiA^ 



0tl sextam Z; ^ico et prìmam ^ ed secniiilam i{ma-»> 
iorem rationem habituram esse quanc quintam jS ad 
aextam JZJ, 

Qaonlam enim JT.ad z/ maiorem i^tionem habet 
quam j^^ ad 2^, sutit quaedam. ipsarum F^ E multi? 
pliceS) ipsarum ^ero A^Z aliae utCunqiie aeque hiuii- 
dplices ; . ita ut ipsius T multiplex ipsius A multipli* 
cem superetf ipsius vero E multiplex ipsius Z mul« 
tiplicem non sqperet. Sumatitur» et sint ipsarum T^ 
E aeque muitiplices H^ 0; ipsarum vero A^Z aliae 
utcìinque aeque multiplices K^ ^; ita ut/f quidem 
ipsam K «uperet» ipsa vero Q ipsam A nofi superet;* 
et quam nuritiplex est H ipsius J*» t^ni multiplex sit 
, et M ipsius Ay qiuim vero muitiplea^ jBT ipsius A, tam 
muliiplex sit et N ipsius. JB. 

Et quoniam ^It ut ^ ad J3 ita JP ad A^ et aumptae 
stint ipsanim. A^ F aeqUe multiplices Mt //» ipsarum 
vero B\ À aliae mtunque .aeque mtdtiplices N$ K; 
si superat M ipSam N9 superat et Ji ipsam Kl et si 
«equaKs> aequalis ; et. si minor » minor (V. DtsF. 5.). 
6iiperat 'autem If ipsam. JST» sUperat igitur et Mii>sar|i 

•rtl É<^A. Érùnt tmtn (V. Def» 7^ quacdam liT, ntB^ itivi 

talia» ut iir>inBi at nt^mA^ adeoqtie erìt in^<nlif , et 

JBKJ (V.» Ax* 4*)« I Atqiie iam, deinonatrata Ve 10., ut porrp 
observat Ròb. Simsoti. , facile demonstrabitur ea pro]50sitio, 
qtiaè' in valgali eius'detnonsivatione tallite suppoititui^. .'N'empe, 
si ji-r^BiFf et smnautur utcunque^in^y mJSl iir, sitqii'e 
mB^-nf, erit etiatri itt>^>ii/'» Nam ob -«^5 r>J?: T, «rit 
Cex V. 10.)\>^>JfJ, adeoque mA^mÉf ùnde , si ini?>iiA 
unto niagfs crit n)^>nr. . 
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vnhQix^i" »ai èmi rèi ^v M^ &T(àv Ay E tacixis 
ftoXXcmXdaid , tà ih N, A %àv B, Z aXh^ S h^ei^ 
iedms noXXanXiiGM'' tÀ aqa A nQÒQ rei B ju^l^ova 
Xoyop Ìys% ^Wep tò È nqòg %ò,Z^ *Édv ci^ nQmov, 

il PO TASI^ léf. 
JEuv n^wtov n^òs àééregov %òv mTSy-i)(fj Xéyo^ 

fiitZov y* i^aì tò d^vTsi^o'^ ttyu tera^tov fielCov iatcu* 
MÒiv hov, hov* i««^ SXaaoùV) Àaoaov. ' 

n^wtoy yàq tò A Ti^òs èsvi^eQov tò B top cw/- 
tòp è^état 'Xoyop nal t^heVTO F TtQÒg téraQ'fùyté 
A, /iist^ov uè Ìut0 tò A tov P Xijfv9 Sti mi tò B 
tov A fiBl^ov ioTir* . . 

'jEhr^i yap /i€Ìi6p iati tò A tov^r^ aXXo èk S itvyuB\ 
fifféS-og tò B* tò A'i^a srpdff tò B fiBi^ova Xòyop 
è'x^i ^TusQ tò JP itQÒg tò B^ '*'S^is àk tò A TtQÒg tÒ 
i^> (yihwg^ò F UQÒg tò //' ^ "^ò F uQa n^g tò A 
fiel^ova Xoyov e^ei ^TtéQ ^è F ngòg tò JB. II^g,S 
uh fò amò /LtelSova Xòyop Si^i ixelpo iXct/ttòw ionif* 
iXafttov dqa tò à tov B* f^gte (jiélZòv iati tò JS 
tóv //..'*'*'■ •"•■■. 

. PRO POS IT IO. XIL 

pAtcr, hanc }>ropositionem tum sàltim IpciniL haWe » èi 
inagpitadin«8 > de '^uibus sermo est, omne« sinc eiusdem gè* 
neriSé ' 

- PROPOSIT JtO XIII. 

Obs. . In Torsione latina, mqncjnjte Rpb» Slmson,, non 
posuimusy ut in graécé ,textu est: „eK multipl^x T ^upevAt 



N* Ipsa vero •© ipsam jl non superai} et sunt Jlf, 
© jpsarum ^, jE acque multiplices, ipsae vero N9 
jl ipsanun È9 Z aHae utcunque aeque nmltiplices; 
ergo j4 ad B, n^àiorem ràtionem hab^t quam E sul Z 
(V. Def. tf)é Sì igitur prona ctc. * 



P R O P O S TT I O XlV. (Pig. 324.) 

Si prima ad secundam ^ eandem habeat ràtionem 
qiiam tertia ad quartam^ prlnia verotertia maior sit^ 
et secuhda, tertia maior efit; et di aeqùalis; aequ^Iis; 
,€t si mfnpr , minor. 

Prima enim A ad secundam B eandem liabeat rà- 
tionem quam tertia F ad quartam '//', maior aiit^m sit 
^ ipsa jT; dico et B ipsa J maiorem csie. . ^ 

Quoniam éoim.niàior est Jl ipsa T^ alia autem ut- 
ctmque magnitudo jB| ergo ^ ad j5 maiorem ràtionem 
habet quam F kà B (V. 8.). Ut autèm"^ ad Bf ita 
r ad //; et jT igitur ad J maiorem ràtionem habet 
qùam J* ad J9 (V. 13.)*. Ad quam autem ekdem ma<» 
iorem ràtionem habet » illl minor est (V. lOi); minor 
igitur J ipsa J5; quare miior e$t JS ipsa z/.' 



tnaltiplicem ipsius J «te. sed ad rem accommodatius : itOf ut 
superet etc» Caeteruih Siinson hoc ad4it ' ' 

Cor. Et si prima ad secundam maioreni ratiotiem ha- 
t>eat I quam rertia ad quaitaiQ ; tenia autem lad qua^rtam eattr 
dem ratióùem habeat , quam quinta ad sextam ; simiiitei* o«teH- 
detur, primam ad secundam maiorem ràtionem habere quam 
quintam ad sextam* (Ad hoc corollarìftm faci^ iltud r«ttu- 
Citnr, quod Claviiis bioiiabet: %ìAi^raxCi'Dt et €!:D<£:F, 
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taov i'inwi nai ro B w J' %àv i'kaiìGOv ij rò A tov 
^r, ilaaoov SaTì%$, wu vò-B vùv A* *Edv dga.nQiS^ 
tiop Hai Ttt i|^^* 

n PO TA 1 1 s a. 

Tà jH'iQfj roìs' fSaavtms noXlànXuaiùts^tòv avrà^^ 

"jEctw yop ipaHiQ ftoXhmXaator ro AB tw F mal 
tò JE r^v Z* Xéytù oti Imiv wg tò jT yrpo^ rò jS 

. owwè t6 AB nQ^Q To JJS^ 

Enu ydg iadxig iarl no^kanXiioiov ti AB Toif 
1^ ital tÒ AE tov Z* ocra «$a ìotìv ìp tfS AB fie^ 
'yéQ% iaa xf T; tqgwùxì^ Hai ir r^ JE lad t» 2» 
/kflQ'^ud'm tÒ fihv AB eh xà to JT /leyid-ìj laa, rei 
AB, He, eS, %ò &k JE €ig tà T(f Z faa> %à JK 
JSAì AE' i'Qvai d^ Ì90V xò nX^^os rìSr AH, H0, 
&B Tf n\^&B^ Tco> JK^ KAl AE-.^ Kal ì^bì ìaa 
iazl xd. AH, BS, SB à^X%Xois, iaxtrdh.mi^à JK, 
jtA, AE ìm dìiXijXoes* ^ty aga uls rè AB^ngòs 
vò JK ot/Twir TÒ né ngÒQ TÒ J^A^uoItÒ &B ngé^ 
tÒ AE" ioTai d^a Hat mg Sv ttSv ^yov/ih^mv Hìf^ 

' ' gp TtSp ino/iivmv ùVT(àg Snavra rd fjjhvjMva n^òfi 
antivTH, Td inofjiBva'. ìòtiv dga wg tò AH ngòg %ò 
JK ùvtm tò ab ngò^ tò JE. "la^p ihToffkvAH 

«rit «t A:B.<fi:F. Aliud «utem» qaod ClaViat addit» cofoK 
, Iftrìtun noii-biic pertineu . ll«b«tuc illud infri in «ppcndic* 
Piop* 60 . . . • 

f RÓSOSI ti ó xr\r. ' 

Casus dnos posteriores expressis ^«rbis ita demOitsUat Rob. 
SimtiMk 8i ^:B&=rj', sitqae ^sT» eiit AiBss^t'é (V» 



Similitejr oslenclenius et. si aequalis sit ^ ipsl /*» 
acqualeln' fore et. jB ipsi ^; et si minor sit ^ ipsa JT, 
jniaorem fora et B ip$a 2/. ^ ài igitur prima eb« 



P R O P O S r.T I O XV, (Fjg/3250 

Pàrìes in ter se compararae eandem habent rationem 
quam earum aeque multiplices* *: 

Sit enim aeque multipiex ^B ipsms F àc J£ ipsius 
2j\ dico ^^t ut.jT ad Z ita AB ad JE^^ 

^ Qttoniam enim, aéque multipiex, est AB ipsius T' 
' ac ^E ipsius Z'^ quot iÀ AB soht magpitudines ae* 
qnales ipsi T f tot sunt et in \àE aequales ìpsi Z* 
Dlvidatur AB in magnitudines ipsi T aequales AH^- 
H&^ eS, JEvero in JKr ÌT/Ì, AE ipsi Z ac. 
quales ; erlt aequalis multitudo ipsarum AJB9 HO^ QB 
multitudini ipsarum ^Ky KAy AE. £t.quoniam^ae* 
quales sunt AHj ÈiO^ QB inter SC) «uut autem et* 
JK9 ^Ai AE aequalés inter se; esi igitur ut Aff 
ad'JK Uà. 1/(9 ad KAj ^t GB ad AE (V. 7.); crii 
igitùr et iit una antecedèntium ad unam.tonsequentiumf 
ita omues antecedentes ad omiaes consequeutes (V. 12,); 
est Igitur ut AH ad JK ita AB ad ^JE. AeqùaKs 



70» adeoqiie B=rjf (V, 9.). Sit porro Ai BgszTìJ, ti •il A 
<-r, exit T^Ay et, quoniarti r:-fi=:^-il, eiit J'^B ^tlt 
casum primuniy qai est in textu giaeco. 

Cor. 'Claviits hoc addit eorollarium : si A\ tì^Px J>f sìx^ 
que \B>$=:<^, crit et u^>s=<r!. Quod breviur iu cl<»- 
monstrari poteste $L A : Bss^r: J^ erit et inverse (Frop. B. in 
Eutlid. Blemcnt. V.ÌL "1 
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TiS jr> To\^i JK Tip 2? Sa^ivuqa wg to F ngis t6 
Z^ovrmg tu AB nqòs tÙ JE% Td aQéc flif(f], jral 
Tel é|^é. 

. ' N ■ è- ' ' ' ' " 

n P O T A ti S 15. / 

^Eàv tioGagi» fieyé^ juvdXoyop ^^ ,«al ivakXdi ' 
ùyiìJoyov MiSTàU 

''JBcm» T€ffaapa fAByé^ dviXoyov, tcI A, B, P, 
Ay wè TÓ A Ttgòs t6 B ^ovTmg tò F Ttgòe to ^ 
Xiy(o óTi xà) ivaXkdl dvdXoyov iartv, ws'tò A ^Qo^ 
TQ F ovTmg tÒ B nQÒg tÒ JJ * • 

Eih^diù fUQ T(Sv^ fiìv Ay B iGcintg nt>XXcmX<iàia 
td E, 2jy Titìv 8^ F , J dklcb ci èrvjijBV hdnig yroA- 

/ Kal ifiéi iameg ìgtI noXXafiXdqibv tò È tov A 
mtl tÒ jZ tov Bi Td Sh juÀ^f; Totg (OGaVTVìg noXla^ 
nXaGÌòtg tqv. avTÒv èyet Xóyov X%(pd'év^a nmdXX'ijÌAXf 
eGTi\ dga .wV to A fiQÓg to B oikwg tò E n^òg Vo 
Z* ^éflg 9h fò A TtQÒp TÒ B avTwg tò F ngòg tò A* 
xui Mg ciQà tÒ F ngòg tu J ov'mg tò E nqàg tÒ Z. ^ 
Xldhv, ineì/id H, Twr.F, J lodxig iori yroAAt»- 
nXaGia' Sgtìv dq» mg t6 F ngòg tò J ovtàèg tÒ JI 
nQÒg TÒ 0. *éSlg &h tò F nqòg to J ovTxag tò jE 

Exoùritt ad huno 'librum) BiA^rJiF^ unde ex Y* 14* con* * 

sèit proposituxn* . « 

PRO POSITI Oixv. , 

. O b 8. Fet partes in hac p^positipne intelligunCur partes 

aliquotae (cL dieta ad V.r Def. 2.). Asseiit itaqae haep pro- 

■■...•.' 11' ' ' 

positiò 9 esse A : B=;pA s pBy Vel .—A : *-B:±=^A : £. Addi autem 

pptest^ quod habet Pfleidei'er. (£xpo8Ìt. et Diiucid. libri V* 
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adtcm jltì ipsi r, ^JC^wo ipsi Z; est igitur ut T 
ad Z ita jiB ad JEr Ergo pàrtes etc. 



PROPOSiTlO XVL (iFig. 326.) • 

Si quatuor magnitudines proportionaleé sinti et aU 
teme proportìonaies eruBt* - ' 

Sint quatuor magnittidined ptoportionales :J , J9, 
Vi J% uf A ad jB iu JP ad J\ dico et alterne prò- 
portionàles esse, ut ^ ad X* ita B ad ^. 

Sumautut emm'ipsarum Af B aeqiie multipHces 
£) Z^ ipsarum vero JT» J aliae utcunque aeque muU , 
tiplices ti, 0. 

£t quoniam aeqùe multiplest est £ ipsius A tiC Z . 
ipsius J9;.parte8 autem inter se comparataci éapdem ha« . 
bent rationeiiif quam eamm aeque niulliplioes(V; 15,)^. 
ergo ut ^ ad 5 ita jS ad Z^ Ut autem A ad B ita 
J ad 2/; ergo ut T ad iìT ita E ad Z (V^ U.)*. ^^^* 
sua 9 quoniam J?t ipsarum Fi J aequè multipUces 
flint} est igitur ut P ad J iU itad (V. 15.). Ut 
autem T ad J ita E ad Z; ergo ut JS ad Z ita FL 
ad (V. ll.)I Si autem quatuor magnitudines prò* 

$. 45») 9 edam partes aequealiqaahus eandem ratìonem habere» . 
quam magnituainos ipsask Sit aempe p ♦ R=A » p . S«=B 1 siau 

R=^A^ S=Ì^B, crii: (ex V^ 15.) R5S=pR «P^t ▼«! RrS=* 

p P 

A : B ; paiitcìque (ex V. 15.) .R t Ss^mR : mS , «eu R : S«* 

Il?As™B, unde (V* U.) ^A : ??B::=À s B. 

p P P P . . 

PRO PO s IT IO xyi. 

Obs. Appiicari potejt haec pi:opositio tantum , ubi om- 
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iii()òs tÒ 0. 'Edv S} TeobciQa fiey^èr^ uvd).oyoi> fi to 

oh TtQlOTOV TOV TqItOV /Lf-SÌ^OV /^ ^ Kaì TO &€VT€QOV TOV 

tetcÌqvov iLi^l^av è'(jT4^r mt^UGov^ ìgov mv ^aaaov, 
shaaaòv» El é^a VTieQÌ^ei tò E tov H^vnt^èyu mi to 
^ TOV &' xai si ÌGOV, ÌGOV zal ei è'XaTTov^ ekaTcov. K(à 
tG%i T'à fihv E, JZ tdSy À^ B loazig nolXaTiXaGia, 
Ttt Sh il, tév r, J dXka a exyy^^v iodìcls TioXXa- 
nXaamr ì'gmv aQa wg rò A tiqos "to F omwg tó B 

nP O'TA 2 I 2 i^. 

*Edv m}yx6iiLi€va fisyi^ì] dvdXoyov y ,'»(à d^làiqe" 
S'ivia dvdXoyov sGTaté , 

^^Mqcii) otfyKel/isva /.i^yi&i^ drdXoyóv t« AB, BEy 
' rj, /tZ, WS ^0 yW TiQÒs 'vò, BE oìi'ioìs tò PjnQo^ 
%à dZ\ }Jyo) OTi xal Siai^ediv%a uvdXoyov h'ctaì , w^ 
%ò AE n^òg rq EB ovreog to FZ nQog to ^J. 

: Et^tp^Q) ydg 1WV fihv AE, EB , FZ, ZJ lod- 
x/ff noXXf^nXdGia rd HQ, QK, A'My MN*. rwi' Si 
EB» ZJ aXXa a etvyjr iod^tig noXXan}MGta, t» K^, 
NH. ' ' '■ ''\ .' ' ' 

Kcil ènei ÌGdmg èGTi TioXXanXaGiov to H& tov 
AE «ai" TÒ QK rov EB' lodxig aga èarl' noXXoCTiXd^' 
€iov vò^ HQ TOV AE »al to HKmov AB* *Iadìcig^ 
Ì€ £0^1 , noXXanXdaiov tÒ H0 tov A E xc^i to AM 

liet qiiatuor magnitudinÉs sunt eiasdem generis» De corollario 
ei vulgo adiecto vide ad Próp. A. in Excursu ad iiunc libruiu* 

p R o p o s r T r o xvii. 

Aliter haec propositio ita effeiii potest : si qtiatttor magni- 
tudines p.ropcuciOQales siac, et prima éariim^maior est^'quvn 
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portionalea>dint4 prima autem maiar sit tertia» et se- 
curida maior erit quar(a; et si a<^qualis, aequalis; et si 
painor, minor (V. ,1^.), Si igitur superat JE ipsam^jf/, 
superai e^ Z ipsam 0; et ii aequalis, aequalis ; et si 
minor, minor. Et surit E^Z ipsarum AjB acque 
niìiltiplicea , //, Q vero ipsarum F , /t aliae utpuuque 
aeque raultipHces; est igitur ut /i ad jT.ita J? ad z/ 
(V. Def^ 5.)f Si igUur quatuor etc, 



PROPOSITIO XVIL (Fig. 327.) 

Si compOsitae magnitudinés proportionales aint^ et 
divisae proportionales erùnt. "" 

Sint compositae magoitudines proportionales ^uB» 
BE, T/T, JZj ut AB ad BE h^.FJ eA JZ\ dico 
et divisas pjroportionales fore » ut AE ad EB ita TZ 
ad' ^2 , . 

Sumantùr cnim ipsarum AE, EBi FZy ZA ae- 
que multiplrces i/0, ©jST, AM% .MN; ipsarum^ vero 
EQy Za aliae utcunque aeque juultiplices KZ% NII* 

Et quoniam aeqijie multiplex est H& ipsius AE ac 
OK^ ipsius EB; aeque igitur multiplex est JEIO ipdiu9 
AE ac HK ipsius AB (V. !.)• Aeque autem multi- 
plex est i/0 ipsius AE ^« AM ipsius rZ; aeque 

ttcunda, adeoqiit etiam {Prop. A. inExciirsa ad liunolibrum) 
tertia maior quam quarta : erit etiam excessu? primae super 
•ecun^am ad aacundam» ut excessus tertiae super qikàttam ad- 
qnarupn. Cf. P£ei4^er« l^ <?. p, 21» , . 

Cor» 1« $i qiiataor nìagnitudiniun AtB, C, D| binae 
futiint in eadem ratione , et prima A piaor quam secund^ 
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l - ' ' 

TOtJ TZ* ladxtg a^a iaii noìlanldaióv TQ HK rot; 
jéB mi rò AM tov TZ* lldhr, l^el ìgcIkis «otì 
no)J^a7iX(iaiov to AM rov FZ xal rS MN tov Z^A. 
immite aQa ìgtì no^Xdn}.dGiov ro ylM tov FZ mi rò 
yÌ.N TOV rj. ^lodìng^'Sh ìjv nohi^m)^da$op rò AM 
TOV rZ ««« tÒ HK Toi AB' iadxtg d^a iarl noXXa- 
nXdoèov TÒ HK TOV AB xal to AN tov FJ' tcJ 
HK, AN Sga t(Sv AB, FJ ladxig Ioti noXlanXdoiaé 

^ JldXiv, ìtìsI ladmg iarl TioXXanXdoiov to GK toì) 
MB Iteti, tÒ MN tov ZA, tori $h xai io KS tov 
JEB iodnig noXXanldoiov xal to Nll, Tov ZA %aì 

* awre'&hv to QS tov EB iodìng ìotI noXXanXdaiov 
«al to' MIT TOV Za. Kiàslmi Imiv ojg tÒ AB ngòs 
TQ BE ovTwg tÒ F/t nqòg tó JZ , x«l et).rj7tTai tìSv 
fjbìv AB, FJ ladmg noXXa'iiXvcaia W HK, AN, 
Twr ih EB, ZA «AAa « etvjjev iadxis noXXanXd'-' 
Ola TU 03, MlP €i ccQù viteqéiBi to HK tov 03, 
vuéQé)[ei «pai to ylN tov 30I' aaì ei iaop, laov xai 
d «laTToi/, èlaTTOv,* ^TjisQeyhoi d^ to HK tov Q3, 
%aì Koivov d<paiQ€&évTdg to^ QKjf ineqé^si apa «(«i 
TÒ HO TOV K3. *AXX* €1 ìinB^éyei to HK tov , SS, 
vneqéyn xal to AN tov Mlf* vneqiyj^i dqa %aì toAN 
TOV MH, tcal xoévov d<pfXiQe^évTog tov MN vneqéyjBi 
itti tÒ AM TOV NH* mgT$ ei vnegiyei to &H tov 
K3, vn^éyjBimi tÒ AM tùv NU* 'Ò/noioìg diq èal^ 
lofiBV^oTt %dv laàv y to HQ tw K3, igov ìorai nal 
»©• AM T«f j>//r* «ay è7.mTov, é'AaTTOr. Kai iari Ta 

B 9 adeoque etiam (Prop. A in £xcur«n) tenia C minor qinm 
quarta' D: erte 'etiam inverse (Prop« 'B in Excursu) B:As= 
^ D:G, ubi iam ^>Ki et D>C, «decque B— A:AsD— C:C. 
Cf« Pfieiderer* 1. e p* 23. 



ì^^tkT multiplex en /Tff ipsias ^B ac ^Jfjlpriusrz 
(Vt 11.)» Hur^us, quoniam aequé multiplex est AM 
ipsius rZ ac MN ipsim ZJ; aeque igitar multii^lex 
est AM ipsius rZ àc JST ipsiqs Tz/ (V, !,)• Aeque 
autem muUiplex erat ^M ipsius FZ ac jaff ipsitts 
AB ; aequè Igitur est multiplex HK ipsius ^^S ac 
^ijVipsiiis rJ (V. 11.); ipsae HKf J^iV^igitur ipsa^ 
rum ^5j, rj a^que sunt multipiices. Rursus, quo- 
ni^Vn aeque multiplex e^t ©jfiT ipsius £}B, ac JtfiV ipsius 
.^/Z; est autem et KS ipsius jB^ aeque multiplex ac 
NH ipsius Z^; et composita &S ipsius JBJB aeque 
est multiplex ac M/T ipsius Z.^/ (V. 2.). Et quòniam 
est ut AB ad B_È ita Jz/ ad JZf et sumptae suiit 
ipsarum AB, FJ aequé mùItipIices^JST^ *^JV> ipsa- 
rutii vero J?^9 ZJ aliae utcuaque aequé multipiices 
03 9 Mll ; si supèrat HK ipsara ©S*, supei^t et AN 
ipsam Mll/'i et si aequalis, aequalis; et; si minor, mjU 
oor (V. 0ef. 9.). Superet aùtem HK ipsam 05» et 
commufii ablata &K9 superar igitur. et IJO ipsàm KS' 
Seà si'Superat HK ipsam QS9 àuperat et AN ipsitm 
Mll ; superat igitur ^t AN ipsam MH; et communi 
JlliNT ablau, supèrat et AM ipsam ^//; quate si au- 
perat HQ ipsam £3f auperat et AM ipsam iV/7. Si«- 
militer ostendemus et si aequalis sit H& ipsi KS9 ae. 
qualem fore et ^JliJpsi iV/I| et si minor ^ minorem* 
Et suut H0f AM ipsarum AEf FZ aeque multipii- 
ces^ JS^, NU vero ipsarum EBf Za aliae utcunque 

;Cor«^2. Generaljni igitar, ti dua» magnitudiiuis iiu^-' 
qualts A ft B eandem mutuo babeaut ratioiieiB , %uani aliae 
duae inacquale» C et D: diffeientia quoque duarum priorom 
erit ad earunìem minorem, uti diCfereatia ^uarum postedo^! 



136 ' \ ELEMENTO» Ud»Ì 

./iì^ fli0V ^^ *^^ AEy TZ kfé^iQ TtoXXemlaàta, 
' «r« ah K3, NU wv EB, Zd Ctlhx, cT hvpY iàd-Mg. 

«wtf.To. rZ inqòg %9 Z4» *-BaV «póe avyKeif4^sra , ital 



f 



nP\0 Tj 2 I Ziri. 
*Edv itijQTi^Uitfa fieyé&ni àvdkpyov t;, «al otn^if- 

^*EsT(à dif}qf] flava tisyé^fj dvuXéyov^ rd AE^ EB, 
rZ> ZJi ois rò AE Ti^òg rj EB ovTms ^à FZ 
nQÓQ tÒ ZJ' ì-iy^ oti xaì cvvTe&svTa dvdXoyov Ìotcu, 
n^g tÒ Aìi ngàs '^ò BE oUviàg to FJ uqòs %ò Zit. 

Ei ydq /lìj Igtiv wg to AB nQÓg *bÒ BEovTwg 
Tp F^ n^òg tÒ ,ZA^ aeTat wg t6 AB n^àg to BE 
ovT(Ag^ To FJf TJ^oi UQÒg Hlmóiv ti %qv JZ^ ij ^q6g 
•ftetj^ov. . ^ 

^'Eareì ndQOT^jQov n^ò^ i7,a€aov jò éH* Kci ènei 
iariy wg rò AB n^g to. BE ovTwg sto FA nsQÒe to 
AH, isvyìbeif,ieva fiayé^ìj dì^dXoyiv ÌG'viv\ ^g%e wA 
di^iQ$&iwa dvdXoyàv eùnu'^ èapp «pa tàg, to AE 
^òg »o EB, oihwg W FH fn^òg 'vò H4^ !3Wx€«- 
$sai ah ^yyàl'oig ro AE ^QÒg,TÒ EB oW(ag,Tà FZngóg 
vò ZA' ical oSg^ «^a to FH u^qs %ÒÌ1A gv%i»q %ò 

rum ad [ipsani miuorem ; vel etìaiia jnverse (Prop. B in £x« 
GUrsu) » minor duarum priorum erit ad ipsarum diff^^rentiam, 
uti minor duarum posterioium ad carundem differèntiam.;. Beo- 
viter y si A : B;=:=.C : D , erit etiam dividendo * 

irei divisim ' A^-B -•«5=:C— D : D , sen B j A— B;:5bD i C--I> 
voi B— A: A=D— C ! C, Mu A : B— Ax=^G : t>-rC. 
Cf. Pfleiderer. 1. e. » 
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aeque ;Rialtiplii:ed; est igitur ut AE ad EB 'M FZ^à 
Z4 (V. Def. 5.). Si igitur compositae etc^ 



Pl^OPOSITIO XVIII. (Fig. 238.) 
Si divisae magnitudines proportionales sint, et com« 

positae proportionàles erunt. 

Sint divisae tùagnitudines proportionàles *AÉy ERf 

rZj ZJ ut JE ad EB ita TZ ad ZJ\ dico et com- 

posìtas proportioi^es fore, ut AB ad J9£ ita PJ 

ad ZJ. 

Si enim non est ut AB ad BEMà FJ ad Jg^; 

crit \xi AB ad J5jB ita I!^^ yel ad minorem ipsa \zf j^. 

vel ad maiorem. * ^ 

Sit prìmum ad minorem JH. Et quoniam est ut 
[AB ad BE ita FJ ad.JHf composiiae magnitudinefli 
proportionàles sunt^ quare et divisae pi'opòrtionalòs 
erunt (V. 17*); est igitur ut AE ad EB ita FB ad 
•JET//. Ponitur autem e* m AE ad EB ita FZ ad JZ?4r 
lìt igitur ri? ad HA ita TZ ad ^^ (V. 11.). M^ior 
autem prima FU tertiavjTZ; maior igitur et secuada 

p R o ? o s I T I o xvin. 

Obs. Ita sane satis breviter ' demonstrarecur V. t8. dnm« 
'modo sumere ' Uceat pioposilìs tribus magnitadmibus , ^arum 
duae Saltini sint eiusdem generis^ qu^rtam sempec exislere ipsis 
jjroportionafern. Veuim enim vero, quanivis Claviut id pvo • 
,axioma.te sumi posse censerety dudum. tameu. Saccheriiit in 
Euclide ab omni naevo vindicato p. 111. sq. indeoorum buio 
assiunto naevum inesse confessus est, cui quidexn mederi iilè. 
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rZ nQÒa TÒ ZA. Mel(/)P Sh tq ngmov va FH ^<w 
TQirov Toiv rZ' /iislSov ^Qa Kaì ^i^ò SemeQop 'H^à^JiJ 
Tov veT€ÌQT0V %ùV ZA* * AIX^ Jtai è^ratroy, ons^èmìv 
dSvPccTov^ ovx a^a iarìv (àg rò AB ngòg vò BE QV^ 
%(f)S pò T/t ttqÓs k^aoGOV tdv za. ^Ofwiwg iSfj tf«/- 
io/iisf y òti ovàh kQÒs f^eì^ov* yrpoff awò dga. 'JSeiv 

np O TA SÌ 2 é&\ 

'Eàv y WS oXoy nQQS oXov owang dfpcuQqd'iv ^q6$ 
ù.qyaiQdd'lv y mt TÒi komòv ngòg to iomòv BGTat ws 
òXov n^òg oXov. \ ■ , M , . 

"JSl/Tw Y^Q wV pXov To AB TiQùg oXop To rj ov- 
^(Off dipai^édiv %ò AE nQÒg dtpaiqtd-lv %ò TZ" Xéym 
.iV xài Xoinòv tÒ EB n^òg Xomòv %6 ZJ cWaf iag 
oXov tò ab TtQÒg oXop To FA. 

^E^st fdq iariv cJg to AB ^Qog t& FJ ovtoìq hò^ 
AE siQÒg to' FZ' «ai ivaXldè^ 0g tó BA:nQÒe vi 
A^ ovTwg TÓ AF n^òg tÒ FZ* Kal mei gv^tisl/ieva 
/isyfid'ìj dydkoyov iari, nal. diixiQf&épqpc^ dvdkoyov 
ècTui* (àg SQa tò BE ngòg vò EA omag to AZ^qòg 
^ò ZFs ^fjà èvakXd^ , wg »d BE n^òg. ró JZ avTwg 

at ex Kob, .Simsonitf et Pfleidereii iudicio irrito prorsus co- 
' natii tenta^it. In eo irutem cam Saéoherìo cóns^^cit Rob. 
' Sinisòn. 9 iiaud légitiroam esse; et a ge^ùo JEuclidis abhorrerei 
quae vulgo ih IBlementis habetur, propositionis Kuius ' decpon» 
stvatioiieni; Nimquam enim Eùclidenr aliquid indemoiistra- 
tioÀe propositionis sumere» quod non prius osèenderit| saltim 
qùod existere posse non perspicuum sit; ope enim proposi- 
tionis incerta^ condusionem. cerUna dici non posse. Aliam 
itaque demonstraiionem substituJt Simson.y quam, quamvis 
prolixiorem , l^g^timam et Eudidis genio magis conforniem 
esse inde maxime condudit» quod, parìter ac Pròpk 17.^« de- 
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HJ quarta Z/t (V, 14.). Secì, et minor, quod fieri 
ricqjiit ; lìùxk igitdJ e«t ut AB ad BE ita Fd ad mi- 
norem ipsa Z^* Similiter utique ostendemus iie^ue 
$id ruaiorem; ad i|>5ain^ igiturj Si igitiir divisae etc. 



PROPOSITIO XIX. (Flg. 329,) 

. Si alt ut tota ad totam iu àblata ad ablatam, et 
réliqua ad. reliquam erit ut tòta ad totam/ 

5it enim ut tota AB ad totam FJ ita ablata AE 
ad ablatam rZ\ dico et reliquam. JS0 ad reliquam ^ 
ZJ (ore ut tota AB ad totam FJ. 

Quoniam enìm est ut AB ad FJ ita AE ad FZ ; 
et alterne erit ut BA ^d AE ita JF ad FZ(V.1&.). 
Et quoniam compositae magnitudinès proportionales 
aunt, et divisae proportionales Àrunt (V.. 17.) ; ut igi- 
tur BE ad E A ita JZ ad ZF; et alterne (V: 16.)» 
ut BE ad JZ ita E A ad ZF. Ut autem AE ad 

moDStEAtur op« Prop« !• et 2. fauius libri, ita ia sua hac de* 
iponstraiione Propositionis 18. tum Prop. 5, tiim uterque casus 
V. Prop* 6. adhìbeax^tur, qua^ quidcrQ propositionis coiiversie 
siÀt priin^e et secundae y nsque^ uUi propositioni huius Hbrì , 
ut eum Qunc habemusy^deznonstraiidae'inservianty quin nulli 
praeterquam huic !&• insemre possili t. . Simsonis demonsu-atio, 
quam bì'evùatis caussa symbolice expressam hic sistimuSy haeo 
^(est. Si faerit A : B=:C : D , erìt edam componendo A-^B : B 
s=:C«4-'D:D* 8uniantur enim aeque multipla quaecunque ma* 
gtiitudinom B| D, pariterque magnitudiiiam (A+B), (C-f-D). 
V. e iD^i mDy m(A4-B), m(C4-l!>)» pariterque aliae quae' 
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TÒ E A HQÒs %o Zr. "Slg »h vò AE nqi&tò PZ 
oikme vnòr,€tTai oXov xò AB ?ipòg o^ov vo F^' *»* 
Xomòv ciQa tò EB tiqòs Xumòv JZ Ìofi»i (^s okov 
7^d-AB nQÒg olov tà-FJ. 'Edr apa jj m4kì t« ièijS'' 

HO P 12 MA. 

^ Koà ìtiaI iSeixd^r^ ws txJ AB nqòs to FJ ovr(»s 
To EB T^Qos To ZJ' «ai irc^kXà^ wg tò AB nQÒg tó 
BE' ovT(og tÒ FJ TtQÓg ^tò Zd* avpislineva ap« fis- 
yé'd'fj dvàlofiv èartv.^ 'ESsiyd-Tj dh wg to AB -ngòg 
TO AE ovT(og rò JF nQog to FZ, «a/ lòrtv «Vcp- 
CTQétpavTi* 'En Sr} tovtov fpaveqòv , ori è'av aVjHcei"' 
f fiera /Lisyié&i], àvdXoyov i§ , inai àvamqéi^avTir dydXo-* 
yov e(rvai^)n '*On^Q edse Sellai* 

1} Ita lume locuxn habent edd* Oxon. et Basii., curo qui* 
bus teste Peyravdo conseiitit Coi, 'a. Pcy.rardus ex; ingenio» 
ut-videtur, locum ex Giegorii quoque 'sent^ntia GQiTuptissi* 
mum nec epe veterum exemplarium^ reàtitueoclum ibi iQuta- 
vit i xaì tTtsl i/U tÒ ab tt^òs to VJ* ovxoìq rò jiE tt^òs rò FZ* 
ual ivaV,d£ ok rò 'AB irgòc rò jìE ovTùti rè rJ ngòs rò TSS* 
ovymif/t'Sva , aga ueyé&if an^óloy.óv iattv, "JEdsìj^d'ii Si ws rò utB 
ct^òe rò EB ovtvjì tu JV n^òg tq. Zjf, *ai iartv avaoxQé^pavTè 
se. T. A. (^uamvis auteni fitteamiir, lectionem receptam TÌtio- 
sam esse et omnino corollari: ||ì hoc non huc pertinere, nec 
eius demonstrationem \ ^ qua ad V. 16. rectirritur legitimam 
esse, quoniam ita conila, ac rea est, haec p.ropo8Ìtio tantum 
ad qiiaiuor magnitudines eiusdem generis pertinere irideretar f Cf. 
Claviiis, Kob. Sinisonit, P^iderer. ad iiiuic locum) noluimus 
tam^n Peviardi Jectiones , nulla mscptorum auctoritate uixa^ ' 
in textuna recipere, praeseriim qìiuni viiia vnlgari» lectionis 
liac rarione non toilatjtar, Caeierum Edit. Basii eensi» aliud 
«dliuc hic additamentum habet, quod, cum prorsus nou'huc 
pevrineat, nec omnino uHius conienti «it, cum edd* Oxou« 
et Paris, omisimust * • . . ^ - ^ 

cunque aequemultiplices magnitudinum B, D v.'c. l'By.rE^ 
eiitque yel r>m, vel issm, rei r<in» Sii; 1) r"Tmj adeo* 



rZ ita posita €st tota AB ad totam rj\ et reliqua 
igìiiif J?J8 ad peliquam^/^Z erit tot tota udfJS ad totam 
JT^ (V. 11.)»' Si igitur «it ctc* 
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£t quóniam osténsum est ut j4B ad FJ ita JSB 
ad i?//; et alterne <V. 16.) Ut ^5: ad BE ita T^ ad 
ZJ\ compositae* igitur magnitndinea propoitionalea 
sunt. Osténsum autem est. Ut AB ad AE iu JF ad.. 
TZ j et ' est per conversionem. , Ex hoc. manifiestom 
*est, si compositae magnitudines proportionales aint, et 
per conversionem proportionales fore» Quód erat de* 
monstrandum. ' j ■ 



5U0 i'B niB, et rD imD. Quuih igitur in(A4.fi»i)ilB (V. 

.Ax. 3.)» erit (Biiam, vel tanto xhagìs in(A-4-B)>rB»^6odein* 
qu« modo in(C+D)>rD ^adeoque A+B :B=C-f^ :D (V. 
Def. 5.)* 3it autem 2) i>in^ adeoque rB>mB> iD^mD^ 
et^ a ab aequemultipli^ magnitudinum A^B» C-hD» < tiénApd 
a m^A+B), mCC-f-D) anferanturaequémàltipla magnitudinum 
B|^, D> nempe mB|.mDy relìnquentur aequemul^'pla mA,' 
nC magnitudinum A, B (V, 5«). Si autem' a rB auferatuz 
raB, paritcrque a rD aui'eiatuv mD , rclinquentar (r-^in)B> 
(r-^m)D, eritque vel ('— ni)B=B, et >imul Ci'-*ni)D^=I^ t 
Tcl (r-^m)B=aÉ:nB , et simuf (r— OT)p=nD (V. 6.)* Sita; 
(r-*m)B3=B, et (i--m)D=D» Qnoniam igitur A:Bc=:C:D, 
ent etiam V. 4. Cor. a^ mA :B;^mC:D L e. mA:(r— m)B= 
mC'. (r--ip)D* Hincj si mA>=<(r— ni)B, érit etiam ni C 
>"=<(r-*m)D (Prop^ A* in Excursu ad hunc libnim.) Sit 
autem b) (r— m)B=tiiB , adeoque etiam (r~m)D=:nD. Quó- 
niam igitur A>B=±C:D, erit, quotiea mA>=<nB, etiam 
mC>ss»<nD i. e. iunctim ians aumtis caaibua a e; b» quoties 
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nP O TAS I S r. <fc 

'jEIkV g tQia /éty^i&Tj^ uai^ aXXu avroig tua té nX^^ 
Svg, Gvvdvo h$li§av6fLBva èv t(S avr^ Xéy^^ ùiioav 
èk To n^itw Tùv tQttov fiel^ov *§* xal to tivaQTov 
%(yVì Ìim>v [iBì^ov forar tot idv ìaov, hoy' xai èvìy 
iXacaoif, Skamov. 

^BoTio TQia fisyé&fi rà A, B, Fy noi àXkà w- 
tole ioa tó nkijS^og tÙ J*^ E, 'Z, ovv9vo A«/*/?ayi>— 
pfBVa kif TcJ am^ Xoym , mg: /.ùv to A ngòg tà B 
ovTw^^ %ò A TtQog TO JS, oig àk to B n^òg to T ov- 
Tfag Tu E nQÓg tò Z, diioov di pei^ov eorw to A 
Tov jT* Xéya oTt fccà to J tov Z fkal^ov aerar nav 
ìcov, ìaov* JM?V SXàoGOV, ^koanoir^ 

'Esft€l yÙQ fvél^óv imi to A Tot; T , «AAo H t$ 
»d B, TÒ èi ficì^op n^òg to awò /ueiiova kóyov tyei 
ijneff TO iXaTTOi^*" to A aga nQog tó B fiei^ova Kóyov 
iyu TiTisQ TO T nQog to B. *^A^a dg filv To A 
nj^og TÓ B oVTiag to J ngòg to E, mg di tÒ F n^ùs 
TO B dvunaliv ovTGig to* Z nQog to E* xal tò à 
uQa ngòg to E fiel^ova Xoyov i^^i ijneQ^TÒ Z nQog 
'tÒ e* T(Sv di nQÒgTÒ amò Xoyov èy^ov-mv, to Toy 
/leiCova Xoyov èjffiv fAel^ov èoTi' /lel^ov dqa to J tov 
Z* ^O^img àij àelèo/À^v^ oti xav taov y to A t^ 
F, iCoi^ j'oTOf Hai tÒ J Tip Z^ my SX&^tov , ShtXTOv* 
Eav &qà y xàl t« «'gi^^. 

irP O TA SI 2 Ha. 

*Edv y Tqia ^HJ^iS^ij, %al dXXa avToìg laa to ^Ai^- 
^og ovvSvo XòùiU'pav6/4^€$fa %aì èv t^ awjT Aoyw^. 5 di 

inii>5==;<(i>-m)B, etlain mC>=<(r**'iD)D, adeoque qito- 
Ms inA-f>niB>s&<rB, etiaxn mC-f-inD>=<rI>, vel, quo- 



LIBER g.VINTUS« 143 

' PROPOSI T I O XX.' (Fig. 330.) 

Si 8int tres magnitudines > et aliae ipsis ae(}aa1es 
lanultitudine^ binae sumptae in eddem fationey ex aec^ua 
autem priixia tertla luaiok- slt^ et quarta, sexta maior 
erit; et si aequalis» aequalis.; et ai fninor» minor. ^ 

Sim tres tnagnitudines Ai 3$ IT % et aliae ipsis 
aequales multitudine J, E9 Zj binae sumptae in ea- 
dem ratione^ ut ji ad B ita J B,à JBt% ut vero B 4<1 
1^ ita jS ad j?> ex'aequo autem maior sit A ipsa P;^ 
dico et J ip^a Z màiorem fore; et ai aequaiis^ ae« 
^àlem ;' et si minor , mlnorem. .^ 

Quoniain enim maior est A it^sa JT» alia autem, 
quaedam By maior vero ad eandem maiorem rationeal 
faabet quam minor (V. 8.) ; habebit A ad B maiorem 
rationem quam F ad B* Sed ut A ad B ita J ad. 
JS^ ut vero T ad J3 per inversioném. ita Z ad E 
et J igit.ur ad jS maiorem habet rationem quam Z ad 
E (V< 13.)« Ad eandem autem rationem habentium « 
, maioTem rationem habens maior est (V* 10.) ; maior 
igitur est 4 ìpsst Z» Similit^r ostendémus^ et si A 
aequalis sit ipsi Fj aéqualem fore et ^ ipsi ^; et si 
minor ^ minoremb Si igitur sint etc. 

PROPOSI TI O XXI. (Fig. 331.) 

Si sint tres magnitudines > et aUae ipsis aequales 
multitudinCf binae sumptae et in-eadem raiione, sit 

ties ni(A-f-B)>ss=<rB, erit etiam m(C-|-J>)>=s<iD, idooquo 
•tiam casu 2. erit A«f*B : B;;=^«j*D : £>. Eodtim modo do^ 
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^sraQayf*éP7j uvtwv 17 ùvttXòyia^ ditata) dh tò n^'cov 

'^JEa^m T^iti jii'eyi'd'^ Tei A, B, F, Kac ciXXa avvolg 
iaa tÒ nXfj&og t^ /d y E, Z mjvSvo'kafv^uvófA^eva 'noi 
iv Tip avv(f X6yo)y bgtm èa Tèragay/iuvi^' avziav ifjdvct^ 
Xf>jfia , (OS '/Lt^v t6 a ngòs toi B ovtws tò E n^òg so 
Z^ "nìg ih [tó S Ti^óg to F ovtms ^6 4 nQog to E\' 
òiiìSQV eh TO A Toit F /Liet^or èoTto' ì^éyw otv ;«ai to 
J «rov Z ^tsl^ov iqtar 9cav^ ìooVf 'ìaov* xav eXmrov, 

, \;;'^^Esi€Ì ^yà^ fiH^QV.è&ti tò A tcv F} a)Xo 8é ti 
tò B' tÒ A àqa nQÒg tu B ^«e/^ora Xpyov tyei /^neq 
TO Fn^òg TÒ B. k'AXX* vjg\uÀv to An^òg to B 
mktag tò E nQog tò ]Zy lig ò'h to F n^òs to B àvd^ 
ntthv^ovTt^g to E nQog- tò \d' icccl rò E uQa. ui^óg to 
Z fJt>ei^ora loyov è'/^i , rjneQ tò E 7i^òg tò J. JI^qs 
o Sh TÒ amò fiei^tva Xòj^v %^'> iyc€lPO ^è'Xctcaòv 
ìgtiv* è7yàìfGóv iKQa ìgtì tu Z tov ^' fid^iv ìgti Olga 
TO J TOV Z* '^OftJtomg Srj dello f,iev otc ydav ìoov ^ 
ti -A Tip P> i'aov €GTat Tcah tò d rii Z 0* »a*f . fc\liacr- 
€fov , i'XuGGOP. 'Efilv jccQa j7 tqìc^ 'naì 'tu iifjg^ 

- , llP O T A SI S x^. 

* JScV J7 ònoGmvp^/ueyi^fj y vmI, aXXa avtotg ìaà tò 
, nX'^&og owdvo XajLf^avó/nera iv tm awiS Ao'yw xal 
du'Goii ir Tip avTip X6y<f) &jTcti. . 

/ ' 1) Rectins ita e Cod. a. legk Peyrardils, diiiim in edd* 
Oxon* et BdsiL habeahir: oftoim^ Sy Sei^ofiiv ^ 6t& x^v leov% 
ìooV dijXovoTi %^v Xdóv j/ t6 a liti T, l'oov i'atai xaltò J t^ Z» 

mon^tratury esse •tiam A-f-B 5 A==.(>f-D : C > uodé V. Prop. 

- 1^. ^èseraiius ita ciiunpiàn potest: si quatuor maguitudines 



^utéHA' pètiùìibàtSL earum pì-op'ordò^ ex aé^ùó aut^m 
prima tenia maior sity et quarta sexta mdor erit^ et 
si ^ue^aalis^ tfiequalis ; et si mitaòr^ kninot. 

Sint tres magnituditifesf ji^ B , P, et alia'e fpais ae^ 
i^XuAes multitùdiné Jf E^ Zfhitìxe ìsUmptae et inea- 
^em ì^attone^ sit autem perturbata eàrUm proporrlo ^ 
ut ^ id S ita E nd Zy ut vero J3 ad jT ita J ad' 
£> ex aequo autètn ji ipsa T maior sit*; dico et ^ 
ipsa ^ maiorem fore; et ri. aequalis^ aequaletn^ et si 
fxiinor> minorem* 

Qaobiant enìiki nf^àior est J[ ip$à F» aKa vero quae» 
xlaìn B; A'*iÀB maiorem rationerii habèt quam F ad 
B (V. 8.). Sed ut A ad B ita E^d Zj ut vero t 
ad S pet inversiood^ iu J? ad z/ (Prop. B.); <)Uare 
et £ ad ;Z maiorem rationem habet quaih E ad A 
{y. 13.). Ad quam autem eadeikì m^iorenl rationenl 
liab'et^ illa ^nor est (V. 10.) ; ipinor igitut' est Z 
ipsa J-; maior ^st igitur A ipsa Z» Similiter ustens» 
demus et si aequalis sit A ipsi P, aequalem f ore et 
J ipsi Z; et si minoir, ^àèCnòt'^^ Si igitur tres etc» 



ÌPÌÈIOPOSITIO XXIL (Figi 332.) 

Si sfnt qàotcùiiqùe magnitudines ^ et alia'e Ipsis aé- 
quales multìttrdine , binate sumptae ih eacìem ràtiohèì 
fct ex^aeqtio in eadem ratiicme ei-tmt. ^ - l 

faeriìlV jj^rópomonaTes > sumnia qOioquie duàriii^* ^ribrUVii tót ad 
^tierutra'in earum, ati teummaT ddaruAi posteràormn etit ad eam 
, haruni y quae piioii in pVoj^ortiomt atauilitae otiìÀe Vespondet» 
Cf. Ffleideren 1. e* p. 26. 

EuQlfdi El^jtacii't'. P. IR K 
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"JEatfa onoauovv fi^yidifi %à Ay B, F, kccI aXXà 
umole ha to' nXrjd-oe tu J , E, Z, evv&uo Xa/u^fia'- 
mfitva iv T^ amia Xoym, me /4v *vò A nQog *fò B 
omàe To J TtQùs To JE, wg ih to B n^óg za F ov- 
%»S %ò E TiQÒs t6 Z' \éy(o oTi uaì ittaov èv Tip amm 
^ofip ìarm, wg to A nQog T(r F ovvmg to J nQog 
^ò Z. , ' 

ElX'ii^&m yaQ Tflty fuv A , J laduig ^okXaTtXdoia 
%fi H, .&, Toiv ah B, E aXXa a ìrv^ev iaùxig noA- 
XanXdaia tk K, A, fcai eri tdiv F., Z aXXoc a eVv-r 
%€V laduig noXXanXdaia t» M, N- 

Kai insi ]èaTiv vSg to 'A TVQÓig to S ovvmg to 2/ 
n^òg tÒ e, xai- BtXijnTai rp^ /ihv A , /l ladiùg ÀoA- 
XanXdaia tcc H, O, tvSv ah B , E dXXa a ^tvx^ 
ÌQdutg noXXanXdoia tcJ K, A* . à^T/y dQàc mg tÒ 11 
nqòg to K oiirmg to TiQog tq A* Aia td avtd S'tì 
»aì wg TO K ngòg to M ùvTcog to A Tt^òg tò Né 
'Esiel ovv Tf/a fAByéd-ij ioi;\ m Jl^ Kt Mi icoà «AXa 
«v^olg Xaa %ò nXijS-og -&, A, N avvàUo Xa/u^avi^ 
f&eva xai ìp tiJ u/VtiS Xoym* iiiaov a^a $1 vn^QÌ%Bi to 
H Tov M, vutifé^Bi ««i TO Q tov N* ìLttì ei Jaav, 

P R O P O S t T I O XIX* 

Symbolice ita:. 4i A :B;3::A~-C;B — D.^ «rìt etiatn AiB 
c=:C : D f ubi pat.et ^ eiusdem generis esse magnifadines A, B, 
C.y D. Addic hic Rob. Simson. ^equens Cor* a. Si fueriti 
ut tota ad totani^ ita ablata ad ab(atam: erit et reliqua ad re* 
liqiMin ut ablata ad ablatam, hoe fuun in ipsa dteniònstfatione 
oatensum est. Illud autem Coigollarìuni, quod vulgo ''buie pro- 
' posicioni adiungitur, quodqiiei ne quid textui deéfsse vide- 
retur , et nos in textu p>>suimu9 , noii bue pertin^e , iam in 
variantibus lectionibus diximus. Legitime autem illud de- 
monstratum est infra in Excursu ad bunb librum Prop, £, 



LìBr» QutWtwì. Vii 

Sint qùotctìnqùé màgnktidinc« ^^ Bì A 'éi aliae 
ipsis àe^ttàles tnultit^ine z/^ É^ Zj binàe Biiraptire 
hi teàdehì iratiònev ttt :;! ad ^ ita J^ ad :&> tit Bverd 
ad 1^ it* jS ad ]Z ; dico fet ex ft^Wò Cu «àd«inl t atlótìé 
fo^e^ ut À «d r ita .z/ ed ^^ 



Sùmàmur *cmiii ìpsàrum ^> ^ ncque ii>»Uìpiicc» 
JJf 0i ipsà^um Vero B, J? àliae utciibque «èqire hiul- 
ìipVìces Ky A 9 fe't insùper ipsaruni P^ Z àliae Utcuhi 
qiié àe^ùè ^uìtiplices M^ N. 

fet quóriiam est ut ^^ ad J5 ita J ad È^ et surti- 
pta^ 5um ijpsàrum Jlf- J àequè multiplices M d-, ip^sa* 
ium vero 5> É al|ae ùtcuirque àeqùe tnultiplices JS^ 
yl; bsk igìtùr ut ìì ^ K ita làd J[ (V. 4.). tx ea- 
dein iràtióne et ìit JST ad Jtf ita /ì ad N.. Erquaniaiii 
t^es md^itùdines sùnt Hf Ki M't «t afiae ipsis ae* 
^ùaiéshiiiltittidine "Qy A, ÌS^ bihae sùhiptaìS in ^adeih 
Catióne; ex aequo ig^ur si dupera^ ti ip^am M^ sii- > 
pìeràt et fpsam J^/"| ìet Bi aequalid, aeqùalis; et ìi 
txHòor^ minor (Vk 20»). Et sunt tt-^ i|)savi]m r/i^v 

ì» R ò t ó s ir T i xx% 

ÌProposifionis ìiùìiis^enìoiiitratiotiéiil hìagià ex|)]icitahi de- 
dir kob. Simsoìi* \ .quae ita habèt t si 8Ìt A : Bì-: I) : E | et 
b:*Cs=fe.:F, sit autóm A>=r<C, ìsm ìbX *éqùa b>c:^'<t\ 
SitMiim i) À>'Cj Vritqué ÀiB>C:B CV. 8v), adtfo'qtrà, '^b 
À:B=;b:ÌÉ;,' Brij: tetiam 1);E>C:B (V. 130- At F:^» 
C:B Ci'vop- B*), adeoque etikin D:E>F:E (V. l3.) » ""^^ 
Ì>>F (V. 10.)^ Sit S^) A=C, erit et D=:.t. infatti òb A=^C» 
•rifc A:B=:^0:B (V. T.), Est àutem A:B=iD:E, et .C :'B 
=.ÌF:E t^'i-bpi-'BO^ ima© D!È=i=F^E (V. il.), aJecfque Ì3 
cx:f (V. tì.>. Sit 3) A<;C> «iìrét JD<Fk Nart» ob A<G>. 



\ - 



i48 - SL^BIENTORUM 

ìaov, .xal el SXottov, tXatvov* KcU iart tcÌ fi^hv H, 
Q %fSv Ay J iaccxig noXXanXdùw, rà Sk,M, N fmv 

fiS tÒ a 7tQÒ€ é ÙVTiùS W J TtQOS TO Z* *Edv SfCù 

Il FOT A Si 2 ny. 

*Èàv y Tg/a iLveyéd"ìj, »àl clXXa avTolg laa to yrAiy- 
S'os , GVvSvo Xafi^avofJUBva èv tw ot/foT Aoyw , y H 
%e%aQix,Y[iivij awiSv iq dvaXoyia* ual èiioov èv tw av- 
%i5 Xóyfp eqrai. • , 

lEmfù TQia iLveyé&ìj t^ A , B , T, Hai dXXix, cm;- 
tolQ laa tÒ nX'^'&os, avvivo Xa/Lvfiavo/u^eva èv vm av^ 
Tip X6y(a Ta J , E y Z , earw 6h teraQayfiéy/^ avrdiv 
^ dvaXoylay, (og fiìv to A ngòs "rò B ovtmg to E 
ngòg tS Z, iog ih tò B Tiqòg %ò F oikmg tò J TTQÒg 
vò^ E' Xiyto oTi^ èarlv wg tò A nQoà i^o jT omwg %6 
A nQùg tÒ Z. ' 

EiÙiifd'ia T(Sv. fihif Ay B, J laaKig 7U)XXanXdòw 
w H, e, K, 'fdiv Sh P/e, Z dXXa &hvi&v laa- 
mig noXXcmXaoia %d Ay M, N» ' 
N Kaì ènei iadzig èori noXXcmXdma vd H, & vdiv 
Ay B y %d dh fii^fi i^oig (oaavrmg noXXanXaaioig rov 
ixfoaòv ^lù Xoyov è^ariv «pa mg to A fi^ògrò B w- 
%(og To ^H THQÒg To ©. Jid/td mtd ùij ««i wg tS 
E n^òg to Z oVTmg vò M ngóg tÒ JV* %al ianv fog 
TO A Tt^òg TO B ovtmg to E Tigòg tò Z" xai mg aQu 

4rìt C>A« lam vero (Prop. B.) est CsBsssFs^i et B: =5" 
E:D, unde, ob C>A, «rii:.F>D (Cas. 1.) ▼el*D<F. E« 
dem fere ratiojie rem Olariiu demonstrat » uiù .quod casuxh 
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A aeque multipiices , et jjf, JV ipsaifum J?, Z aliae 
ntconqne ac;que multipUces ; , est igitar ut A ad T ita 
/t ^ ^ Qf. Prf; 5,}t. Si igitur quotcunque etc. 



P R O P O 8 I TI O XXriL (Fig. 333.) 

, Si sint tres magnituidinies » . et filiae ìpaìis aequalea 
multitqdine, bin^e sumptae in eadem ratioiie» alt au« , 
lem perturbata ^arum proportio ; et cac acquo in eadem 
ratione eriint» 

JSirit tres mafipiitudines ^//y By F^ et a|iae ipsis ae^ 
quales multitudlne, bii^ae sumptae in eadem ratione 4$ 
JS9 \Zf sit autpm' perturbata earum proj^ortio» ut ^ 
jid JB ita È ad Zf et ut S ^à JT ita 4 ad £; dicp 
esse ut ^ ad JT jù 4 ad Z» 



' Sumantur ipsàrum A, Sf J aeque muh{plicfis H, 
Bj K!f ipsarum vero F, Ef Z ^Hae utcoiique aeque 
mùltìpìices ^f MrNt I 

Ift q\ioniam aeque muhiplices sunt /Z, © ipsarum 
Af JSf paxies^vero eandem habent rationem quam ea« 
rum aeque itoultiplices (V. 15.) ; erijt ut \A ad JB ita , 
If ad d. £)c eadem ratioAe ut*JS ad ^Z ita itf ad iV; 
et est nt A ad B ita jS ad Z; itaque ut J? ad -0 ita 
Jlf a^J^ (Y- 11.). pl.quouuiam est ut J3 aà F ita J 

tertium non ad prìmum 'rtclucic , se jL ^pafìtér immediate ad- 



i 



fnà H 9^oc *4. €1 OOTWff Ta Jf n^S:%àN. (Cai imi 

ìutl ^y ^If^^wp ufiV' fiikV' R^ 4 h(i,t$s ^(^XXaplwia 
V w 6!^ ^,, Twy ^i r, ^ «Uà, « «VVX^I' l<y«Kig jroX- 

oii'ifag To, JK srpdff rd itf. ^Edeiyid;!] dk %aì mg rà H 
- nQÒg ^ò 6!j^ ov'twg tu, M j^Q^S 'lò. N^- iitét. ovV' T^'» 
fA^yid-Tj .ÌQ%ì y Ttt £f, Q, A, Kixi aXXa ay%oìg ìgct to 
yrAi/'ftog, Ttt jK, ilf, iV, qyvSvo Xa/vfiayof^^va iv t«> 
CKVTwf Ao;kw, ^ftt/ i(jTiv^avT(Sv i;€TaQayfi^Vf] '^ «VaAoy/cc; 
^u'aov aQa ei vn^Q^j^st^ to H toi/ ^i, Wfi^€;f€f xai 
To AT Tot; N*- xai 6/ i'aor , ìqov n^cà, ù ùaTToy^ ètuT-- 
iroy. Kal ÌQTi rà juhv. i/> K, %(Sr A, 4 *Wjm5 sripA- 
>ìa7rA«Ò£«, ra d'i A, ì^ rtS^ Fj^ ^ «AAa^ a evvx^Vy 
ìaciitlg noXXanXdaia ^J» èaT/i> uqcc oig io A ngog to JT 
. ovTwg TO, 4 ^pò^ TO 4Z.. *^«V a^a y iQià ,' xai t« 

\ 

1) Loco eonin\\ quae hio kabcntur, Peyraid^s. e Co4d. 
ft e. d. lon^tf pi'olixii^s ft nMriifeftto «rCQQOcr deo^oi^strat esse» 
ut ad wrf , ita JC ad 3/^ NemVe ex co, quod Bi rp^4,\ E 
COmXìJ^àìXy e«se i|tQtnd ^ ì^^^nfi: )? (V^s tói;). 4t i|:^c=0: JT 
(V. 15,), adeoque r.E—SiK (V% H); <t AiM^FiÉ 
rV.. 15.), ade9quc e: i^;=/!/ :ilf (Y". 1^5 ^ iterum j^lterne 
Ì^A.A=^K'-JH' J;a vero proposxtia (ociim («n^Moi. ^a|>ere \\Ae*i 
retur, &i in'aguititdin^s A, B^ T\ et reliquae'^, :&, j^ fuer 
rìnt omoes àusdem generi* , <|Uod longe *eci:v9 '•*£« • keàtùui- 
mi^s it^^ue lo^rn, ut .est in ed. Oxoniensi, ^d^^ Ba&ii^^asis 
in loco , de qhÓ disputamus , cum Oxoniensi conseutit. Po- 
ftea .««Atem itOsiivdq •eadem addic, qiue- ybc ePeyvyrdo ettu- 
linms ^ , 

2) ^ÀUm y i ^Tvxev , ioatCiS noU^^koaia,^ Hae^ V^rba^ qiiae 
fBonence Rob/ Simson. omnàìe* iieo^saria ai{nr, eiiam slne 
Cod,d* àactpritate addidimusr 

jPp.p?0 ^IrTIO XXJ, 

Hnids qqoque propositionis demons^rationcm fnagls ex- 
pUcium dedeie Ciayius et Rob. ^ixiison. , siniiiem prorsus ei» 
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ad Ef 6t fiumptae 6ui\t ipsarum jB^ '^ aequemultipYket 
Gy Kj ipsaram F, E autém aliae utcunque aeqae mul- 
tiplices Ay^Ml erit, ut ® ad A^ ita K ad M (V^ 4.), 
Ostensum aliterò est, et, ut i/ ad 0, ita esse M ad 
7y^;'quoniam igitur trcs magnitudines sunt S, ©, A, 
pt aliae ipsis aequa^es multltuciine £*, M, iV» binae 
sumptae ki eadeiii ratipne, et est earum pevtuiiiata 
jproportio; ^x aé^uò (V. 21.) sì H superai A 9 àupe- 
rat et K ipsàni Ni et si aequalis, aequalis; et^i mU 
«or, jninor. Et sunt /T, A^ ipsarum //, ^ aeque 
moitipUced, A 9 iV vero ipsarum Fy 2; alia utcuuque 
«leqqe mfìUiplicia ; est igilur ut A slÌ F ita J ad jS 
^V; Off* ^.). Si igitttr sint-trea etc. 



;^^ fri prbpoiilione praeoecleiKte vidiinas» vaiie facile illa 

PROPOSITIO XXII. 
£x]^r^88is quidam yerbis i^ textu graeco haec proposito 
^enionstr^U tantum est eo casu, quo sunt txts magnitudinef-, 
et alii^e 'ipsis numero aequalès, Eandém autem valbre gene- 
iralket,, ut ÌQ enunciato propositionis asseritur » eadem ratione 
demonstran potest» ut monuerunt Campanus , ^Olavms , Rob. 
SimsoH. aliiquer Nismpe si shit quatuor magnitudines A, B, 
0^ P, alia eque ipsis numerò aequales E, F» G^ H^ sitque 
A:Bccbi£;F, B:C^F:Gy CìD = G:H/ érit A:D^£tIL- 
Q.ium etiisà prò tiibu» magnìtudinibtM iiEm demonttratam ait, 
esse A:C — Ft:G» et iam denuo sit C:D;=b:G:H, re» p«nt#r 
redit àd^ tres magnituclinea A|, C, D, et totidem alias E» G^ 
£U Atque ita semper, si 're» démónstrata fuerit prò m ma» 
gnitudinibasy inde demònsurabitiHr' pto; ^Hnf**^) iftagnittidiai*^ 
bos t adeoqu» ilemonstrétio est geiieiyi»» / 



II j" o TA ? I :s ^ft*: 

Z' ixé'^ia Sh %al m/i7jpvov "fò Bit nfòg 9&Ìtsq^v %ù 

EO" ngóg ^0 ZI* avdìta^iy ciga mg rò JT yrpoy %6 È,If 
9VTfùg rà Z 9tQÒg to £0^ 'Enei otJy iativ wg uè 
AB nqùg^ «rò F ù&*mg *tè JE ngig tò Z, cìg eh ta 
T ngo'g ròBjfl omnog rò Z yrpdff'To EO* &i&Jop4'Q^ 
IcTTÌiA (flg tÒ. ab n^òg x4 Bit omiog /^ò JE ngjfg tq 
EG. Kal ènei SiyQt]^éva fvejféS'f^ dtvdXo^ov Ìgti, xqi 
^V^T^^^V-^a 4.VÌ^.o^off k'oiqtfir ^Q%iV ^^^ «ff W AU ngog 

€or^ ^qutt ixMÌ« Oivà^y Xiàio^am ae^aliui9t dupli^Mli^ 
friplicatas «te. «ùaii^ aequales. efse (BaeimaonO* ' Nemp^, 91 

. 111.) B;C=QvR^ unde A: G=P:R; •% simili ter de tiipUcata 
fj^ion^ 9ti!.. re» d«nidin8€K|^bi(i4r. (Conv^rsa^n buiii^ rida in 
^lM?^l*«u ad Puóp,, m.J - ■ ^ \ 

p R o p o s I T I a ' xxm, 

Haiic 9U(\4tt^fp^po<Ìtioiiein vaitro de quocQunque nagni- 
tuc|inibu3y quainvis in textii gvaeco non tana {gencpalité^ ^aiui- 



PROPOSITI O XXjy. (Fig; 3340 

Si prima, ad secundam, eàndem.'h^beat raliontm 
quam tertia ad quartam; ^beat atitem «LiquU^ivl 
secundam e^ndev^ rationem quam aexta ad quaitam; 
et simul sumptae prima .^t quinta: ad secundam eandem 
rationem h^bebunt quam tfrtU et sei^ta ad qi^prti^m. 

Prima enim j4B ad secundam JT eandetn habe^t 
rationem quam terlia /(E ad quartaxn Zi habeat vero 
•et quinta BH ad secundam JT eandepi rationem. ^ quam 
aexta JEO ad quàrtam Z» dico ^t simul sumptas pi», 
mam et qpintam ^i7 ad secundum JT èandem habi« 
turas esse rationem quap:^ terti^ et ^exta^ ^Q ad quar^ 
tani Z, .' \ * • » . . 

Quoniara. enim. est ut jBJST ad J! ita E0 ad Z; 
per inversioiiem erit (Prop. B.) ut F za, BH ita Z 
^d E&. Et quoniam est ut jiB ad T ita JE ^à S^ 
pt autem r ad BH ita Z ad E@\ e^c nequo igitun^^t 
ut JB ad BH ita JE ad EQ (V. 22,). Et q^opiw 
divisae magnitudines proportionalea ^untf ctt fiomp^* 
eitae propprtion^les erunt /V» 18.); ut igìtur y^fi j^d 
jBi? ita 4& ^d SE. ^ autem et ut BH ^à Tìtz 

y . . . 

^iata s}c', similique ac praec^dayntem rationQ 4envoiisti*ar|^ mf^ 
nuerunt Caiupanu^» Clavius, I^ob. Slmson, aliiqaò« 

PROPOSITIO XXIV. 

« 

Huic propositioni Hob. Citiso»* sequentlà addit-eorollariat 

Cor. IT Manente hyp'orhesi propositionii ^ ' «rit exc^si^s 

prìmae et quintae ad secundam > ' ut excessus teitiàe et sextà» 

ad quaitain; Demonstrdtio eaclèm e^t cund demonstrationa j^ro- 

positioniSy dumznodp vice componendo utannir dlridèndò^ 



To BH QVTmg^ t6 ^G nQÒs tò QE. "Emi il %ai ois 
vò BH ngòg to F 6v%ms %q EQ nqòs to Z' ditaov 
ifa iavìr mg to AH ngòg va r^ómmg tò JO nQog 
m ^ "*jBiv «p« ngmov^ %m td éiijg. 

n P O TA 2 I S né. 

EàpréGOaga fjLsyéd^ dvaXoyov y, tS /4^ayi(nov xal 
TQ iXd^iàrov dvQ %(Sv Xomóiv pLei^òvd ioviv. 

^E(JT(o TeaaaQà lA^eyé&rj dvdXoyor, rd/JiB, FJ, 
E, Zy mg %ò ABn^òg jò Pz/ ovTfag to E ngòg tò 
"JZ, eoTOì'àh fiiyiGxov fÀv avteSv to AB, ikdyjGTov ài 
tÒ ^' Xiyìa o%i %à AB, Z i(Sv J^J, E fiisl^ovd ioriv. 

Kslod^M yaQ Ti^ /ihv^E tao^y irò AH ^ tw dh,Z 

*Ebib\ oitv iùTiv Mg TP AB nQog ro FJ evTwg 
. To E yrpo^ f^ò Z , iGoy dh tìS /^vhv E Vò AH, TtS^di 
ÌS to jn9» iofiv ^QCt wV TO AB TlQÒg fÒ J'J QVTiog 
TQ AH^ngòg fò F&. Kal ìticì ioriy lag oXov^fo 
ABnfkO^ oXòf TO' F^ oiìrmg dtpaiqed-hv tQl AIJ 7tgo$ 
'd^aighffhv rò F&* nàì/koi7tòv dQct To HBngòg Xoi- 
ytoy fò 04 i'oT^é wg Slov to AB ngòg okoy 'fò FJ* 
Mel^àv dh tò AB Tov FJ' f^^Kov Squ xecl to HB 
TOP Q4» Kal ìtisI Ìgov èarl %6 jtihv AH tiu E , tò 
ih jT© Ttó Zl' rd dga AH, Z iaà l(ni rolg F&, E. 
Kxà ène\^ ìdv dviooig ìaé ngogTsd'g, w oXa Sviaa 

Coc«-2f. Ipsa amen) pxopositio vera efit ^e quotouiique 
Biagiii|»4ùiibuiy quai;uin piioras ad oommujaem secuiidam eas- 
dem habeut |.'Ationet| quas habent reliquae ad communem quar- 
iàm^ $iaffJkUp- se» pxipriiins ad secundam, eandem, quam sin- 
gu}a» reliquanim ad qaartam'i ut patet. (Nempe , . si A : M=' 
F:N, B;M«^G';N, C;M«;H;N, D;M^I:N ctc. eiit 



E9 ad Z; ex acquo igitui' est (V, 22,)i Ut jrf/f ad F 
ìpt ^J& ^d Z* Si igitiir priitaa etc/ - *^ *»>♦ • 'i* 



PBQPOaiTIO XXV, (Fig. 336.) 

■ . .v' 

^ Si <}uatuor magTiitudÌ9es proporUonalea^iiiUf ^nìipciiiia 
e( Tuinim^ duabus reliquia maioi^ sunl. < . 

jSint qu^tnepanagniuidiQCs propordotiaie^ jiB^ TJ% 
Ef Z9 ut^JS ad JTv/ ita J^ ad ^; sitautenb maxima 
qaidem ipsarum ^B 9 minima vero Zi dico jiB f Z 
ipsis i^J^f E maiores esse.- 

Ponàtur ^nim ipsi JS aequalis ^if ipsi vero Z ae- ^ 
qnaJis /©^ 

Qóoniam igitur . est 'ut ^5 ad FJ ita J5 ad jj, 
^equalis autem JE ipsi ^if, Z vero ipsi f©; est igi- 
cur ut ^AB ad F^ i^a ^jff ad T©. Et quòniam est 
Ut «tota jiB a4 totam FJ ita ^àbtàtà AH ad ablatam 
JT© ; et reliqua HB ad reliquam OJ erit ut tota, ^JB 
ad totam FJ (V. 19.), Maior autem AB ipsa P^/j^ 
maior igitu^ et JRB, ipsa &J (Prop. A.). Et quoniam 
aequalÌ5 est AH ipsi ^, jT© vero ipsi Zi trnutAHf ^ 
Z aequales ipsis JT©» E. Et quoniam si inaequalibus 
aequalia addantur^ tota iiiaequalia sunt (I. Ax. 4,); 
cum igitur HB , 0J ioaequalia sint^ ^itque inaior 

etiam A<4.B+C-^D etc. : M=F-hG+II-hI 9tc. :N» vel 
edam excessus quarundam prioruin luper reliquia priorei ttd 
secoi.dain, Ut similis excessat reliquarum «d quartam ▼. e. 
A-f-B+C-P : M=:F+,G-HI-I :N , Tel A-(-B-.C-D ;M= 
F-4.G'-H^I;Netc.) 
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%^ ài %A ^pofiT*^ .T(x TQ y E, <jt;WyfiT(M va AB, 

pRopoaiTiò XXV, 

* 'OI>seiT«itte Rob; Sinisòney si sumitur, prìmam ' quatuor 
magnkudiijiuiti propoktionaiium niaixiniam esse ommuin» spoate 
iu'd^ JShìi ope Próp«>4.^et y»vt4& qcuEr£«¥i ^ue oinnium mir 



. I H.UW I JII.- I l I I t ■ >J t ' ? ' . ' -^ ' 
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UB, cui ad'daiitur' jilff Zy ipsi vero &J addantut 
rSf E9 fient jÌB^ Z maiores ipsis Tii/^ R Si igU 

tur quatuor «te. 



ikìniain. Caeterunl fub Bnem huiui libri ftob. «iiitiioU. quatuor 
^dbuc addit^propq8itiones E» G, H» K, qua» aof eadiibemiu 
in Excuraù ad libtum Yt. ({h 9. 10. 16. 



n • 1 ' • •-■ --'-—''- •' 



««fe 



B r K A E I J o f 

2 'T I X E I Q N 

' S 1 B Aro N ÉKTPN. 



"O P I. 



«f, \J/iota oyviiÀWlia èvèvyqafiftu Ìótiì^, oca rag te 
pùvias ioag eyst zara /liav ^ \iuì rds neQÌ ras toag 
ywvias nXeVQctQ dvaXoyov. 

^k 'jivrmsTioV'd'óia èk oyji^/iiaTd iaviv, orav lae«- 
TE^ta tAv trjffjfiuvMt' 9 Jywf4$ f toi ^€ xal iTtojJieVOi kor- 

1) Éditjo Basii, et (buia èa pluret filehìentoruih ì^JitiOtìes^ 
Ijiiae textujn graecam definition>m et ennóciatorum propositio- 
num habent) nominatim Orontii Fioeii, . Toach; Camterairii^ 
ScheUbelii ^ Peletam , Pasjpodii habent Xoyoi, £adem iectiò 
•8t etiain in excerptis ìk tutv to^;^'^^<ovo9 Ttsftì kìiv riy« ymfAB^ 
v^lai ovo/MTtuP a Dasypodio editis Argeiir* lòlD, Ed. Oxon, 
legjt ogot-f quatii Trocem etiam Petr. Ramus pohendam puta- 
Tei'at. ConfeilUitur tàmeng ^uàe ad V. Defin. 9. de fieiiore nàti 
VGi|;is o(fei dieta tunt. Candaila iam Impicatùà éràk, legehduiil 
esse Hoywv , quam Jectioheiìi Peyrardua è iCòd; a; i^rijit , et in 
ed* Paria, posuit* Qnod ex Candallao sekitentia ita ikiterpre- 
undum terity uti'aittqiie figùtam binarum r?.tióniim ahteceoeiil 
et conaequeas compraliendere : écilicet ahtecedehs prìmaè eb 
cotisequbna secandae ad priorem^ c'onsequens vero primaé et 
ah^ócfcdeili seciindae Iratioois ad posteriorekn figul'aiki penihiere 
debent. , PAetdeiier. Schoh in.L. Vi. Elem. j. 127— 1^52. Tortp 
legbhda fuerit ùtraqùè Tox :. kcyiov ofiòi , à\U Rotini : i^y^vfésrd 



E U e L I D I S' 

E LE ME NT O RUM 

L I B E R S E X T U S. 



D E F I N I T I O N E S. 

1. Olmiles fìgurae fectilineae 5iint > qtiaè et singalos 
angulos singulis aequales babent^et circa aequales an» 
gnlos latera proportionalia^ . 

2. Recìprocae autem figiiFàé sunty quando in utuaque 
figurarufn àntecedentes et conseqtfrkites rationum aimt* 

Ì)EFIN. r. 

Austin, cofttra hanc ^e£iiitioneni moiieè, noii ftatim pa- 
tere y an siami consistere possit in duabus iìgurìs rettilinei» 
mutuiB aequalitas angulorum , et proportionalitas lateruni circa 
aequales angalos. Atque ita Haec diilnitio jponeadà aut saltim 
explicanda foret dexnum post VI. 4è At, quum iiii figuris re- 
gularibusy quas liber quartiis deScribere docèt^ mutua illà aé* 
qualitas ^ngulorum , et prppònion^lità^ tat'etum locUm tabèat) 
si JBgurae istàé èundem numeruiki iaterum hàbeànt> exexnplunl 
<^rte^ eiu&modi iìgurarum prostat , beò quisquam geaeraliter às-» 
serere poterit « 'esse i^u iavarata. Et , quod t'fleiderer; bbser^ 
vat, (Schol. ad Libr« VI. Eienu Euplid. tub. 180a« ltq4; $« 
397. Ista nempe scholia non integra » wà saltim ad $« iZSé 
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TWS To fAel^ov TT^rfg '^ò i'XaaaoP. 

ó^ "Tfog iùvi ncirtog ax^f/^avog ij dnò trjg HOQVq)ij^ 
ini Tì^v §amv nuéerog dyofiévfj. . 

itiéein pdblìcum viderunt ^ > iiitegra tamea in scriniis Isuis ela- 
borata liabait beatus auctor et benevole mecum QOmmunica^ 
Vit, linde > ipso permittente 9 nonnulla in nostrum usuxn con- 
Tttttimus) JEucUdea rectilineotum similium delini tio ipsam com- 
munem similitudinis notiorieni (quae linefimentomm simiUm 

• situm ac proportionalitatem requirii) ad illa adplicatam et ac- 
curate - determinatam aistit. - Et Euclides « eedem monente^ de« 

. nominationem similium triangulis in VI. 6» demum applicai, 
post^uam ih /Vlk 4 — 7. àequalltatem angulorum ac proportio- 
nalitatem iaterum circa angulos aequales non solum geìibraliter 
'coèxÌ9ters posse y sed ^ub quibus conditionibus it'eapse eoexi- 
•tant f .ostenderàt : Itum rectilinea universim , quae iuxta suam 
4e&ùtionem einiilia diti possint , ' in Vi. 18^ describere docet» 
jHUtBquiuii» ad proprietates eorunl discutiendas prpgrediatur. GL 
PKii. mathem. Abhandl. ron KÙstnel* und Kliìgel. Italie 18Ó7. 
p« 16. sqq. Ipse Austiiu contra similia tiiat^gula ea esse dicit» 
in quibus anguli tiniiis aeqiiales sunt respective angulia alte^ 
iriuSb Similes autem rectilineas fig^ivas pluiium quàm trium la^ 
tetu'm èas éssb dicit, quae dividi possint in acquai em nuiìieiuni 
biaiigulorum simillnm^ similiter positorum* Circa lias AuStini 
definitiones PÀeiderer. I4 e. obserVat, definitionem hiangulorum 
Àimilium'tiommunem figurarum siihiliutn hotionem non exbaii^ 
rire, et den^um adiecta propositionò Vt. 4. eàm cxliauriti* Cae^* 
leroruxn ve^o rectUineo'tam definitióneiti Austinianam , ' cUm tt 
'mfiltifariarti Wa pòssìnt in triahgul'a ìdiVidi, et', quid similis 
kriangulóruni situs involvat , ab aùctdre non declaretur^ vàgaih 
et ambiguarti esse. Ptaetet nécessitatèm igitur ^ nec sine iÀ- 
ooromodo> uni definizioni" duàs sùbstitui. ^ 
D fe F r N. IL 
Hòb» Sinósoh. obsérvat, deflxutioneikì Ì\ tioxi vi^^rì Eudi- 



%. 



3* Secandiim extremam et mediam radonem recta 
. «ecta esse dicitura quando est ut tota ad maina segmen- 
tum ita maius ad minas* 

2é Altitudo est omnia Bg;m*ae a vertice^ ad basin 

perpendiciUaris ducti^ 

difl essa 9 sed ctiiusdam imperiti» ^aum nulla figutarum nei»' 
procarum mentio fiat ab Euclide» tìic « quòquam alio geo* 
metta» et definido praeterea obaeure emaciala att. Ipte Htt- 
teiB SimsoiK clariits eam ita exliibiiic: »»raciproeae àgaam^ 
triangola se. et parallelogramma Bunt, qaaado cirea daoa aa» 
gftlofl laura ita tnnt propottionalia', ut tatua priniae ait ad la» 
iu8 aeoundae , ^ ut reliquum 8ecuuda« latus ^é latut reliqudiM 
primae/* In. adiectis delude aòtis aliam genèraliotem vice eint 
posnit» n^xnpe 9»dnae magnitudinèa dicnntlur reoiproce propot* 
tionales duobus aliis» quando altera priorum est ad altetam pò* 
«tetìorum, ut reiiqua pt>steriorttm ad reliquam priorum*^ Sim*' 
aenis iuditium de Def. 2* confinpat PAeiderer. Schol» ad Libr. 
VI, Eiem. )• 132.» duxA obaèi-vat» Prop. VI. 14.» VI. i5.» XU 
91. etc» non dicere» vi^fr>9rei'd«ó«» pamllelq^ramma » tnangida 
etc. sed : iv ivunenòv^aow tu nriUvpc) «• tj X» » quarnm. fot» 
mularum seasua praeterea in aingularum propositionam enun* 
eiatione VI» 14.» VI. Ih etc diserte indieetur* Caetefum Pflei» 
deren monet.» Rob. Simsoais deBmtionem» per se ad quataor 
faomogeneas mtgaitudines restrictam» ad solo libri VI* prò* 
positionée' quadrare» 

, ; D^EPIN. IVv ' 

Pfieiderer. in ^.cHoK $. L obsenrat » kanc definitionem noli 

genoinam esse yid«ri» cum in paralklogrammÉ » parallelépd* 

peda» prismata, cyiindros» quorum altitudraes in elementia 

commeinore^rur» non quadret». Praeterea. eam deessb in t^er- 

Siene Campani» nec Proclum ad 1.38. eius ratioaem habere. 

Nempe altitudo in figura rectilinea non absolute dicitur».sed 

^ sempel* refertur ad aliquod figurae latus» quod' prò basi suo^i- 

tur» et significat maximum perpendioulum » quod a pùnctò 

Euclid. Element. P. II. L 
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«. (AoyoQ èx Xóymv ovyHetad-ai Xiyejai, orav ai 

itomai riva ^). ' . • 

nP O TASI 2 à. 

f 

Td Tqiywva mai %i na^aXXrjXóyqa/i/ia , toc vtiò vò 
avTÒ v^os 6v%a, tvqòs aXX^Xd èo%iv (àg ai ^aaeig. 

^ "Emm T^iywva filv va ABF, ATJ, TiaQocXX^Xo- 
jyQtt/i^/ia iktà ET , TZ, xmà %ò mmò v^fòg owa, 
T'^v énò Tùv A ini' tìjv SJ ^dS-etov àyofiévì]^* Xiyw 
oTi èoTÌv (àg ^ BF ^ddig nQÓg %ijv VA §ài$iv oikiìè 
%ò . ABF TQfywvov n^g -ro ATJ "VQiymvoV, «ai 
To ET naQuXXì]X6yQà/ifwp uQog tò FZ naQaiXfjXó- 

*E)tfiefiì^^€'dxa yaQ i^ BJ i(p, éKUTBQa ta iiifir}^ ini 
free &, A arjfiBla, naì H6Ìó'9'(aoav tij fHV BF fidoei 
ìaai oùaidipio^evv ai BH, H©, tj ah FJ fidaet, ìaai 
oaaiSfjniOTovp ài JK, KA, xal ine^c^x^aaa^ al AH, 
Aè, AK, AA. 

' Kal, è7i€Ì imi eÌGÌv al FB, Bit, MQ dXX^Xais, 
laa i(nl, «ai toc AQH ^ AHB, ABF T^iymra dXXij^ 

1) Uanc deilnitìonem quintam , quae apncl Peytaì'danì de* 
est 9 at ip60 teitù'in omnibus codicibus Cquanquam in Cod. a* 
tantum in margine) leperitur .(nisi quod prò r^i^cc Ugutit ti^ 
vàs) ex ed. Oxon. huc reposuimus | non quòd ipsam genui- 
nam essd putatfemus , sed quo melius ea , quae vili docti de 
VI. 5. Pe£ dkspatant^ intelh^ possint. CampanUa hailc de£- 
nitionem non habet. - £d* Basii* prò tivit qupd Oxon. habec> 
legit Tivdt, Vide caeteram Excura, ad linem huius libri. 

' aliquo figatae in hoc latna demitti poteat* Tarn vero vel unum 
aiiquod figurae pUnctuìn ab hac basi magis distat»- quam re- 
iiqua figurae puncta quaecunquei et tam perpendicùlum ab hoc 
puncto in basin demissùm altitudo figurae » quatenus ad hanc 
ba^in refertur, vocaiur: vel plura^figurae puncta unam ean- 
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(5. Ratio ex rationibus componi dicitar'» quando 
ratiònum quantitates int^r se noialtiplicatae illius faciuot 
quantiiatem.) 

?ROPOSITIO L (Fìg. 37S.) 

' Triangula et parallelog^mma , qoae eandem altitu- 
^ditiem habent^ inter se sunt ut bases. 

Sint triangula ABF^ ATJ^ parallelogramma vero 
jET^ rZf quae eandem altitudinè^l habent» nenipe 
perpendicularem ab ji ad BJ ductam; dlco^ esse ^t 
basis Sr ad rj basin ita triangulum ABF ad triaii- 
gulum )ArJ^ et parallelogrammum EF ad parallelo- 
grammìun J!Z. 

Producatur enim BJ ex, utraque parte ad puncta 
Sy A^ et ponantur basi BF aequales quotcnnqùe BHf 
H0y basi vero JT^ aequales quotcunque 'i^/iSTf KAi 
et iungantur AH^ A&f AK^ AA* 

Et quohiam aequales ^t VB ^ EH, H&ltiter se, 
aequalia ^unt «t AOHf AHBj ABF trlanguU ìater ^ 

Asm^ue iiitcr se • basi distantiaAi habNit» n^eofma I. 34» Cor. 
4w /f n r«cu basi parallela sita, sunt, ea ipsa 4i^^ntìa«a basi 
^lé^m maior est quoyis ^lerpeiidieala ex alio quòcunaue Jigui:^e 
panctò in hanc basia demissO) tum iterum communis illà pun* 
ocorum a basi diatantia verpArpendlculum maius.quoyis alio 
a reliquie figurae punctis non in recta ista tasi parallela sit^s 
damiSfO altitudo figarae ad hanc basin relau vocatur. 'itaque 
in triangulo quide^n pe^pendiculum a yerÙQe in oppositam ba- 
sin damisfuni, in paraUe^ogiammo autem peipendiculum e 
pancto quocui^que tectae basi pavatleUe in basin demissum 
erit altitudo figurae, quatenus ea ad banc basin te(ertiu\ puum . 
igitur duae figurae inter easdem parallelas ' constitutao sint. 
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Xois* oaàTtXadliùV ccqa èariv 17 ©JT ^datq^ rijs BF /?ce- 
GSitìQy TOGavTanXdffióv lari k<ìI i;6,ytQr rQlyiavov top 
ABF Tf tycoVov. Jià %à av-rcJ Si^ óaanXaòloìV loriv 17 
FA fidgtSfT^s FJ ^dasws, rgaavraT^Xamóv èort^ «ai 
TO AÀF TQiywvov TOV AFJ TQtywvov*' Kal €Ì ÌOf] • 
iaiìv if &F §àc(Q Ty FA fidasi, ìaov ìqtI »c?1 tcJ 
AB^F^ TQiyaavop rw AylF TQiyoivfp* xal el vn€gi)[€i fj 
BF fidate T'^s FA fidarnsy vneQiyjsi Hai to AQFtqi" 
yùavov TOV AAF TQiyùjvov* %aì et iXaaamv, ÉXaHoov. 
TfaadQpiV.à'^'ovTftìP fi^eyed^^v, àvofihv fidaewv twv^ 
BF ^ FJ, ivo dh rQiycivwr twv ABF, AFJ, eT- 
XfjnTai ladKig noXXaTiXdaia Tfjg fihv BF fiduBtog xai 
TOV ABF TQiydvov, iJTs 6F fidaeg xai rà AGF tqC-- 
ywvov^ T^jj, Sé F2I fidffswg Hai roy AFJ TQiywvùV 
dXXa a èrv^fV i^dme TioXXa^data fjts FA fidaig xal 
T(} Ayll^ rQiyiovov nal didemtat ot& el 'vn^Q€)^€L ij 
OF fiaaeg "vijg. FA fidaewè, VTeqéyei Hai ià AQF 
TQÌywv/)V TOV AAF TQiyoivo'v Hai èl ìot] , laov* %àl H 
iXafpiiOP, sXaiiTùv* bgtiv doa wg -^ BF fidaig ngòg 
,T^y fj fidaiv, pvmg tó ABF.%qiywvo^ nqòg ri AFA 

:' Kal ' èf^A 'k&ù\'/ihi^ ABFt^iyévov dmXdaióp iaT$ 
'tS -EF ita^aXhxXiyf^ufipòv, róv 6h AFJ f^^ywvw 
dmXdòi&v iati, to ZT^ TfàgdXXfjXoyQd/iiiLiDV , td <9i 

ean Jem ' altitudinetn hàbent| et irice'^eTsa Cor. 9. et J. 9l« 

Cor. C ■ / " *.. *' ' • 

"'' *'' ' ■ O É F IV. Y. 
De hkc définitlone vicle Excursuitì sub ilnem huius libri* 

' PRO PO^ IT IO I. 

O b s. 1. Demonstratio paiiis prioria supponit coròllarìum 
ex I. 38. deductùm simile corollario 24 ex Prop, tJft deducto» 
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se (I. 38.J, quam muUipIex igitur est basis dr*ipsius 
Sr basls, t^m multiplex est et triangulum j4&r ipsm$ 
ABr trianguli. £x eadem ratione quam multiplex est 
basis XVx ipsius FJ basis , tam multiplex est et trian* 
guluftì AAP ipsius AFJ trianguli'; et (I. 38.) si ae- 
qualis est basis QF ipsi basi JVi, acquale est et tri- 
angulum ASF ipsi triangiiló AAF; et si,superat ba- 
sis GF ipsam basin FAf superat et triangulum A&F 
ipsum' triangulum AAFi et si minor» minus. Qua- 
tuoiv igitur existehtibùs magnitudinibus» duabus quidem 
basibus BFj FJ, duobus vero triangulis ABFy AFJ, 
sumpta sunt aeque multiplicia basis SF et trianguli 
ABF, ipsa. basis OF et triangulum AGF; basis .vero 
FJ et trianguli AFJ alia utcunque aeque multiplicia, 
basis FA et triangulum AAF* Et ostensym est ai 
sùperat basis QF ipsam FA basin» superare et trìan« 
gulam ASF ipsum triangulum -^JfP ; et si aequalis» 
aequale» et si minor» minus; est igitur (V. Def. 5.) 
ut- basis BF ad basin FJ ita triangulum ABr\9ià txu 
angulum AFJ* 

Et quoniam trianguli ABF duplum èst parallelo- 
grammum EF (JL. ^.)» ipsius vtta trianguli AFJ- 
duplum estparaUelogrammtmjZP» partffsautemeandem 

quod p«rìter lociun habere diximut ad I* 38i> nempa triaagala 
in iisdem paraU«lÌ8 coitstkuu , led super 'baaibas inaeqtialibai» 
inaeqaaiia esse, xnaiut nampe illud, cuius ba$it maior tit* Cf* 
PAeiderer. L e. j. 4, \ 

Obs. 2. Quarnvis autam enanciatum propoiitioois et ax- 
positio sapponat triangula qt parallalogramma finvicem ! con- 
tigua > super basibus in directum-iacentibut constituta^iet qui- 
dem in adiecto schemata ad oppoiitas putaa lateiif communis 
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fAi^f] tots (iaa/VTfag noXXaTtXaaiois tqv' avròv ej^si Ao— 
yov eoTiv aqa ìÌq tq ABF TQtyiavov tiqoq tÒ jÌT/é 
T^Qfjfmvov oik(ag to EF TtaQaXX^iXòyqa^ipov ngSs »o 
Zr na^XfiXófQafJbfiov'. ^ Esibì ovv iSslxd^, wff ^ 
fihv Sr fidaiQ nQoe T'^v TJ OOTWff tÒ ABF Tp«ya>— 
vov nqòs tò AFJ fQiyiavov, iis Si to ABF vqlyiiivov 
vfQQQ tÒ AFJ vQiywvov ovTws tò ET naquiXXifjXoyqaiA'^ 
fiov ngòg ^d J^J* naQaXhjXoyqafifiov xai aSg ape» y 
BF fidaig nQog tijv FJ fidaiv ovT(og to EF naQaX- 
Xf^X6yQa/ji/wi^ nqàg to ZF naQaXXrjXoyqaiJbfAOV. Td 
aQa TQiytava, «ai %(x é^ijg. 

Il POTASI^ ^. 

'Edv^tQijnaviyd yiap« fiiav twv nXevQwv d^^ ^«5 
€V'd'sìa 0> avdXoyov tefiei vdg tov ifQiymvov nXsvgdg* 
»aì èdv al *cov %Qiymvov nXiVQal dvdXoyqy r/iìj&diaiy, 
^ ini vdg vojfidg im^evyfjiévif ev d'eia nagd %'^v fot- 
.nyv ^<S%ai hùv vqiytavov nXtvqdVf 

1) Edd.' Basii, et Oxon. lue et sub finem propositionit 
addunt naQaXkr^lo^ , quam vocem , quum in noQa i«ni conti, 
nèatur, ex fide Cod« a. cum Ifeyrardp omisimus. 

* delineata» dexndnftratio tamen aeqiie pertinet ad triangula et 
parallelogramma aeqaalium. altitadinàni : quibos ita dispositts, 
nt base», illoram sint in eadem recta linea /et figarae ipsae.ad 
easdem Iiuittt rectae partes' lecu per Terticet triangulorum 
• dacia ei> in qua bases sunt, £t parallela (I. 28. I. 53.); pa- 
ralle] ograhitnoruto raro latera basi bus opposita in eandem in- 
cidunt rectam, ei, in qua bases tunt, parallelam (r. 28. I« 33,}. 
Qoave triangulà • etiam et paraUelogramma aoquealta sunt uti 

' bases. (PBeidèter. h e. $$. 5—8. Rob« 6imson. Cor. Ad Vi. 
1. Cf. demonstratip et figura Clavii, et expositio Prodi ad 
L 38. , qui ita habet: 'tò avrò v^ec ùvèèv dtafpiQe^ y ir raXs 
avraU iìvat na^aXk^^i^ nàrt» yd^ rè tv. raU avtaU owa 
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habent rationem quam eamm aeque multiplices (V. 15.) ; 
^st igitilr ut triangulmn ABP ad triaxigiihun jiF/i 
ita parallelogrammum EF ad parallelogrammum ZF* 
QixQÓiaiu igitur P9tensum est| ut batis BF ^à basia 
FjJ ita triangulun^ jiBF ad triangulom AFé\ ut 
àiitem triangulum ABF ad triangulum AFà ita pa«. 
rallelogrammum £P ad parallelogrammom^P; igitur 
(V. 11.) basia BF ad jbasin jT^ ita paraUelograimnum 
£jr ad parallelogrammum 2P. Ergo triangula etc. 



P R O P O S I T I O IL (Fig, 338.) 
Si unì laterum triariguli parallela ducatur quaedam 
recta, illa proportionaliter secabit trianguli latera; et 
5i trianguli latera proportionaliter secta fuerint, recta 
«ectipnes coniungens reliquo triangoli la'teci parallela 
crit. ' ' ^ 

v^a^etXXylo^Q vnò rò avrò iariv vyjos, noi ùvanàXèV, "Ihffoc yng 
iavév ^ dirò tys tremai na^aXkiqkov' xad'stoi ini TyvXoiTiijr. 

Obfl. 3. Propositiones I. 35—38, tlieoremate VI. 1. qui- 
dem comp^ehetiduntur,' sed, cum huius denioii«ttatio illis ni- 
utur, non simul cum bóc una stabilir! demonstràtione dici 
possunty' quam vis Froclus 1*. e. contraiiuro atserat. PAeiderer* 

' 1. e. 5. 10. , 

Ò b 9. 4v Parallelogramma et triangnU recnupila , qua* 
unum latus circa angulum rectum con^mun^, WL aequale lu* 

vbent, esse ut altera ipsortim latera circa tngulnm reetum» as- 
serto generali TI. 1. et Obs. 2. continetnr* Hinc parallelo* 
gramma et triangvila, primùm reetangula*, tum (I. 35..L 37.) 
quaelibet si^per eadem rei aequaiibus ba^ibus constituta > sunt 
uti altitudlnes. Quod ipsùro Clavtus sihdli ihodo infert, Com* 
mandinus polixias, noe legitimo d^duclt. FAeiderer. !• «• 
$j. IL 12. N , 
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Tgiyiii^v j^dg tù^ ABF nagdXXijXos fui véif 
nXsvQwv Tfj BP ^ji^(a ij JE' kéym oti iavìv wg^ fj 
BJ n^às ^rjv A A ovvmgf «7 FÉ ngòg vijv EA. 

*EnBÌ;evyi;^mfiuif YÌq ai BE, FJ. 

'^laoy ili iati to BJE TQiytavov TfS FJE TpiyoJ^*», 
isA yàg %fjs avt^s (idas^s ioti' tiJQ JE %aì iv tais, 
umais noQakhi^XoiQ toug JE, BF. *AkXó ié v#. to 
A/tE tgiywi^ov^ TU ih ìaa ngòg tó amò ròv avròv 
iy^ 'Xoyov ^e%iv. dga làs %ò BJE TQiy&ìVov wgòg vd 
AJE VQiytovov ovT(os tq FJE tQÌy(orov n^òg tò 
AJE tQiyoDVOv. *AkX' wg fiiv to BJE tgi'yiovov 
UQÒg t4 AàE oikiog iq BJ nqòg T^y /lA' ino ydg 

Qbs. 5. Ea» qua« Obs. 4« ad iiiitium dieta «unt^ coni- 
|]Jectuatur Lempiat^ £lo«i. libro X. vulgo inserta, nempe ante 
X. 23. X. 32. Lemixi. 2^ ante X. 54. et Lemm.'S, ante X. 34. 
Pfleiderer I. e. j. 13. * 

Ob4. 6. Per deductionem ad impossibile similem ei, 
quae demonstrandis I. 39^ I» 40. adliibelur, facile demonstran- 
tMV VI Frpp. 1. et Obs. 2. et Obs* 4. oonvecs&e : nempe tri- 
anguU et parali etogramma«jt quae sunt ihter se^ ut bases, ac- 
quai es habere altitudines, yel eandem; et ^uae tunt inter se, 
ut altitudines, aeqiiales habere bases , si unam et eandem non ■ 
babeant. Cf. PAeiderer»!. e. $. 14» Clavius» aliique. 

P R O P O S I T r O IL 

,Obs« 1» In Pr<^ 2. s«n»itary rectam, .quae basi trian- 

•gnli parallela ducituVy necessario coHveiure cum reli^s tri- 

.anguli lateribns ipsis auc pvoductis, ^uod quidam necessario 

.Em pjitet «X I. 2p. Cor. 3. .Cf. Pfleidera:. 1« e. $. 15. 

. . Obsi 2. £x VI. Prop» 2. quod nempe sit JBJtJjissarjBi 

EA y sequitur etiam » ' esse' inverse JA : ^J^iJBA : /!£ (Prop. 

B in Excursu ad Libr. V. Elem.) «t ooniponendo (V* 16.) ^^ : 

(^Bj)^=^^''^Ef)* ®* ■^''^°* (VI. 16.) Bà.rB^AAiEA, 
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Trianguli cnim ABF uni laterum BF parallela tlo- 
catur JEi dico esse ut BJ Sid JA ita FÉ ad E A. 

lungantur cnim BE 9 FJ. 

f 'Acquale igitur est triangulum BJE triangulo F^E 
(I. 37.), in eadem enim basi sunt /iE et intra easdein 
parallelas ^E%^BF. Aliud autem quoddam triaiiga- 
lum est^/IEì aequalia vero ad idem eandem babe <t 
rationem (V, 7.) ; est i^ìtur ut trìangiiium BJE ad 
triangulum AJEy ita triangulum FJE ad- triangulum 
AjdE: Sed ut triangulum BJE ad AJE ita BJ ad 

àA\ nam cum sub eadem altitudine sint^ i^empe^sub 

©t ABiAr^=^JJ\AR=^Ji\Br. Cf. Pfleidferer, 1. e 5$. 16. 
17. 22. 

' O b 8. 3. Farit^r earum propotitionum omniuiii , qua« 
Obfl. 2. continentur, conversae eodem mòdo locum babenC| 
'ac ^ i» patte altera VI. Prop. 3. Convella paitia prioris d«- 

znonstratur. ^ Nempe *ex luppoaiuoùibu^ ABi(j^\^ssAri 

\ sr) diviflendo (V. 17.), pariterque ex sappositione.j?^^ TB 

^=JA\EA alterne (V.16.) consequitur^ esse BJiJA^±st£\BA^ 
uiide ex patte altera V, Ptop. 2. conseqiiitur, oVnnibus hit oa- 
sibus esse tectam JE paralieiam basi. CL FAeideret. I. c« 
$ J. 20. 21. 22/ ^ , . 

Obs. 4. Quae. in VI. Pvop. 2. similitetqué ea, quae in 
Obs* 2. et 3. continentur, pariter locum habent, si recta JB , 
ita ducatur. (Fig. 339. 340.) , ut non ìpsis niangiili ABF late- 
rjbusy sed saltim iis vel ultra vettir^ni Af vel ultra basin BP 
productis occurrat, qiiod facile eodem modo pvt)bàtur. Cf* 
FAeiderer. L o. $$. 23. 24. Unde et Kob. Simson. et Play- 
£dr. rem jta enuuoiantì si uni laterum trianguli parallela quae- 
dam recta linea ducta fuerii;, propoitìoniiliter tecabit rcltqua 
trianguli latera, vel latera productat et, si latera trianguli, i^el 
latera producta proportionalfter secu fuerint, qua^ •ecdon^s 
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tÒ (x/OtÒ vìf/og ovva, Tfjv dna tov E I^fIt^V AB ita- 
&e%op ayo/weViyi', tiqós akXf^Xd elacv wff alfidaeis* 
Jià m avrà drj (òs rò FJE Tp/ywvov, nQÓg tò AAE 
WTfos ^ FÉ ngòs Tìjv EA' «ai mg a^a ij BA nqòs 
%vjv JA ùVT&)g 7] m fCQÒg "Vfjv EA% 

'AìiXà di] Iti rav ABF noiymvov nXevqiA al AB, 

AF dvdXoyoP Tev/ji/ija'd'maav xwtd va J, E ofutiela, 

wg ^ BJ TiQÒg n^v JA oHrmg ij FÉ ngàg %rjv EA, 

*%al èncSevy&fO ^y JE* Xéym oti na^dXX^fjXóg ìgtìv ij 

Taìv yàg avriSv nwraaKevaG&évTvnv , ijiei iaTivwg 
ly BJ n^òg %i^p ÀA ovToig 17 t*E ngóg %ijv EA, 
dXX* (og fjàv ij BJ TVQÒg zijv JA ovTiàg tó BJE tqì- 
fuèvov nQÒg tÒ AJE Tqlylnvovy lag dh FÉ wpdg. Tiyy 
EA WTnng ro FJE TQÌywvóv ngòg re AJE ^v^lym^ 
vov* ^ai (Sg dqa to BJE%Qiy(avov TtQÓg tq AJE tqÌ" 
^(avo'P ovTwg %à FJE Tglfmvov nqòg rà AJE iqI" 
fm^iyif. '*EKaT€QOP dqa t(Sv BJE; FJE TQiywvmy 
TiQog tÒ AJE TQi/mvop roV ctmàv Uyj^t Xoyor* "/oov 
apa ioTÌ TO BJE r^iyiavov t» FJE TQiyoiym* wd 

coniuiigit récta linaa reli^uo trìanguU lateri parallela erit» Om- 
nia, etiaxn ea, quae in observàtionibus 2~r4 dieta sunt, uc 
edam lìoet complecti:* quae ab cruribus eiusdem anguli^ vel 
daoruzn angulorum ad verticem opposicorum per duas rectai 
parallela! tam verticem inter et alteram earum , quam ipsas 
, inter patallelas abscinduntur «ogmenta, sic proportionalia sunt, 
ut) quam rationem mutilo habent duo segmenta unius cruri^» 
ean^em invicem habeant duo segmenta iiomologa , sen simi" 
liter sita cruris. alterius ; et ut singula unius crmis- segmenu 
ad segmenta homologa cruris alterìus sint in eadem ratione. 
Vicissim parallelae sunt rectac, quae ab cruribus eiusdem an* 
guQ» vel' duorum angulorum ad verticem oppositorum^ 5eg- 
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perpendiculart ab iS" ad JIB ducta, intcr s^ ènnt ut 
bases (VI. 1.). Ex eadem ratione ut trianguluin FJB 
ad JJJS ita FÉ ad ^J; ut igitur JSJ ad JJ iu 
rJE ad jEì^ (V. IL). 

Sed trianguli JtBF latera* /4B $ AF proportìona- . 
liter secta sint in punctis /I9 E9 ut BJ ad JA ita 
TE ad \E^, et iungantur Ali; dico parallelaiq es%e 
JE ipsi BF. 

Ii3dem eniih constriictia , quoniam est ut BJ ad 
ÀA ita FÉ ad EAi sed ut B^ ad 4 A ita trian- 
guìmn BJE ad triangulum AJEj ut FÉ , vero ad 
jE^ ita triangulum P^J? ad triangulum ^JiS (VI. 1.); 
«it (V. 11.) ut triangulum BJE ad triangulum ^^iJB 
ita triangulum FJE ad triangulum ÀJE* Utrumque 
igitur triangulorum BJE9 FJE ad trianguluin AJE 
eandem habet rationem« Acquale igimr est (V. 9«) 
triangulum BJE trìangiilo FJEi et sunt super eadem ^ 
basi AEé Aeqùalia autem tri^ngula super eadem basi 

menu altératro ordine indicato propiortionàiia abàciadunt. Cf* ^ 
' FJEteiderer. 1. e. $^ %^ Denique observari potest, similet pio« 
portiones locum babere, si' non duae tantum, sed plures ra^ • 
ctae parali dae a cruribus anguli , vel duorum angulorum ad 
Terticem oppositoram segmenta abscindanty',et vice vena. Cf«: 
Tacqufct. VI. 2. Cor. 1. 

O b s. i 5. Paiiter duas rectas non contiguas , duabus in« 
teicepus parallelisy paiiter ab tertia bis parallela propòrtionà* ' 
liter secariy et vicissim» facile probatur, et ad segmenta etiara 
pluribusy qaam tribus rectis iqter se parallelis absoissa dxtendi 
potestà Cf. PHeiderèr. 1. e. $$. 29. 30. 3t. -et, quae ibi citan- 
tur , demonsttationes Èuclidis in VI. 10. et XI. 17. ad&ibitais. 
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elaiv ini r^ff am^s ficiaciag tìjq JE^ Tà Sh ìW Tg/- 
yviva ùtì Tfjs avTìjs ^daewg ovra, xal ir Tuìg avralg 
^jick^aì.Xi^Xoig ioriv. JlaqiXXi/jXog cÌqì» itrilv ^ JJBl Ty 
Br. *Eòiv à^a TQiywvov, xaf W éè'fjg' :. 

n P O T A 2 I 2 y. 

'JEdv liQiydvov ywvia Stia *ciJi/t}'d^ , fj dk ^éfivovaa 
Tijv y(ovic^ evS-età Té/Ltvy xal ti}v /Saaiv, vd iijg /Ja- 
ce(tìg TfM^fiaTa %òv ot/VoV elei Xóyov valis XoiTialg rov 
TQiycivov TiXevQciìg^ xai iàv tcl n^g fidqeag T/L^/naTa 
ToV avTÒv Syt] Xóyop vaig XoiTVcug %ov VQiyoivov vuAct/- 
Qalgf ^ dnò rijg iioqv(fiijg ini %rjv_%0fi7iv int^evyW'^ 
/lévf] eù&éia dtya %ì/m^6i ti]v tov TQiydvov ymviiw» 

PROPOSITI O III. 
Fropositio baec valct de triangalù ae^uicrurìs paiìter ac 
non jiequicTu^is. Et de aequìciuiis quidem pars prior propo 
.fìtionis iam ex I. 4. pars posterior ex I. 8. patet. Ci, I» .26. 
Cor. 1. 2.~ Quod triangula non aequicrura attinety illiid ante 
. omnia facile osteiìdetur, rectam, qaae angulum ad verticem 
l>ifarìani aecat,, basin ad anguloà obiiquos (in aequicruris an- 
gali fittnt recti) et in'paites inaeqaales secare, sic, ut minus 
segmentum adiaceat cribri minori , atqiie is angulus acutus sit, 
.qvii cruri minori opponitur. Nempe, si (Fig. 342,)' AJT^ABt 
ot AJ angui um BAF bifariam dividiti ob «ngolum JB>r 
(I. 18.), sunt anguH B-^^JAB^F^JAF , ideoque (I. 32.) 
AJF^AJB, Eti„ ab AF abscissa AEsssABf et iuncta lectB 
JEy sunt (J. 4.) JEs=^By et.ang. AEJ^=^ABJ. Qaare, pio- 
ducta AB versus Z, est ang. ABZ=:AEF (I. 13.). At ABZ 
>r (I. 16.),^ ergo JBF> T, ideoque AF>^JB (I. 19.) i.> 
AF>JB. Pfleiderer.l. e. 5$. 52. 33. 

Obs. 2. Quao igitur trianguli non aeqaicruri basin BF 
bifariam secat ex vertice trianguli A ducta recta AH in btiius 
segmentum JF incidit, proiade in inaequales dividit angui um 
ad vtsxìcevoL^ BAF t sic, uc maior sit angulus B^IT, qui mi- 
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constituta et intra easdem parallelas sunt (I. 39.)* Pa- 
rallela igitur est AE Ipsi jBjT. . Si igitur trìanguli etc. 



PROPOSI TIO HL (Fig. 341.). 

Si trìanguli afìgnlus bifarìam secètur^ secans antem 
9 angulum recta secet et basin; segmenta baais eandem 
habebunt rationexu quam^reliqua tnaoguli latéra; et ai 
segmenta basid eandem habeant rationem quam reliqtU'/ 
<rianguli latera^ recta a vertice ad aectionem ducta bl» 
Mariani secat triangìili ahgulùm. 



aori ermi AB adiacet : eadefnque AH obliqaa ut ba^, ob an- 
jgnliiin AHT^ obtuso Aà€%, et ABB< aouto .^^ifi (I. 16.), 
quae poètérioi pura etiam ex I. 2&« coniequicur* Gf. PAaidfl* 
cer. L e., $$» 34, 35. 

O b 8. 3w - lA demonsti'Atione YI. Prop* 3» , quia eomplec 
eàf quae Obs. 1. 2. dieta sunt» oatendendum eat ante omtda, 
xoùtam TS (Fig, 341.) convenire cum producta BB^ quod £t- :. 
cile ope I. 29. Cor. 3. fiet> vel siioili aodo, quo in demon- 
stratioiie VI. 4» rea ad J» Ax» 11. vel J» Foit. 5« redapitOTi 
Poterat autem constructio etiam ita absolvi, ut a producta BA 
abscinderetur aegmet^tiun ABs^AFf ubi tum facile ex parto 
posteriore VI. Pitop» 2. osteaderetur^ iunctam FÉ paralielain 
esae rectae JB, Et forte haec ipaa applicatio partis posteriori* ' 
VI. 2. indicaverity hanc constructìonem , et, quae inde fluita 
^ demonsuatronem genuinam potius eèse v quam quae nune in 
elemeiitis exstant, quae^ nlsi supplaantur^ quae initio.huiut 
observationis diximus, qaodammofdo manca videri possiu Cf* 
Pfleiderer. 1. e. jj. 37—40. 

Obs. 4.. Rectae AZ, BH , FB {Fig. 343.) bifariatn se- 
cantes aqgulos cuiuslibet trìanguli , et ad latera usque oppo- 
sita productaei ita se mutuo in puncto seetionis communi A 
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"ÉtJvm ÌQly(avov to ABIT 9 rMi T€Tfiìja&Gì ij vnò 
B,j4r yiavi^ Stia vnò t'^q A A ev&emg* kéyca oti iarlv 
4jSg ^ SJ nQÒg tijp AF ovrmg 17 -BA Tégòg %fjv AF. 

^Hid-dì y^Q Sia %ov F rij A A na^èXkrikoi ri TE^ 
xaìSiax^siaa 1^ BA ov/nnmTéTm av7;y xa^rà tò E» 

Kal insl eig naQaXX^Xovg i^àg AA , EF svS'eZa 
, èvmeaey iq AF , ^ UQa vnò AFE y(ovia ìofj èovl TÌj 
vnò FA A. *AXX' 1^ vnò FAA tij vnò BAA vno- 
%8i%at ÌQfj'^ Hai ^ t/Vtc) BAA ciga Ty vnò AFE itnìv 
ìatj. ndXcv ,■ insì eig na^aXX^Xovg tàg AA, EF e^ 
'd'eia èvinéoev 7/ BAE, ^ inTÒg yrnvia ij vnò BAA 
iGfj la%l Tfj èvTÒg tìj vnò AEF. 'ESeljiid'f]^ Sk %aì r^ 

(pbs. 2. a4 IV* 4. Cf. Pflèiderer. JJ* 4L 42*) dividunt> ut 
ouiuslibet jBegmentum adUceas angulo trianguli sit ad eius aeg- 
mentukn adiacens iateri opp osilo trianguli^ ut s ami» a laterum 
. t¥ianguli ' ^oDOprttheu^entium illiim anguluiti est ad latut hoc 
ei oppositunì ; tota autem recta sit ad segmontiun ipsitts ad^ 

• iacenS ( *i"?*^.-^ ) trianguli , uti petitnetev tvianguli est ad 
' ChocTaius ^^'^"^^"^ "'^"^ ^"^"^ angulumX ^^^^^ ^^ yj ^ 
entAJ. ^{^^f.rz, ob ang. Arj^==iiirj) 

et limtì ASSi(^j^)=jéB+Ar+srt(^^j^'^^) (7.180. 

,-£odeiU9ue modo ostonditut, esse 

BH:BJtJIt::=^AB-hÈr'i*Àr.JB+sr:jir 

rE.rjxJE=AT'^Br'^ABijr'^Bri4B. 

Nomina tim iiaqiie in triangolo aequilatéco soni; 

BII:Bj:JIiy=^ti:2:U 
Meidcrèr, 1. e. 5$. 43, 44. . ' 
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Sit iriangulum ABF ^ et sccetur angulttS BAF 
bifariam ab Ipsa AJ recta ; dico es»6 ut BJ ad JF 
ita J?^ ad ^r. 

Ducatur enim per T ipsi z:/^ parallela TE (L 31.}| 
et producta BA coiiveniat cum ipsa in E* 

Et qaoniam in parallela^ A49 EFrecta incidit AF; 
ergo angulus AFE aequalis est angulo FAJ (I. 2P*). 
Sed JT^^ ipsi BAJ ponitur' aequalis ; ergo et BA^ 
ipsi AFE est aequalis* Rursus, quoniam in paralle« 
las AJ9 EF recta incidit BAE9 angulus exterìor BAA 
aequalis est interiori AÉF (I- 29.). Ostensus àutém 
est jet AFE ipsi BAJ aequalis ; ergo angulus AFE 

b 8. 5. Vicissim » 8Ì recta j^SS triaiiguli perimetro ter* 
' minata , et aJiquem eius angulum bifariam dividèiu Ìt« sect- 
turiii puncto ^, ut sit Adi JZzszzAB^^AT x BT \ caetene «tlam 
. cectae per ]^uactuni huius sectionis ^ ex rerticibnt anguloram 
trianguli dUctae. bifariam ho's atiguloa divident» " Non enim bi* 
fariam divi4ant angulos B^ T rectàe BJ^ FJ^ s^à BS^ €9 
(Obs, 2. ad IVé 4.): itaqne foret (Obs. 40 •^BieZ=:^A^ 
ù^r:J?rXOb8k 408 ideoque AO i eZ=?iJJ : JZ (V, 11,)» ^Zi 
eZ^AZxJZ (I. 180 «t ez=JZ (V. 90 centra I, Ax. 9. 
'Simili modo enuilciantur , et vel immediate aimiliter demon- 
strantur, vel ad proxime praecedemem casiim dpe V. 17. r^ 
ducuntur coiivetflae reliquarum partium Obs. 4. PAeìdereré Ih 
c^ $$. 45. 46. 

Obs. 6^ Qdodfli iam recttà ducatul^y quAe bifariakn Ìvn% 
dat angulum extbriorem ad verticem trìanguU» recta ita dacta 
1^ in U'iangulo aequicruro ABF (Fig. 544.; parallela erìt basi 

- BJT. Nam; qtium^ ex supp. aiìgcdua ZAàss=9AB:is. —y ^ qp r'g l- 

(I. 52.> =As=r (I. 50» adeoqne SA parallela recUe BF 

(I. 270*« ¥^ conversa quoque, nempe, si BA parallela sit re* 

ctae BFy foie angulum Z^B ad 9 A bisectum, ope I« 29. et 

. Im 5. lucile ostendetur. 2) In triangulo autem non aequicruro 
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vnò ^FE ri} vno BAJJatj, «ai 1/ vnè AFE òIqì» 
yaivia %y, viiò ^EF iarìp ìatj* wQr$ uai, nXevQtf ^ 
AE nkeVQé ry . AF imìv lat]. Kai ìtìsI TQiyiivov 
rov BFE naqd (Aiav twv 7tXevQ(Sp t'^v EF tJktui iq 
A^' dvdXoyov d^a iarlv wq iy 3A ngòs ti}v JF OV"-; 
Vctfff flj/ BA ngòg t'^v AE. "Ioij ah ij AE %y AI> 
mg aQ» ij BJ n^às ryv JF ommg ^ BA nQog vijp' 

^AXkfì èì] foro) iSg ^ B/l ngòg tijv AF xtvnmg ij 
BA nQog Tfjv AF, xal ène^evy&ia ^ AJ* Xéycf otc 
èlya TttiJifiTai ^ vnò, BAF ym^ia ijnà tijg AA «v- 
^éiag. 

T(Sv yàg avrdSp xaTaait€vaa&épT(ov , ènei itniP we 

fj BA TVQog Ti^p AF ov^tog rj BA ngóg t^v AT ^ 

ukÌM %ai wgij BA n^òg %7jv AF ov^mg èaiiv ij BA 

^ nqòg ^ijp AE tgtymvov yàg rùv BFE nagd fuop 

tfSv nXevgtSv Tt/v EF ijutcìi .7 AA* «eoi mg dgà ^ BA 

(Fig. 345.) , si angàlu$ exteriot ^ÀB bisecetur recta AB^ ^a«o 
ipsa recca cum basi BF pro^utta ad eam parteiri, ad quam est 
crùs xniaùs ABy cDncurret itL piincto aliquo H^ Nam, qunm 
angulus Z^B==JrH-^JJi' (1*^32.), at ABr>r\U 18.) era 

ZJMK^JBFi adcoque BAB==,-^<,AÉr, et BAB+AbB 

<ABr+ABff<2 rect, (I. 1^0 unde BA, BIT ex hae^axCo 
Conctitreiit (I. Post. 5.)* PAeiderer^ $$. 47. 48* 

Òbs. ?. Recta AB^ qiiae angui um exteniutn ZAB trìlh« 
guli non aequìcruri bisecata cum basi ad .partèm crurìs mino» 
ria produiptam concurret C^bs. 6.) et ijta quidem^ ut segmenta 
in ipsa inter punctum hoc jconcui'sus et terminos basis abscisM 
Bff, m eandem b^abeant rationert), quafn trianguU ctura BA9 
FA quibus adiacent. Abscindatur onim ah AF vectà AÈs=:ABf. 
et iungatur BÉy eritquo' angulus ZAÈ:s:;:AÈE+AÉÉ (I. 32.) 
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ipsi jiEr est aequalisì quare et lattìs ^^ lateri j^F 
est aequale (!• 6.>. £t q^uoninm txtìt lattrum trlangtili 
JSrE nempe £r parallela ^diicta est jiJ; erit (VL2.) 
lit SJ ,«d jr iu. jBjì» ad j4E. Aequalis autem eat 
^JS ipsi AP; ut Igitw SJ ad ^r ito 5^ ad AF^ 



Scd sii ut i?J ad JF ila J5^ ad ^P; et ìungattir 
AJf dico faifariam settuln eeSe atigulum BAF ab AJ 
recta» 

lisdem enim cclnstractls 9 quontam est ut SJ ad ^ 
i/r'ita J5^ ad Aff sed M ut B^ ad JF ita estj?^ 
ad AB (VI. 2w); trlanguU enim BFE imi lateifi jB^ 
parallela, ducta est AJ; terit igitur 5:^ ad AF ita 5^ 
ad AE; aequaiis igitur ^r ipsi >rf£ (V^ 9.)j quare 

zsJtABB (I. *.) , àduo^ne d^Ì?a=(^|^=)^Bl?, et JtH pa- 

rullala rectavBJ? ft. 270» adeoque BBirBss^ABiAF (Obs. 

2. ad VI. 2.) -^^fBijtr (V/ll.> ViciMim, ai BlSTi ri^=s 

^B : y^/*, auncia Jfi angnlum ' ZAB lìis^cabit. Ranua enim» 

facta AB^AB^ ìiinctaque B«, mi BHi FB^sjiBiAr Qf* 

il.)» adeoque rectae AH^ £jB paralleUd (VI. 2. Obt. 3»)» 

piroitidc anguius €t^B^=:-^B£ (I. 29») t «t ZABcs^ABB (I. 

29.)^ adeo^ue, ob jiBEcsABB (I. &), eliam ^AB=atZA9iBs 

Zj^B . ' ^ 

2 . Cf»Pflèid««v. !.€.,$. 48.. 

O b s» 8. Ppterat atitem iiiberì ^ ut tecta BB fùctae ^^9 
p«Yallda agatiir^ ni dcniokistratio eodìcth modo absojvi ac in 
textu elenìentoruiB VI. 5.^ atqtierliab t'atiokie rem efificiuiit 
Rob. Sin^spn. iti Prop. A« pose VI. 9. ititena, quae idem enun- 
ciar, quod praecedekis Obs* 7.|.«c Pli*yfaii*. Et Simson. qui- 
Eucìid. Elemcttt. .P. II. M 
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^ ngòi: xfjv AT oOrtag rj BA n^àg rrjv AE' ìayi dget 
% AF Tfj AEs wsve xiù ymviu fj^sfò AEF yrnuet 
<iff vno AFE èarlv ìat/.^ 'AXk^ 9/ ^èr énò AEr> vg 
ixTos Tfj vnà BAé làfjy^ ij Sh ìCal y vnò AFE %y 
hpvXkàl vi^ vnò FAJ ickìv tqy' nal ij vtio BAJ aga' 
Tj vnò FAJ ìgtìv lai]. ^H òipa vno BAF ymyia 
iixa %ÌT/Mj%ai vm tìje AJ ev&eias», 'Èdv àqa tqi- 

Il p o;rA 2 1 2 i. 

Talv ÌQoyéìPmv rQiyfavwv dvaXoyov ehip al itXw-^ 
fai al n€QÌ rag ìuug lyfàviag, naì ofioXoyoi ai ina 
vàg i0ag ymviag VTtoTBivovaai TiXevgaL 

A&m moneti y^casus secunduSy qui habetthr in Ptop. A 9 pari- 
tèi* iifilit, ac primiis, uniae propoditioni additus est, yidslicet 
, iti, quo fuigulnytiiax^guli.exteiribr bifarìam secatut reeta litiea* ' 
. Demonstratio eius tliitiiliipa esr demonstrationi primi casus y*et 
ob liane forsam càusani tum ea, taxn e^uUciacio cas|is^ omisaa 
•st ab imperito quodam editore. Pappus certe hac tàqqufim 
^ropositione elementari (sìMiul curti ipsa VJ« 50 «utiiur in. 
Vn**Prop, 39. CoUect. Mathem/* Utramqje eiiam proposi- 
tionem , nempe VI. 3. et alteram ei similem Obs. 7. ailatam 
iiao eftunciato complecti licet, quod et Playfa^r* notac» Cf. 
' Mwderer. 1. e. H* Ad. 50. * 

Obs. 9. Quodsi simul angui Us trìanguU non, aequicruri 
Bjtr: (Fig. 346.) recta jij^ et anguli extemi SjiZ i:ecta £9 bi- 
seeetuify angulna Jji^^ quém rectae jfjy J9 efficiunt» reccus 
•rit. Nam, qunm J9^Z-f-B^r=2 Réct« (1. 13. eiit BAJ^r^ 

" V 2 ' • ^ 2 '^^j Recto* Quodsi super «ad^m basi BT aliud 
nriengulam aSr constituttim sit , cuius crnra eandem intér se 
rationa^i babentj) quam crura trianguli ABF ^ ita, ut sit aBt 
arsss=dB : i^r, «t bisecetur etiam' huius trianguli angulus ad ver- 
tice pi JìaP, et qui ei deinceps est^ C^B, rectae hos angutbs bisecan- 
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et dnglihw ^^ÉP ungalo Jt^E est aeqtaaiiii (I; 5*) Sed 
\^JSr eictefiori ÌB^J aequàfe^ (L !fe.) ; jitE Vere «l- 
tcriiù J'^!</ est ae^tìàlìs; angulu» J?i^J^ igitur angulo 
JPA^ %st aèqUàlis. Itaqóe angultts BAT faifariani t9« 
ctu5 est ìHb :^ii l'ectav -Si ìgitur hiatigplì etc» 



t 11 O P S I T I Ò ;IV/ (Fig. 347.; 

ÀequiàngUlòrtim b-iatijgulorUm pirópDrttOiiàlia mitat U*. 
teVa circa àeqtiales angulos; et homoldga^ quae aequa^ 
les ìàngolos ìab'tendunt ^ iarera« 

tes aà ^adeiitt puhcta à^ ti ìba^eot i^siu^ et produì^taa Teigetol^* 
ad quae,]N»ctae AJé ^ jiSt^ qUàe àngtdos sBw/r» ZAJ bifanam 
secane Si enixn fidd potvst, recta ▼. c^ qaae angululh Bat 
bif adatti isécktf seoet basin ÌA puncto ÌT» quod a ^ divenutu 
•it> tjritquà \ex VI* & iJiC^ JTAscife: IVac=^45 T^ Oupp.) 
=Bir: TJ (VI. 5.) > adeoqaa erk j&r : rifc=i;^r: F^- (V. 18Ó, 
et rJC-^tj^ (Vv 9.), quod est absardum* Et eodekn modo 
rea de recta, quae aiigùlum ^a£ bilatiam aeoat> probatut». 

^Obs. io., Quutn rectae JETot, k/« parìtec itater ae cackiim 
angiilum éteciahCy idettique obtineet'in oknniba^ UriaògiiJia iìjOìì ^ 
aequiqraris «uper eadetd basi BF coaslitutia » quoruni crun 
eandeih ikitet se tatiottexh liabeD$j 'yeitices omnium eiùsmodi 
trianguiólruixi eiuitt > in s'emiciirciilo super JSJ descripto , sire 
iste seihicitlcalus lerìt locus geometiìicus vetticum ottòiiim tri- 
anguloram, Quorum basis est JBF» et quorum cruxa èandem 
inter se rationem kabent^ quarti babet AÉ Aà jiF (UL 31*^ 
Cor. 2.)« Cf. Apolloh. Loc. Pian, tK I^oc% 2k De tiia!lnguiis 
aequicruris vide L 26. Cor^ 6. 

Obs. 11. Quum sii (Òbs» tO BpiFHssiAàiAr rt\ 

^^:r^(J^_^^^):(J^^^) rectae HB, ii4\ MI 
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Hypvra jt^v fùv vnò BAF ytoriap ry vnò PJEf tt^'U 
à V71Q AtB rij Vito //Er, xal Sti rijv vnd ABT 
tf] VTiò JVE* liyia ori tdiv ABJT, JFÉ TQiyvivm^ 
iiriiXoydv eiatv af ffXevQuì ai ne gì ras lùag yiavisxff , 
^ai 6/i6loyoi al vno tds toae ytaviaQ vno^feivovaa^ 

TlléVQai» 

Kela-^m yaQ in évdsias iì^BF tìj TE. K(à Inai 
al vnò ABF 9 AFB yiariai dvo oq&iSv iXdaooWg «/- 
air, iaìj ài ^ vno AFB ry vnò JEF ,' al affa vno 
ABF, JEF dvo oqd'fSv iXdatwvés doiv* ai BA, EJ 
ùga ÌH/tc^XXo/ii€Vott av/inéaovvtau 'EnfiefiXi^a^wà(»p\ 
iiaì avfinmTir^aav xajta to' Z» 

emnt liarinonice .continue proporuonales. Cf. dieta ad Lìbr. 
V. Defin* 8, Et conversa quoque facile demonstnil>imi> nempe^ 
si sit BB : H Tzs^BJ x TJ^ fore etiani jìB : Ar^s=.BJ : FJzss 
HB-iffr^f et lectam jiJ àngiiluin Bjir pantetque fectam jìJJ 
angui um ÌZAH bisecare* 

. PRO P OS I TI O IV. 

Obs. 1. Triangula^ qnalia iu liac propositione OcCUiTunt^ 
Tel (ì. 3!^* Cor* 3.) quorum duo.saltim anguli uniui d^obua 
alteri US 9 sìn^uli singulis aeqùales sunt^ iuxta VI. Def. 1. si* 
milia dicuntìir^ Propositiones itaq^e IV. % et IV. 3. docetit 
circulo dato inscribere et circuniscnbere trianguluiit simile 
dato. Cf* Pjeiderer. ]• e* ($• 54.. 59« Quum autehi iil ^ian- 
gùlia. in hao propositione occuirentibus latera, quae angui oa 
aequalee lubtendunt, bortiologa dicuntur, id ex V. I>ef. 12. 
diceite vult^'^esse ABtBF^jrirE^ tt BriArs=LrEiJB^ 
et jiB^'APs^jriJE^ undé et alterne sequitur» ABì/éP^zz 
BFirBjssAriJBf vei^ quam rationem habeant duo duouim 
triangulorum aequiangulorum latera, aequalibu& angulis'op* 
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Sint aeqjdiangula triangula ^BFj JFEf àequalem 
habenda angalum BAF angvio-FJ^f angulum vero 
léFB angola 'AEF, et praeterea angulum ABF àh- 
gulo JFE i àìco triattgiilorum jiBF $ JFE ptopof' 
tionalia e«se later». tiroa aeq!tales aògu^òs; 'et homo- 
^B^f V^^ aequales àngUlos «ubtemlunti latera. 

Ponatur etiim BF in directnm ipsi ^FS Et quo- 
niam anguli ABF y AVB duobus rectis muiores aunt 
(I. 17.)> aequaìis autem Af'B ipal JEFf anguli igi- 
tur ABF , JEF dnobus rectis rainoresl stint; rectae 
igitur BAf ìT^ productae convenient (I. Post, 5.)* 
Producaiitur y et conveoiaut iu Z* *- 

latitai eandem babcn bina illortim reliqua lateri| ieqitalibiM - 
angulis apposita» «t (V. |12.) petimetros utiiusqua trianguli 
Cf. f Éeiderer. 1. e.. }{, 51. Vi. ' [ . v 

Obs. 11. Recta, quae in triangiilq parallela duoitur uni 
eius lateri, abscindit (I.'^2^) triaiigidum «imila toti (PAei*. 
derer. 1 e. j. 60. CUviiis VI- Cor. 4. alii* ). ^Racta ha©c 
■e babet éà làtus trianguli, cui «st parallela, liti aegmentiun , 
alterut'rius reli^uorun) trianguli Jatèrum ipsaxn iater et veni* 
cem anguli oppositi comprelieusuni est ad hoc latus (Pfleiderer, ^ v 
I» €• $• 61.). Eddeni pier rectas ex vertice triangiUi opposito 
diictas ili eadem ratione secatur, ac basis trianguli, leu latus 
eius, cui est parallela (Pfieiderer. 1. e. $. 6^ Clavius in Schql* 
ad IV. 4» Tbeor. 30* Quod idem valet, si reaa trianguli la- 
teii paralleli^ secai eius reliqua latera producta (Pfleideirer. l*,c- , 
$• 63. aq.). Denique, si trianguli alicuius lateri plures rectae 
parallelae ducuntur , qnae cuph reliquia laterìbas 'trianguli con* 
veniunt, erunt Iiae omties inter se, ut homologa cruia tri9ii« 
gnlorum a parali elis has abscissorum. 

Obs. 3. Praemissa, I Y. 4. Prop., quae non pendei, a VI. ?. fa- 
cile edam VI. d. et quaè ei adiécta fuit similis j^ropositio VI* 3. 



/^^4' %., «?ct V f^y ZA tig JTx n ^^ AV ^ff Z4» 

Kai inù %qiffivev koij ZJ0jB ^a^d fJtfiiiV W^ ^ivs^V' '^;^r 
ZJE ^^Tce^ r; JlF, loviv ctì^a oh. "ij BA ^Q^s tiyV: AZ 
WTffif ìf BFiJtiQ^a Tìjr r£l. "loi^-ìì^h iq AZ T^.FA' 
$ti^,.a^(& 37 BA n^o^ \ijv F4 pwiae '^ BF n^òs mv^ 
FM» a^oi hf^D^iki iis. ^ AB ^.^ tt^vBF ^^^v^s ^ 
JP UQQ^^j^y FJE. llcckiv, ènei ^ccQcilltjlós eai^ip 
^ "4 FJ jf^ BZy ÌQ%tv «pcp cog V BF n^ò^'^%'^ FÉ 
ovfiwg ^ ZJn^àsi %^f AE^ ''ìoy ih ^ Za %p/AF 
m$ «fef 1? BF nQo^ T/jy FÉ ov%(fiS'ìj AF n^òg f^ 
JB^> ;i^^i| à^a (ttV ^. JSr^^V f# FA ()Vti»£: ij 

Obi, 7. iu proba» potMt. Si recta J^^ (Fig, 348.) bifarìam dlyW^t 
4in^ulum B.Jr, trianguli non a^quìcruà jéBFf ^it ^aJB' J^F^ss 
BJ : ly. Dfemittsutur cuJtti C3^ jB, JT in ^4 p^rpwdicuU B..^, 
jrX>V èlun'iaiie tiiaii^la BJ^^, TO^ aequiangula» pariterqu* 
triangufa B^i lOJi ,' ' niida crìt ^J i AV^^l^A :TQ==BÌ ìr4 
(VI. 4.'). Ita rem demonstràt. THom. ^impson, (^lem., of 
Gaoìiì, IV, 18.), Et •imiiiter r^^ de i:«c(a| quae 4Ilg^luI^ #x- 
t«rnuin bifaTÌaxn'««GaC| demonscratur,^ , 

' Òii», -4, Si (F%/ 349,) lat^ifa BF^ At tti^nguU ^J?/» 
bXfariani aecautni; pev irectM v^4t -^JS^ « v«mcib«s apgùloriim . 
oppositbrum jrf,\0 dUot'aa ; recta .quoque T-Z ex temi anguli -T 
▼éiticÌB duct4 per puìnctunq $eàj|onis Q duarùiQ AJ^MJ^ bifariam 
eècactertiurti trianguli^ lar US AB^ Quì^p^oh B4s=^4(F^ JEA=:XFj 
utviim^vkc txisLti^nìiixn A/^J ^ fiAMài^ddium est nianguli J^ÀF 
(I, 38, vel "Vt. U)i igitiu- triang. ABJ^ trian^. BJB^ dem to- 
glie comiptipi triaiig. '^^^d '9 ciit tiiang. Ì^d= uWg* ABBf 
paritevque ^ triang. BJO^^ tria^g. J€>M^ li, e, ob^ BJ^JF, 
cC AJE^EP^ tiiàng. 'fB9^ triang. /TÒ.if ' (t. 38* Vel. VI. !.)• 



Et quoiìiam aeqtialis est angulus JFE angulo ABt^ 
paraÌQela igitur est JBZ ipsi TJ (I. 28.). AurauSt qiW>- 
nfam ^aequalis est AFB ipsi JEFf . parallela est uiF 
ipsi ZE; paralielograYiimam igitur est ZAFJ; ae-- 
^ualis igìtar'ZA ipsi JF (I;. 34.) , ^AF vero ipsi ZJ» 
Et. quoniam mii laterum trianguli ZBE nempe ZE, 
ducta est paraflela j4F, est ut BjÌ ad jtZ i^a ^F 
^d XLB. (VI. 2.). Aequalis autem urfZ ipsi FA; ut 
igitur J8^ ad J^ ita jjr ad FÉ (V. 7.), et alterne 
(V, 16.) ut j4B ad BF ita JF ad TJS. Rursus^- 
quonia^ parallela est FJ ipsi BZj est igitur ut BF 
ad FS ila ^^ ^d z/e iiVU 2.). Aequaiis autem Z/t 
ipsi JIF; ut igitur J?r ad FÉ ìu AF ad EJ (V. 
7^, aìtcroe igitur (V. 16Ó ut JSF ad P-^ ita FÉ *d 
^2/» i^t ^uuuiam ùsteqsum est/ ut, AB quidem ed 

Atqui tam tiiang. re©: triang, jC^f ^,,^^./^ (VI. 1.). Ergo 
quam mang. i19^:t;naag. T-^Zy^^ ^ ' / o 

(V. 11.) triano;^ rBQ : trìang. rBZ^s=z trìang. T©-^ : triang. Fj^Z^ 

«t hiuc (V« 14.> triang. rSZ^P triang. F^Z» «e (I. 38. conir.). 

^Z=«^Z. Cf, Pfleid^re.rv i. e. $. 66« 

Obs. 5. Ties rectae, qua« ex ftingulorum trìaogali cu- 
iijiseunq«e ^BP ungulorum Verticibus jÌ^ B, V (Fig' 3^*^ 
ducuntut ad puncta J^ E^ Z lateram oppositorum » ubi haoc 
bifaniim dividuncur^ in Qodem intra «riangulum puncto. «f s»* 
pant. Daas jcnirn JiJy^BB^ qtma ^e in puncto B sceaot» tra- - 
iifiat 9 si fieri potest , tertia JTZ in panctis K% H* Per puncu 
'UT* © agatur recta TBA, Cam bàec bifariam secet \u\isj AB' 
iu puncto ^/ ubi ei occunic (Obs. 4.), atque hoc non coio^ 
ci4ere possit cum puncto Z (f. Post. 6^: foret AB biìfariam 
8ect4 in duobus punctis Z^ ^, qnod fieri nequic (I. 9. I. '1. 
Ax.). Cf-^PHeiderer. 1. e* 5. 62. 

Qb.s. 6, Baedem tres rectae (Fig* 349.) ita se in puiicto 
communi B secant, ut segmentum cuiuslibet adiacens lateri 
trianguli, eiusdemque Segmantum adiacens vertici asiguli op« 
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re ^QÒs T^ ÉJ. Kal inel tdBitOii «iV fàv ^ AB 

Sr ngeg t^v TA ùvvwq ^ PE sr^wg %ìIv JEJ* noi 
éttaov aqa §ùs fj BA nqòs vijv AF ovvmg q FJ ^Qùg 
f ^V JE^ 3W «9(» laoy(av!wV tal tu iJl^g* 

JIPO TA SI S i. 

^yiop &T(a ^a tQf'ywva' ncà Haag ètif %àg fwvmg^ 

^(f Sg «! ofióXoym nXéV^aì vnofBiifovGtv. 

"JSWw ivo r^ìj^ìVdTiì ASF, JEZ wg nXsvfaQ 

dvàXofOV ijjorFw, (àg inìv fìjv AB ngòg xrj^ BF ov^ 
, *^mg Ttjv àE fiQÒs lìjv EZyiàg i% t7]v SFu^og ti^v ^ 

TA WTiog Tì}v EZ ntìèg tìjv ZA, xaì hi lig^i^v BA 
. ngòg Tijv AF evnòg tr^y E/t ngog Ti^y àZ' Aéyw er* 

iaoywvtov iati vq ABr vQij^(aVQV tw 4EZ %qii}[^Vtpj^ 

•' ' . • ^ 
potiti, 4C ,td^ vecta tìnt uti 1:9:3; trlangiilum vero ia aiey 
tiiangiila «e^ualia clividiuit ; ad pimctuni autem se>c^ioxùt com** 
iuhnis uscito tantum ductae tnangiiluxn . diviiTunt in txia a^ ^ 
fualia» Nempo 1) ob B4'^rs=^B*Er=diZxAZ C«upp- «^ 
'V, 6u Def.), sunt 4B^jìÙ^ JZ et AV paraUdae (VI. %). 
Quarà (L Ì& et I* 29.) tiiangiila M^ et 4&^$ 49Z et AGiT 
•Hiit aequiangula » àdeoque d9iQA^=^ . 
fMx BBm^éEiAB (VI* 4.) =4ri Br\ /^r il o • OK. ^ — 

\0z i er=^4z i^AP =B4 : BrJ ^^'- ^' ^* "^••^ — 

l»a 4t 4^;Q^:.dLrf==,d£:dJ5r:BJf=Lei2r:ar:Zi^^l:3t3 (V, 
l&ì- 2) 1:^9^4— A-^^B (Obi. 4. Dem.) —é4r=^BBr (I. 

,380«»t*iang. (^II^jI;^)^:^^*^^^^^ 10 *=^lsa (oR.l.) 

itàauA ^BZÈ^ 9 rB^w4n ^^ ^.. gzn=^9jB ' 

3) A^Br^e. Obi. 4. Delfi.) et A«^B= (^U^ 

(f. 58)«:C|/?J^ (nr. a.). Cf. Pfleiderer, 1. e. f. 68. ' 



Br ita /tr ^4 FF,; nt vero BF ad FJ Us^ FÉ tai 
JSJ; et ex acquo igitur ^V, 23,) lU i?^/ ail' y/r iU 
1^4/ sid //£. Ae(jui.4ngulomm igitiu* eu, , 



P R O P O S r T 1 Ò V. (Fjg, 55Ì0 "^ 

Si'dao trlangula latera {iroportioualia hiibeantg «e« 
quiangula erunt triaiigula ; et aeqiurec» habebaut ang«;» 
I06 1 quos homologa latera subteuduut* ^ 

Sint duo triangula ABFy JEZ iatcra prpporiio* 
tiopaHa habentia, sitque \\i AB quiiiem ad j/i Frìtti 
JE^à EZf ut £F vero ad FJ ita EZ ad ZJ; et 
adhuc ~ ut BA ad ^r ita f // ad 4Z » dico aeq<iiari« 
gulum e3se triapgulum ASF triangulo AEZ% et ae« 
quales baberé aoguloa, qao$ hòmoIoga iatera aubteii- 

Obiv 7« Cum in trianguUs aeqiii]ateH$ recUe bifariam 
dividente^ angulos bifarJam quoque sctceiit latera opposiia , i^t 
vicÌ88Ìin'(r« ^* ^« ^Ol iiqitet idendus conci itti onuoi (Obs« 4. 
ad VI. 3. et VI. 4* Obs. 6.) ad ipsa app^catariim. Eademqiie 
per rectas AJ^ B£f iZ in sex, per rectaa ^& ^ B&j F^ in 
tria tnanguU simiUa et aeqoalia dividuntur, Cf. Fileiderer. 
h e, $♦ 69. 

Obt. 8, Vicisaim, si vecta ^J ih yertice aliquo trian- 
guli ad punctum bisectionis lataris oppoaiti J ducu iu seca- 
t:ir in O9 ut aegineutuMV ipaiiia ^9 adiacena vertici trìangufi 
«liiplum tit aherìus segmenti JS adìacentis Uteri opposUo tn« 
anguli; ceterae ^tiam rectae p^r pudctum 9 hiiiiit s^tiunis ex^ 
verticibus triangMU ducete bifaiiaip latera iis oppoaita secaiit. 

Ductis nempe reetis BBBt ^B% erunt triangnia jfj^^j^^ 
(VI, t) Jgitur /^BABss:ùh^B. Sta oh 5/5=2»^ (supp.) 
€tì^m /\,Br£:^^/!^BjE (VI. t). Quàve /s^B4d£s=^^Br£, 
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nel iàtLe fÌ0VQi "fd^ fmvlaSt ^V ^^ ò/ioXoyoi nXtVQal 
énor€ivova$j t^v jwèf v5ro 'AfiT %y vnò JEZj ^ffv 
ih vnò BFA Ty véò EZ4 , "^ai S%i tìjv vm BAT 
%^ vnò E4Z% 

Svifs^mm fàq nqòs %y EZ $v&$la, ned Totg 
sr^' fxwjy a7}freiots Toìs ^', Z, Tjy fihv vnò ABF 
fiS>.^ loT] fj ynò ZEH, vy ,Sh vnò BFA hì^ vnò 
EZH* loifii^ uq&i iq vW BAr hmy tj &nò EBZ 

/ ìktbIv ìorjt 

llaoj^mvior cIqc^ IotI ^ò. ABF tqìjhùvov tj5 EHZ 
t^iyd^m %Av piqa ABF , EHZ TQiydv.iav àvakàyòv 
^Qiy of nì^^^ià al ne^i rag lòag yiavias^ nal ofio- 
Xoyoi al ^nò rafi laas ^(aviag nlevgal vnoTsivoxmcu' > 

, &TÌv aga iiSg 7J AB ngog %yv- BF ovTmg tj HE nqòg 
%i^v ÈZ* ^AXX' fiSg 7J AB nqòg r^V BF ov%iòg vni- 

, neiTcu ìj ^4E i^QÒg %fiv EZ' P^S «?c^ ^ 4E ngòg rr^v 
EZùVT0g ^ HE nqòg,tr^v EZ*: éìidT^Qa. ciga rtSv 
JE^ HE. ngòg^ %^v EZ ,%òv avròv h'yet Xòyov* lori 
affa iajìy iq. JE tìj. HE- 4id: 'fd avrd S^^ m't tj JZ 

«t hinc (I. 38. còhT.) ^JB:r=rM% Similiterqùe.ostenditury vel 
nunc px Obfs^^ 4. ipfertur » duc^ F^Z recta £eri étiàm ^^= 
B2li Cf. Pilcidcrer. h e §^70, 

Obft. 9é Paritei*, si ^^es réctae d^» BBy BF ak puncto 
B intra tnangulum ad Yextieps angAloituni eius duc(ae t^iangu- 
liim io tria aequalia dividant; rectae haf nd latera asqùe tri- 
aoguli opposìi^ continuataci bifariain ea diyiduiit. Est euim 
(VI;, 10 /\,AeÈi i\94B=A9ie4=^^9riJ&r. Quara, ob 
/^A0B:±=i(\49r (fiuppO, txì%m /\<9d9=^49r (V. 140 «« 
hinó (L 38. bónv.) J^4=s,r4. Et si^piliter in leliquis. Cf. 
PfWdcKcr. 1, e. }. 71* ■ ' \ , 

PRÒ P. V. VI. 

Obs. 1. Pi'opositione^ hao conversae sunt praece^entis ^ 
qùartACy atque uti Haec propositioiii I. 36. ita ilhe propositio- 
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dont^ angulum quideoi ABV angula JìSZ^ angalum. 
vero BPA angolo EZJ\ et insujier aiigùlum BjIF 
ungalo EJZ^ 

Con^tituatur eniniv (L>''?3.) ad rectam EZ^ et «d 
puncta in ea E 9 ^9 an^lo. quidem AJiF < uali^ 
ZEHf 9Xi^bìa vero BFA aequalis àngulus EZIJ; re^ 
U^ttus (!• ^r^.) igitur JiAT reliquo EHZ est aeqaalk. * 

Aequiaagulum igllur est trìangulum ABF triangula 
EHZ\^tiÌ2Lngi\oxfXD0L igitur ABF^ EHZ proporiio- 
nalia Sun t blatera (VI. 4.), dream aequales atigalosy et 
homoio'ga . latexia aeqoalea angalps subtendunt ; est igi« 
tur ut; AB ad BF ita UE ^ EZ. Sed ut AB nA 
BF ita ponitur 4E ad jEZ; ut igitur JE ad EZ ila 
HE ad jEìZ? (V. 11.)^ utraque igitur ipwruha JE^ 
HE ad 7?J2? eandem habet rationem^ aeqaalis igitur^ 
est JE ipsi HE Qf. 90* ^^ eAiemratione et JZ 
ì^ì HZ aequalis est. Et qapniam aequalis ..est 4E 

nibua J«. 8. L 4» respoiidcnt, a<I quas eann» ^diBonstrationét 
reducuntacy et ttib qiuruin conditionibut triAngufa tinhilia et 
aaqaalia aunt. €{• PApiclerer, 1. c« $• '?2. 

Obt. 2« Sub qointae <:oiiditioiiibu8 similia «ssè triangula 
propoaitio baec aeque immediate ac qaacta efficit: positis sa* 
tem sas^tas conditiouibus , mediante quarta demum proponi»* 
nalius reliqi^orana circa angulc^ aequales l4teruni> ad trìaiigu* 
lonim aiauUtiCdiD^ni per VI. 1. Def. requiiìta, eolligitun Cf, 

•'BAeiderer. l, e. §. 73, 

^ O-ba. 3. .Opa .sèxtaé demonttrantur converiae* nomiuHa» 

rum propotitioiui^iy quae Òl^. 2. ad VI. 4* comprek'aiìdtmtur, 
nempe quod » ^somtis «(Fig. 338. 339.) in.eadem recu tribur - 
pttnctis A <t B9 J^ et per duo *eorum B^ J ductts duftbus pa- 
raileliy Bi\ ^silf ad eauleA (vai oppositàk) r^ae itlius partea, 
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%y HZ iòTÌv hfj. 'Enel ùvv ÌOìj iarlv 17 JJE ry EH, 
uoiv^ Sh Ti EZ, AJo iv ^ JE/EZ ivfl Talg HE, 
EZ ìaa^ ehi, uni fiuaiS 7} ZJ fidaci %ij ZH icrlv 
ìtJTj' yiavia &Qa ^ vnò AEZ ywv/a Ty vnò HEZ iorìv 
ÌQT^. Kal vò JEZ tQtymvov toi UEZ t^Qiydwa iaov, 
«al al X&^ncà yrnviai^ %alg loimas yoiplatt iaai, vip. 
US (xi ioai nXiVQtà vnoreivavQiv ìoij afa èari %ai iq 
fàv vnò 4Zìi ywf /a Ty vsiù tìZE, 9 <^è ini EàZ 
Ty \vnò EHZé Kal inel '^ fihv vnò ZEJiry vni 
ZEU iazlv ÌQii, àXX' ij vnS HEZ vy ino AB F 
ia%iv ìaip %al fj ina ABF aqa yrnvia ny ino JEZ 
ìarlv iafj..' Jui rà «vcd A7 nal 17 vnò ABF vg ino 
JZE iQilv.ÌQy, nal h$ 17 n^ic ^ ^ tv/ ngòg ^m /h 
looyii^iov S^a lari tò ABT tQtyÓDVov tjT JEZ vg*- 
fiijiv^* *Eàv aqa avo nal to H^q^ 

UFO TASI 2 i. 

^Edv dio TQij^vì^ya /liaìf ymviap /iii^ ymvlo: ìaìjr 
lyij, n^Qi' dh rds ioag ytoviac wg nXévqàg àvdXoyop* 

prouti puuà»^| ^ in «a iaeeiit ad 0ftfd«iii. (rtl^oppotlus) 
panes puncti i^, rio, vx, %it BliJJSsaaABtAJy pùncu J^ 
FfB pamer iaceant in directnm. . < lunctia enim jr^ 'JJS rt« 
tùs, ob. aqgiilum, JBPszzAJB <l. lL^^y^vB£\.àBs:^BiAJ 
C^app.) «ai angulua BAl''=JAB (¥!• 6O9 idao^ua priori ««au 
r«6Umm JF, jtB una in a]c«iiim incidit (Coìiy. !• 8. AxO». 
posteriou Vfedam ractae in direoluni sibi iuTicem aunc (Conv* 
!• 15*)« .Cla^i)f«: pos^iiua 'èc^em modo, ptiua indirccto 4^ 
monatrat. Cf. Pfleidener. I. e. §. 76. ^ 

Oba, 4.. Sita (Fi^ 3&3.) AB^ il^ pazfUWlae; et Ó^ H 
r«ctae qiiaecunque iiiaequales. Utrimque.a puiictia JSy 'Z in 
paralleJia uUicaaqiia aumtia» abidindautur. in priore ZH:s:JSti'=^ 
Of in po&terìoro £6U^JS&j;^/Zy ica nt puficta JET, aint ax una 
TM^e JSi^ p«Ktff» .171 a^.ex altare t q:eà rectae ^2^, BU^ ^9 in 
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ipsi EHf caxQtnuzjis autém JSZ; duae JE, EZ du8« 
bus SE 9 EZ aequales-sunt» et basis ZJ basi ZH 
est aeqaalis; angulus igitui: JEZ angolo HEZ ^st 
aeqnalis (I. 8.). Et triangplum /ÌEZ triangulo HEZ 
aequale» et reliqui angi^i reliqàid , angoli» a^quales» 
quos aequalia lacera subtendunt; aeqoalis xgitur est et 
•angnlus quìà^m 2IZE> hpsìStZE^ axigolus vero E/IZ> 
ipsi EHZ- £t qooniam angulos qoidem ZEJ ipsi 
ZEH est aeqoalis, sed HEZ ipsi .ASF est aeqoalis» 
et ^BT igitiu* angolus ipsi AEZ est aeqoalis (u Ax« 
i.). £x eadém ratione angolus u^JSJT ipsi JZE est 
aeqoaii^y'et insuper angalns ad ^'ipsi ad J; aeqoinn« 
galom igitur 'est triangulum jiSF triangùlo JEZ* 
Si igitur doo etc. 



P R P S I T I O VI. (% 352.) , 
Si duo triangola UQum angulunk uni angulo aéqna* 
lem faabeantf circa aequales autem angulos lalera pm- 

eodem extra pal'allelas puncto K concunent: ^et, si dno ap^m 
menta ZA", JBM ad easdetn rectae JB^ partea ab paralleli! j^B^ 
Td abscissae , sunt y ita tit sit ZN'ÌBM:=^aiTt^ recta qiioqu© 
JTJIf, «lura eomm extrema iV, M iun^ens per punctum JT- 
,Uansibit« Quippe rectit EZ^ BB se in putictd ÌC socàntibW 
(parallelae «tiim esse nequeunt, qiiodsi enim paralleiae. essem^ 
loret ZHsz^BQ (l. 34.) i. e. aa=J7 contra supposlt.) est (Obs. 
2. ad VI. 4,) ZHiE9^XZ:KB. %eà ob Zìj^tZST ; E&s=E9 
«t (V/7. feor.) Zff:E&=zZHiE9, ac C^yp- « V. "7. V. 11.) . 
M'ZNi:BMs^Oin^ZHiEe, ideoqtie (V. 11.) ram ÉfiiEÙ 
^KZ :KE, quaiiv ZN : EdT=iEZ : KE , et hiiic (O bs. Z\Ji ta Qi 
puncta ^, ^, A", quani puncu N^ M^ K iacent in directum. 
' lisdem porro, qiiae supra, sumtis et factis (nisi qnod recta© 
O, U nuac etiàm possont esse acquaie*): tres rectae hZ^ //^, 
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Ì9ó]^vii^ BÓraì fa k^gifiapa, %oA ìoag i^et rag ymvlas^ 
v\p ag xjlI ó^oXo'yói nXeVQal vnòfsivùvoiv» 

^Eatio évo TQÌyìa^0 tà ABT, JEÌj^ film y(ovltc¥ 
. %iyy vnd BAF (li^ yùvm %ij vrtò EJZ ta^jv fpwcci 
fiéQÌ dh Ttig wag Ywif»g rag nXevgàg dvdXoyov, wg 
Ti}i^ SA n^òs rfj)> AP WTiùè T^ EA Tt^dg ^^v AZ* 
•Uya 0T$ ìùoydviov iori tò AST tQfywi^òv rw JEZ 
rpe;4oVfl», kal ìatjif étét, tr^v fjàv J/W ASF ywvlai^ 
%y ino JÈZ , %ijv dh vnò AFE %ij vtìò éZÈ* 

. Svv^Ksmtfù yàQ n^og fjàv t^ JZ eV'Ò'eia, kai rbìg 
n^òg awpi^ af]/iiuoig roig J, Z, onorégtx fiki^ 't&v vnò 
BAFy EJZ iaii fj vnà ZJHy tij Oh vnà AFB lai/ 
iy vnò AZH* 

Aòihi^ ol^a ij ngig t» È ftùvla Xoìny xtj n^óg tp 

^ Jffttffl iùiiv* taoydviov a^a iari tó ABF tQlymvof^ 

. f^ AiìZ TQlf0vdf* dvdXoyov dqa ia%lv tó^. ^ BAf 

nQoè rìjv AF ùvvaagi^ HJ sriQÒg ^^4> JZ» ^7Vro»€Ì- 

%ai ite xai jòg ij BA ^^$ ttjI^ AF wrmg iy Eii ^i^òé 

r^TiV AZ* kal (iSg aQd ^ ÉJ nf^òg tt^v ^Z ovtag y 

' * H2f nQÒg trjv JZ* iaìj u^a ^ EJ ^y AH, xal ùoivif 

ri JZ* Svó ÓTj al EJ, AZ »val raig IfAy AZ iaal 

fl^ se ili tt'CMhBni inttA ^aVallelas puncto ^ secabùikt , ^x-i si iBèg% 
,mcot« Zùf EfJt a<l, alterìias reciae EZ parte^ ab parallelis jÌB^ 
rj àhstina. sunt» ut O ad /T, rebtà etiath iy» altn-a eomìn 
extrema iiuigcas per ftinctuin ìì trahsibit| quod eòdei|i modo 
^ denionscraiur. - Cf, Pfléideièt. 1. e. jj. ??; 78^ , ' 

^ Obs. 5. Quae ÌA Ob$v 4; vidihiUSy insertriuht solvendo 
protleinati»- quod in Loc^ 1; et 2* Libri I. Ap'ollonii de Sf- 
Gtiotté raiionis l^abetur. Praeterea ikid» pàtet^' ih buadrìiàterisk 
quorum dlio lacera a unt parallela, rectam, qùaé haec latera bi^ 
fBnani jdividit, et diagonales £gurae'in eodem intra qùadrÙsM» 
terum puncto, se seodve; et si altera duo latera parallela non 
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portionalia; aequiangula erxxnX triangiila^ et ateqtiàles 
habebunt angulos^ qtioa hoknolofa latera subtendunt. 

Sint duo trìangula ABF^ JEZ\ unum angnlnn» 
SAV uni aogulo EJZ aequaleai.habentiay circa ^e- 
quales atitem aiiguloa latéra proportioifalia » ut BA ad 
AT ita i?^ ad J2j\ dico acqiiiangulum esse ùriaiij;a* 
lum ABV trìangidó AEZ 9 et ^equalèm habiturnm 
esse angnlum ^BF quidem ahgiìlo JEZ% aogulaxn 
^tto AFB ì^i JZE. 

Constituatur enim (L 23^ ^à reòtam JlZ^ «t ad 
piucta in ipsa ^j Z^ alterutri aagulorum BAFf EAZ 
aequalls angulus ZJH9 angulo vero AFB aequaiis 
ipse JZH^ 

lleiiquus ìgitui' angulus ad S Mliquo ad It aequa- 
iis est (I. 32.) ; aeqùfangiilnm igitur est- triangùlum 
ABF triàngulo JHZi propoitiottaliter ìgitttr est (VJ* 
4.) ut BA ad AF ita JBJ ad JZ^ Vanim autem et 
ut BA ad AF ita £// àdj^i ut igituir (V. lU) EJ 
ad JZ it^ HJ ad JZ; aequaiis igitur (V; 9.)E//ìf^^ 
AB\ et cómmunis JZ; duae igitur J?^^ JZ duabus 
HJf //^ aequales^ sunt» et angUlus EJZ ao^o HJZ 

sint 9 haec> àtque i^ectanl bifariiUn Jatèra parallela diriilantem 
in eodein extra £iguram puiicto concurrere ; iti .(^àrallelogram*' 
mie igitur diagonales, et rectai bina iaterà opposita bi£arìam 
divident^s eodem in pundto te aecare : quod ita fieri alio modo ' 
•stenditur in^demonstritione XI^ 39. Cf* PÀeiderer. 1« e. $$• " 
79—82. 

Ob«. 6« Pèrpendicula e tiìbut àngulia trìAnguii alicuitit 
in latera eppoaita demiasa in eodem puncto se intei^ecam. Sit 
(Fig. 354.) jfSr tiiangulum» ia quo duo perpendioula ex pp- 
positis angulis in latéra uiFf jìB demiasa te inteitecent in 
puncto Zy iungatur AZ^ et produoatar, si opus est, «squcdum 
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fìat 9 icaì yiùvia i] vnù EAZ ybìvlu ttj éiià tìJZÌffif 
pàmQ aoà ì] EZ /ìaaei ty ZH iaiW iafi,'»aì ròJÉZ 
rp/ywvo^ rtS /1HZ tQtfiuVi» wov ieri, noi al komal 
fìAl^iui tccTs Xotnaìi f^v'ctiQ Tutti tmiftai izatiga «'xce- ' 
téQtx *) Vfp* c?j? at taat nkeìigaì vnoitivot^atv* tàtj aQc$ 
, iatìv ij /dv ryrà JZH ti} vnò JZE, i^^k ikò JHZ 
tp vnò JEZ. 'A)X ^ mio AZH tij ino ArS èatìv 
lof], ietti i] JVftti AFB diga tg vnò JZE èoriv taf]. 
*TfT0X€nai &h xut ly vnà BAF ti/ ino EJZ l'aij, Uttl 

> AoijTijf èpa ij ngòs tip B Xùmì} ttj yrpoV tjJ >E ìaf/ 
iotlv" laoydriop uQa iùrl tà ^BC TQtywvov ttj! JEZ 

^tQiffivifp 'Eàv (i'^c* Svo %Qly(aVa icai td élfj^^ 

II P O TASI 2 i. 

*JBaV dio TQlycora jiiiav ymviav fii<t ymvia taifì^ 
ÌWf mQi dh Tug uXXccQ ytùrlag rag nk^v^ag uvdXoyaP, 
t(Sy Jfh Xoinviv ixatfQav clfia ijtoi iXdoaora', ij ftfi 
iXwaova oq&ìJs* iooydvia eàtat ni tQlyvuva, utal tffag 
i|w ras ytovlas, ncQÌ ag dì^dXoyòv eiaiv al nXevQdt^ 



ì) Vefhi ixartga txar&gtff quae PeyrarJiis coil.setitieilto 
Còd. a, omittìc, ex tdó. Oxon. et Basii, resti tiiimus, ^uiim 
alias ctiam Euclidi «oleiiiine tit^ verba propositionuxti antece* 
detitium exacte citare, 'et in J. 4. haec verba expressa slnti 

rectae Br oceiirrat in ^y-erilt A9 perpendxcnlads ad BP, Iiiii-> 
gatia* eiiim JtSf ^t circa triangulum jéFZ déscribatur circuì iis 
(ly. &•*>, eritc|itey ob angulum rectuxn. AEZ^ AZ diaméter cir« 
caiì CObs» 1. ad \\\^ 51»)* Eodem modo ostendctur, A^ esso 
diaxnetrum circuii circa triangulum AZJ circumsci'ipti t itaqtie 
puucta* A^ £| 7ì^ J in circumferentia eiusdem cirbuH posila 
' enint. At ob aiY^^ulum EÈU=^^Zr (I. là») et auguliim BE'/à 
^=^rjZ (utercjue euim rcclus est^^ triang;ula BUZ f VJZ sniit 
4e<|uiangu|.i y adeo^iie BZiBZ^rZijZ (VI. -^L) , aut alterna 



tteqUaUsì bksìs igUur (I. 4.) jE'^ basi ZH est aeqùa^ 
lis> et trlaDguIum JEZ triatigulo. ^/H£^ flequaLe est» 
et reliqiu anguK reliquia angulis aequalea ^runt» alter 
«heri» '4^08 aequalia latera aubtetidUDt; ^aequalis igttulr 
est JZH qaidem ipsi JZB^ aìngulus vero AHZ ipsi 
léMZ. Sed ipse JZH ipsi AFB est aeqitalis (constr.)» 
et AFB igit^ ipsi JZE est aequalis^ Ponitur autem 
et BAPipsi EJZ aequails; et reliqUuS igltur ad IfrélU 
quo ad j& aequalis (!. 32.); aequiangultixn igitar est tri- 
angalum AÉF tr^igulo JEZ* Si igitur duo trian- 
gula etc^ 



P R © P O S IT 1 O VII. (Fig* 355,) 

Si duo triangula unum angulum uni angulo acquai 
lem faabeant^ drcà aiios autem arigulos htera proporr 
tionalia ^ reliquorum vero utruhique simal vel mino** 
rem, vel non minorem recto $ aequiangula erunt trian» 
gula» et aequales habebuùt aagulos^ circa quos prò* 

^ortionalia sun. latelra. 

\ ■ 

BZ%rZs=asZiJZ Tf* ^^O* Qtumsam i|;itar lateta citcAsn* 
gulpt ae^uaiea BZT% MZJ hmit propoitionalia» triangula BZFf 
^ZE Èunt aequiangula (VI. 6.), àdeoqae an^ulus ÉrB^s^J^* 
At £JZ^=JSAZ (IH. 210 1 itaque SAZisziZtÈ^SSr^K Ptsit- 
f^inea Autezn et JEiJaaSZt \h l^.)i itaque etianl JBtP^Z^f 
(I. 32:ì , adeoque , quum \JEÌ rectut aie ^ rectus eirit etiam 
Zer^ vei À9 peipèudicularià •dt ad ÈF (Piayfait* VI» Prop* 
H.)« T** PauUo brevius ita demònttratiir « èsse angui oin'£^B 
wsi^JZ* Quum hEr tit rectus aeque «e EJT^ ex Cor. 2. ad 
III. 21.. f6inicir<Sulu8 super diametro Bt de8crìpt^s per OS et 
J traiiaibit, unde «ilt ZTÉtss^EJZ (ÌH* 21.). Vid. KlUgdi 
AVdrterb. I^ Th« p. 925» et» qui ibi p; 926» laudatur^ EuUrut 
in ^ov; . Gommenut» Petrop^ Tom. Xh a. il&Ò^ -^ Addi'pia* 
Suclid. Eleneiir. P. IL M 
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/ "J^oriu Svo TQlyfora rà jiSF, JEZ, filler jwWccy 
\t-fl^ ywW« fcw/y è'xovTa, Ti^p.vnò BAF ry v^ò EJZ, 
yfé*^/ Sì-^ vi/Xas ym'las ras vno ABF , JEZ,^rùs 
siXwQccs uyuXoyoVt iàs tìjV AB nQpQ ^ijvBT ovrmg 
%ì]v'JE tiqÒq Tijp EZy Tvtlv ih Xomfjiv Ttumgog rais 
r, Z n^€{Teoov tKuttQav pf/ia iXdcaova oq^ìjq* Xiy^t- 
ori iGoyiiviov èoTÌ tà ASF TQÌymfov tcJ JEZ tqì- 
ym'ox, Kul tatj ilmiu r, vno ASF yoìvta tj vnò JEZ. 
«ai XoiTiij Sfilov oTi iq^ mòg vff F Xotmg %y xnQQs t« 

Z iofj- , , . 

JK yÙQ aviaÒQ ìqiiv ly vnà ASF ymvla tìj, «Wd 
JEZy jiilc^ avrwv ^lel^iav imiv. "Eotio pU^v tj 
wò ABF* 'xat avvsajciTO) nQÒs %y AB éViyeia/xcù 
TOi n^òè «Wi/ vrjf.mtf Ttà B ,'t^ ijfro AEZ yiorla ìgtj 
tj Vito jiBH. \ ^ 

Ktìì hui tafj ioTiv 1^ liilv A yttìpla t/J J^ ì] (% vsiò 
jiÈHyiavmfy vviò JEZAotTirjdQa ìjvTià AfJB ?4)mf] 
^jj , VTiò JZE iatìv ÌGì]' iaoyifiviov uqu ìgtI to. AIÌH 
tglyiQVov ifig JEZ i!Qiy(uria' è'ùzcp dga eS^ i/ AS ^QÒg 
vtfv BH oihms >/ JE TiQÓg rfjv EZ* 'Jle ah 7} AE 
TiQÓs Tijp'EZ oiÌTcog VTiostsiT^ai 7] AB itQog vijv B Fr xal 
iog òlQa iy AB nQÒg ttJp.SF' ovmrg 7} AB n^og tì^v 

tetai : et vice versa , si ^0 pérpendicularis est, ad , 81% transire 
debet,' pei; Z* Si enini non transeac^ aJia recta per ^ et'Z 
du.cta ex demonstratioue patiter evir ad 3r perpendix^uiaiis , 
^uod fièri «equit (J. 17. Cor. 4.J. 

P R O P O S I T I O VII. ' 

Obs. té Rob» Simson. diiobus hac propositiòne aaiime-^ 
ratis catibus tertium addit y,omisaum, et in demunscratioiubus 
non raro occurrentem^* quo reliquorum anguloruìn .alter sjt 
rcfttus. - Demonscratio autem liaius cotus eadem fere est, ^ua.e - 
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Sint fino trlangitla ASF, JEZ^ nnurn angnluiii 
uni angulo a^qualem habenlìa , angulum fiemiie U/l'V 
ungaWÉJZ, circii aliQS mtem angulos yÉBFj JEZ$ 
latera pròpòr ti^nalia y ut jtfì'ad lit ita ^E sta EZf 
relir|Uoruni Véra ad P 9 Z primo Ultuttiqiie «imiti mU 
tioreni recto; dico iret^uiangiilum esse triangnlum yÉBC 
Iriatìgnto JEZt et aequalem fere angulum /iSF an« • 
gulo JEZ, et reliqiium nempe atìgulum ad JT reltquo 
ad ^ aeqttalcm. 

Si eriitti ifìaequalis est angiilus AKF angiilo JEZf 
iiMUs ìpsorum niaior est.* Sit nvàìoxABT^ et coniti- 
toatur (1. 23.) ad rectam AB et ad punctum in ea Jl, 
angulo JEZ aequalia aAguIus ABH. 

-Et quoniam aéqtialU est angulus quidem A angolo 
^, angulus vero ABH fpai JEZf reliquus igitur AB8 
reliquo JZE est acqualis (I. 32.) ; aequianguluin igitur 
est triahguhim ABH triangulo JEZ; est igitnr (VI. 
fi.) ut AB ad BH ita JE ud EZ. ' Ut autem //E aì 
EZ ita ponitar AB ad BFx ut igftu^ AB ad BFì^ 
AB 4d B>/ (V. H.), retta igìtur/^^'ad atramqiié 
ip«irum\Br, BH eandcm habet r^tiOnem; aequalii 

' i?Mui sccxmèì^ ttec omtfiao ne«esse vitftiuit, tertium ktmc ca* 
•III» iioniiiittixn af£crt«y qiiitin escpvtwio y,fiOn miàot rèctè^ 
eum etiaip (»»iimf quo^angnltt* svctiu «t» coin|Mrch«|id*4U 

O bv 2. Pjiut^ haac pimpoiìtioae^i ,i^ipoi|d«re et| ^imh» 
ad I. 26. Obs. 2» ut cMum quintùm, quo duo tiiaiiguia aft? 
quali» ess« possutit| notavimoa. £c iioc triangiiloriuu aequa* 
]ium casti prti^nusso pqtest nostra Kaec propositi^ eoden^ modo^ 
quo pt^ecirclentes duaa ^eiuGUftrari. Cf. Pilcideier. ). ^« P* H. 
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BH, */ AB uQa nfós inmÌQfx/if rmv BF, BH top 
c^vQP èyu Xoyov' ìoì} aga èorìv % BT Tf] BH' wgjs 
ytó yanpltt .ìj'nQÒs rw /* yoina %y vnp BUF^ im^vp 

ildTtmP,àQ€i,iaTiP ÌQ^]s V ^nà fiHr, iisT€ ^ c>«- 
i'^S avry yvma^ % vnò J.HB fUi^m^ iàrìv ò^^^ff. 
Kai ^<f«rx% mi ovaa vij tìqòs '^iw Z, x«i rj ^tagòg rw 

pg&i^g, oneg uTonov* oux viga aviooi; èm^p 'ti wiò 
JBryjopia Ty ìkiò JEZ, iff^ a^a., ""Eo^i^ imi ^ 
' n^òg TM ,A tori <cij ifigòs tcJ 4> kou Um^aga ^ nQ^s 
!jjj .T komfi ty ngòg T<p Z iail tariP' bfqyfai(ioì{ ii^a 
ferri tÒ ASr TQiyiapov rw JEZ, ^Q^yto^Vt^ . 

*^Ai« Sij ndhp vnox^ela&m iimTÌ^ tìSp nQOQ ^pls 
T , Z 7*^ tXùoGOìp o^^^g' Uyw nàUp ori »«/ «wrwff 
i^i^ftipióp ÌGTi tÒ jìBF TQ!y(nvQP TO» JEZ tgiyipf. 
Twp ycÌQ avTioP nafmnsvùoS^^iprwp, , ófwlvi^s i*/- 
Sp^t^€Vf ori tot] imìp 4 -S' T??.*?^* ^^^^ ^^^ yp^nla 
y^ 7i^òs Tifi r %ìj wò Blfr loìi i^tlr, Qvx ila^%iap 
^kÌQi&^/}s 4'nQÒe T«J r, WH èX(ÌT%uìp «p« igd^^gùvdh 
%mi SHF. TQiywppv Sij rpv JBHF al Svo yiavim 
fvo Ùq^p op». elfip . iXdtTOPee^ iknfijBkèotlvaSv^avoP' 
ùVK il^ ndhv upioóg èarip ^ énò ABF y^apia %y 
vnò AEZy i'av. V.Q^* "E^fi 3h i^ì .^, jr^gògf t«J A..fij 
nQQg Tw J \ ÌGìj , Xorno} dgii ilj jngég ^cJ. Fv.X^^^fy ^ 
ngòg ré Z iarj ^hbfviip* hoyUpiov' dga- iwi W ABF 
^Qiynapoi^ Ti» JEZ TQiyvipti.' 'Edp c?^tó (hJo rglytopa 
«al rd ièijg. 

\ Obs/S. Tìianjgiila sub coAditionibus VI. 7# ^iniilia esse, 
uti €x\Ù B. (vici, ad VI. 6. Obs. %.)ìn£éttui\ iCf. Pfleidercr. 
1. e. j. 67. . 
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%ilar est, BF ipsi SH (V. 9.); quare et angulus ad- 
r SkAgaió BMC est acquali» (I. 5.). Mincfr autem 
recto poiiitnr aiigulus ad F ; minor igitur est recto an« 
gulus BHPj quare (£. 13.) qui ei deinceps est angli* 
Itt3 jàtìB ùiaior est recto.. £t ostensus est aequalis 
esse angiilo ad Z 9 et ipse arigulus ad Z igitur maior 
est recto. Ponitur autem minor recto ^ quod est ab» 
aurdum; non igitur inaequalis est angulus jiSF an» 
gulo JEZf aequalia igittir. Est autem et abguku ad 
ji aequalis angulo SidJ, et rellquus igitur (L 32,) ad 
r rellquo ad Z aequalis . est ; aequiaugubun igitur. est 
tria»gulum ^BF triasiguio JEZ. ^ ' 

Sed et rursus ponatur uterqne angulorutii ad Ff 
. Z uon niinor recto; dico rursus et sic aequiaugulum 

esse trianguium ^BF triangulo JEZ* 
.v^ •«« liddem eiùhi cdnstructis ^i similiter ostendemus ae- 
qualem esse BF ipsi BH\ quare et angulus ad JTipsi 
BHF aequalis est. £9on minor autem recto ^st au* 
gulus ad JT; non est igitur minor recto BHF. Tri» 
angnli igitur BHF duo.augali duobus reqtis non auut 
minore^ ^ quod fieri nequit (I. 17.) ; rursus igitur non 
inaequalis est angulus ABF a^ngulo JJBZi aequaila/ 
igitur. Est* autem et angulus %d A angulo ad J ae- 
qualis 9 reliquus igitur (I. 32.) ad JT reliquo ad' Z ae* 
qualis est; aequiangulum igitur edt trianguium ABF 
ipsi triangiUo JEZ» Si igitiur duo triangula e|Ct j 
' . ■ . * 

(ybs. 4. Nocurì ttìàttk poutt, eastfmprìiiionif quo itampé' 
angiiloram ad./*, Z tttti^qiie minor est reoto» semper cxiateve," 
ù iatei'4 AB^ 4E adiacentia angulit (supp.) aeqiiatibut A^^-é 



Il P O TJSIS i ^ 

"iEtirw T^'yittrop iQÙxyyoiriov ti ABP ^ og^^f 
^of^ T]^|/ t/«ò. -B^r yaiWjaf, ««i «?X^w «^^« "^^^^ -i<^ 
Ivdi «?»' JSr xa^ró^ •/? AJ* ktym mt-S/iioiir èan^ 

nm 6W «XAi/Atrig* . 

'JS«éi jàf #a7; «yriy «7 mio BAF jmpia vy vm 

V(^p ToiJ T£ ^•Sr xal, tov ABJ ^ 7rj<r^ T«i B* Ao«9f^> 
cto<A^i? t/jro ^FjS /0f7j(J7 Tfj. v^ò B/IJ ifnkv ìo'^' lao-^ 
ymp^ov ft^ èc%ì to ^B/' TQiymwav: TtJ :rfB^ tQtyvi$^: 
'Ekstiv,^ aita >Mg 9] BP vno^uvovcii ti;V i^^v "tw 
ABF TQiydvov jijLo? T^y B/i tmoTsIpóvacir ti^v ùQ-d^ 
wmJ ABJ fgiymvùV, oihià» cmiy ^}AB49tof9Ììf0ma t^v 
' <j9gog Vii r ymviaìiL^cv ABC vqtymvov ngogri^r Bd 
vnoTBirovéctv t^p Urjv tj^ n^ès r(a F, %r^p virò 3AJ 
•poi; ABJ T^iyùìpov: xcA Svi y AF^è^ tt^v AJv^ò-- 
'viivmjvop T9Jp. yjjpoV v?* B ympi^LV , xo\piì}v %mp óféo 
vQiyolviaP"^ rà ABF mQavQlyeitPop t«5 ABJ v^yeirm^ 
ìmymviiv ré ,ÌGTiy iceti %às nsql ws ioóg ytavh^ siAct/-' 
pttff dpuXoyov eyjsi' ó^oioi^ <ìp« imi %ò ABF T^iy^-^ 

ininora sint alteiis BF^ EZ (!• 18, et I. 17. Cor. 3« Cf. Pfl«i- 
-4èi'er. 1. e* $• 8S. 

O b't, &. Necessicas tertiae coifclitioiiis. propoftitioni VI. 7, 
adiiuictae simili fere ratione evincitur, ac in Ob<* 2. ad l. '26* 
vtdimust duo- trìangula » io quibiii duo Uttnra cum aiigalo uni 
«Ofruni: opposìtf^ lUnmfiM aa^alin sinCi Inon ^emper ae^ualia 
es^«9 «t aioT^ ad iwuic ftequaliutem dnUrn^ivaiaiv» o{Htt-0«|e* 
-^.Jii^ttx^X e. 55, 89. 90. . . 
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PROPOSITIO VIIL (Fig. 356.) 

SI in trUcgiiIo n^tangtilo ab angulo recto aH ba« 
siri perpendicnlans ducatiir; qtiae atrperpei^iiicuLiieni 
aurit trlangnla. similia et ioti et incer se. 

Sit tmiiguinm rectanguliim y/&r^ rect^tu habeiis 
anguliim BAF^ et ducatur ab A ad BF iJ«;rpenciicu« 
laris' ^2/; dico .simile èsse utrunique triaiigulorum 
ABJj AJr iòti ABF et Inter se. 

QàoDiam enim aequalis est ahgiilus BAF angtilo 
AdB^ rectud enim uterque» et communls duobus trì« 
angnlis ABF et ABJ angulus ad B ; relìquus igitiir 
AFB reliquo BAJ ^^ aequalis (1. 32.}; aequiangu-- 
Itim igimr est triangiilura ABF trlaiigiilo ABJ, Est 
igitur (VI. 4.) ut 5P subtenderiiJ aiiguTuni rectum tri- 
angnli ABF ad BA subteiicleutem anguluiti rectum 
tftaiigttli ABJi iià eadem AB subténdehs augulum 
ad' 'F trianguli ABF ad BJ snbtenctefìtetn angulùm 
aeqadem angulo ad F, nempe BAA tpsius trianguli 
ASJf et etìam AF »à AJ, subtendentem aiigulum ad 
Bf commonem dnobus triangulis; iriangulum igitur 
ABF triangulo ^S^ aequiangiilum est, et latera circa 
aéquales. angulos proportionalÌ4 habet Y simile igitur 
est triangMlmn ^^J3/* triangiik) ABJ* Simiitter oiten<- 

PROF ò SITI o vrij. 

Obs. 1. Robert. Simson. xnonet: ,,inani£e5tuni est, ali- 
qtteni mutasse ciémonstraùonem » quam Euclidèi biiiit* propo- 
sitioifìs dederat; Cteuim auctor eius ppstquanl démonttraverat 
rriaiigula esse intei' se ae<]uiaiigula , patticiilacim osteiidit ^ la-' 
tera eoTum circa aeqiiales angulos proportionalia esie, quasi 
hoc non Cictnm fuissét ,in propositione quarta huids libri 
Uaac auctfm supeifliia non iaveoiuntur in vei'siona (Campaìit} 



200 £LF.2vrf.iiTOR un 

V0i9 %^^ABà %qtYm^.^ ^^Ofioim^ d^ - &$liùfiév , Um 
utà^T^ .A^r JQ^ydp^ ofioior im toASF TQlymvoi^' 

oÀf» T« ABF TQiycivffn 

Aéy0 i^, OZI ncf^l àXli^l^is imHv o^ow %à AB^% 

Ì9VÌV iff^y , aÀi« /t^y ff«i ^ wò JS.<rf4' TJ 2?f <Jff T*J J* 

vz^ò AAF IqtIv ìgì^' lao^dvtùv «pa^fi ^^ ABA ^qì-^ 
yuèvov Tifi Ajr T^eyiivai, "JSotlp HoaiUg '^ -^é 
fQV AB4 %QiyiàvQV, miùraivQvaa %^v vjiò BA4% nQog 
TijV /ÌA tov AAr Tqiyiivov , v^ormjfovoav t'^v wgòs 
T^ T ymvlavx io^r^v %ij wo BAJ, ovvong avrij ij. Aà 
%W ABA TQtyw'yov ,JV7t0TW0VGa r^V tìqo^v^ Bfvn'' 

Aér fQiywyov^ ìai^v v^ ngòs ^w B' ««i ^^ 17 B^ 
VffO'^eivf^vaok 'gijp Òq^^j^v ti^v vnà A^By ^fàs ^tj^ AV 

iofl TcJ ABJ TQiym'ov t^ .AJF, TQiycir^. *j5«V «g« 
ip iqd-oyfovim j^ ^oi-ra éè^g* ; ^ 

IIOJPISMA. 

9X lingua arabica et; mine (a Simsone) omìua §mit.** Qsiensa 
«etppe angulorum aéqualitate , iofert Kob. Simton- : ,,aequi- 
arigqla ieimr sunt trìangula^ ^uare latei^ circa a^<}uafQs angu- 
loi pi'Qportionalia habent (VI. 4.); et piopierea Inter se Miai* 
Ha sunt*^ (VI, 1. iDef. )• Bt tadém (ere en 'deaiomu'atio 
Campani, 



LtB*KR éB«XTUf/ SÌOl 

demus et triaiigtdo jiJFiinùleesse triaiigitfnm ABTi 
iitrcm^e igittir trlangolonim AB^ f AJP limite •«t 

Dico etiam et inter se esse similia trìangala AB4% 

AJr. 

Quoiitatn ^enim rectus B/f^ r^^o ^/^JT est iec|nft- 
lis, sed et BAJ angolo ad F osteosos est aequàUs^ 
^t reliquus^igitnr (L 32.) ad B reliqon JAF est àe* 
qnalis; àequianguluiu igitur est tnsaigaìvija. A BJ txU' 
angttlo A^F. JEst igitur (VL 4*). ut BJ trianguU 
ABJf «ubtcndcns apgulum BA/1% ad JA trianguli 
A4T subtendentem angulum ad F^ aequalem ipsi 
£AJf ita eadem AA ipsius trianguli ABA $ subtèn» 
dens angulum ad :&^ ad ^F subtendentem angulum 
ÀAF trianguli. A^Fj aequalem angulo ad B% et etiam 
BJ subtef/dens rectum\/df^^f ad ^f* subtendentem 
jectum ^JF; simile igitur est triangulum AB/I tri« 
à^igulo A4V* Si igitur in rectangulo, etc, ' 



C O Jl O L L A R I U M. 

^ Ex hoc evidens est, si in triangulo rectangnlo ab 
angulo recto ad baain perpenclicubris dficta fueritf 

Obs\ 2. Au$tin, p. 68« coroilarìum etiam propositioni 
adiunctum reprobai. Flieiderer. J, e. $• 93. circa Uano rem .ob*. 
servar : ^priore hiiiiis coiollarìt parte, ipsis itiut verbis* prt> 
more rèhtis» «lemoiistratioiiet nitiuitur VI. %% partU ^«niac 
I/emm. 1, aMte X. 34. ac Lomiinu post; Xllf* 13, ConU» eii«s- 
dem pars altera in demoustrationfbtis pariis primae Lemm* !• 
ante X. 34,; pania terfia« X|)L i3.;^X«emQi« pou «am; partii . 
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IIF QTASIt ^\ 

- "JBcTW *; dod-iìaa iv&éia fj AB' Sèi day ^ijs AB 

^ \ 'JSmvitdy&w A; to rghov* xoi iii^)[d^m ns evS'ala 
«910 TCrv y< ^ ^/'^ ytovuxiV TieQtfyùVoa fiera ti^g AB 
Tt7[©tro«rvjfai €thltft(a wyòv oi^fiitHv ini rfjg AF to 
ùt^ noi, xeiaS-toaav ty ^AJ hai al JB, EF* mal tne^ 
itvyfi^m 'jq BF ,^ X(À ^id tov J 7€aQd}j.i^kog ùvry ^jf^oi 

^ ùltimae ltIII« i8. ac HU 6. Collect. mathem. Pap]^, » Pro* ' 
positionibus Vi* S. et VI* '^* deJiicu nraciitur: scgiiis ita^ae» 
U8US illius fre^ii«^ua cAiissa» tum loois citaiis| uim alibi, ut 
io d^fnonftcrationibu^.XlII. 14. XI II. 1^. XHI. 16. aadi^.(fbfw 
MB Mstitiua) eit censenda.'* Addìi deinde Pfleiderer., prsiecer 
duas proponiones coix>Uario hoc eiiiinciaus notar! mereri ad* 
kitc se^Meùi^ss 1) laci^s , qttod triano^iilr recungiili angulum 
rectum atiblMidii, e^t.aj alteriurum eiiis la^tis circa angalam 
Keetum^ mi raliqiium iisins latus circa angulum rectun^ est 
ad perptitdicuhtni ex vertice angeli recti in hypoteiirtsjm de- 
mitsuAi» et aherne (ÌV* 4 J. 2) Unum triaagUH tectanguli 
hfCot circa^ angliliim re^rum est ad alteriim ; uti , ^uod priori' 
«diace^f se^mentHO» bypat«Qu$ae, p/arpeadiciilo in eam ex rer«- . 
tte« angitH recti demtsso abacismmy' esc ad ipsum lioc perpeiidi* 
C4lluin; Via mi iiotr perpetidiciV utn «st ad segmentimi hypoter 
nusa^adÌA^tM liteti pesWidri (IV^. 4. > ' 



ilnfifemn ^ìiNlflr :jHui»r- «egmenta medtam propartio^ttl^tn 
esse; (i eiiskm Inter basiti et utruinlibet segnieutorunii, 
huk segmentò Siliiicciis latast .medium propòriioiiale 
esse. 

P R O P O S I T 1 O IX. (Fly. 357.) 
Ab data recta knperatafn |>anein auferre* 

, Sit dau recta j4B ; oportet ab ipsa JIS iiuperatam 
partetn auferre. 

Imperetur pars tertia; et ducattir f]usedain recU' 
jir sài Af quenìlibet augiiium contiiiens cum ipM 
u^£; et sumatur quodiibet puoctutn^ ià WF» et po^ 
safOtor ipsi j/tJ aequales JE^ ET (L 3.) ; et tungatiil* 
JtFf et per J parallela hdic ducatur JZ (I. 3L). 



.0 K$« !?. Cam anguli in «emicirealo «itic recti (f ff« 51^)t 
perpcntliciilarjs ab qttociiiiqua paripheriae circuii pimcto uà 
«Jiqiiam ,«in8 diametrum ducu «H in«dia proportìonalis inter. 
««goieBU -Jiàmetii hiiitu ab pei pen^ieuk» iflo ìacta : ei quM- 
lib^t cireidi eborda per cetitriitn non transicns media propor- 
tionalis «ftt ioter dianetri par akerutruni oiiu exu^nium duc« 
tkt ségm^ntnm ipsi adi^caiif » qtiod parpendiciiliHn 'ab altero 
cbordae extremo in diametrum hanc demissiim ab ea abfcùidity 
ipiAmquc diaraetriim (VI. 8. Cor,). Cf. PAeidei«r. 1. e. (. 9^ 

PRO POS IT IO JX. 

Obs. L Kob. Simaou. monat ^^demonttiUùo bMoaCaiptr 
eat ili casu particoiarr» ii> quo scilicet para r«itsa «bachfdfnda 
cat a data recta'^ (coltura team am». ut Pfleiderer. .aWi>. tam 
propo9Ìtionii » .i|sam e^positionis, et absqne ulla tneattioue *p« 
plicatiofip aolutiooia ^bibitaa pattieulacia 4id,.«Mleroa «aavt}, « 
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^Etxù ovp Tpfywvov Tov ABT itafià filav toIv . 
nXevQfav ryv RF f^zrcu ^ Z/l* dvilXoyóv tiQa hjìy 
«V 1? rj n^OQ rr^v dAò'ìirias iy BZ ngòs t^v ZA* 
Amh] ah 7] FA tije A A* dmXij «^ %ai iy BZé rijs 
ZA* TQmky aga 17 JBA yr/i? AZ. 

Tijs ciQa iod'eiaris evd'das Tfjs AB t6 intray&hy 

UFO T A SIS L 

Tì]V àod-sìaav evd-elav arfir^ov ry iód'eiajj «tJ- 

"EcTOi ìj fvhv iod-eiaa si&sìa ur/L^rjTog ij AB ^ ^ 
ih ViVftTjfiivf] 7] AF idei Sì] Tf^v AB ar/u^Tov «y. 
AF T6T/o;^éVy ofiolfog T6/16IV. "Simo ^enfMfUnévtj 17 

yiovtttv %vyovaav nsQuyeiV, «ai Ine^evy&ia rj FB, 
%aì àia T(i)V A, E ly BF TrapaAAiyAo* ìjid'toaav aV 
AZ , EH, did ùk Tov A Ty AB vw^éXXfjXos i^X^w 

. 1) Quae uncis incinta stint , d«sunt in e^, Ptrìsieasi et 
Podd*--!. c« d« Quum tamcn in expositione apud Euclidem» 
ea qittìe in problemate /ieri inbentur, exprette rcpeti tolean^t, 
. emritna iilà omnino ette ridentiir, et iiorarii tantum incttria* 
in Mst. ooiitta. Ita^ue illa iestituimius e^ edd* Oxon. et 
Batil, 

* * • . 
i,qiiare minime yicletur Euclidis esse. Fraeterea in qiiàtaof 
magiiitudtnibut proportionalibus concJtidit auctor, tertiani at- 
quemultiplicem «esse quartae , atque prima est tecundae ; qiud 
qiiidem in libro V. ut eiim unnc hahemut , niillibi ostensum 
est. fVid, Prop, D. in Exc. ad L. T.)» ^ed hoc, ut alia, ' 
atsiiniit '.editor ex confnsanea apiid vulnus recepta proportio- 
naliiim notione/^ General cm 'dèinde unisoni addit demon-' 
^ratiunein y dum nenipe iubet l'ectam'j^jf tam mOkipliccro 



< V Lf.li£Jt 8£aCTUS. 205 

Itaque «luoniam uni laleri SF triangalt j£pr p«- 
niQela ducta est recta ZJ; erit (VI. 2.) ut FJ ad A4 
ju £Z ad ZA* Dupla aiitein FJ ip3itta Jji; dupla 
Igiiur et BZipsim ZA\ tripja igitur BA ipsius AZ» 

Ab ipsa ^{tur data rectd AB impeuta tier^a para 

ablata est AZ* Quod oport^bat facére* 

I 

P R Q P O S I T ì Ò X. (Fig. 3580 
'Datam rectam insectam sìmiliter Recare, ut data 
^ recta secta est. 

Sit data quidem recta insecta ABy aecta vero AVv 
oportet insectam rectam AB .similiter secare ., ut AT 
secta esti SU ^r secta in punctis Jf JS^ ti ponan- 
tur ita ut angulum quemlibet contineant|| et iiiiigatur 
FBf et (I.* 31.) per /t, J? ipsi^rparallelae dttcan- 
tur JZ, EH 9 pet à autem ipdi AB parallela duca* 
XXLX ASK. ' 



«unii recui^ .j/^ >pi*o lubitu 9uilitae| quarti ntultiplex etsa 
. deb^t Ah partis absciudendae , et reliquis peractis ^ ut in 
textu graeco, conctudit^ esse (VI. 2.) rj : JA^^BZ % AZ ^ «t 
(.V„ Ib.) COBI ponendo ATiAjsa^BvAZ^ unde- (V. Prop.' 
D.). AB Cam ;multiplex «lit teetao. AfSf qaam aftdtipleaìi »umU 
tì3à% AF KCUA A A àdeoqnf AK é%é&m par» évii xicuè AB^ 
^uae pa<!» esc» A4 vectsae- ALT ìu* ^.^AZ^vtit p9X9 « raeta ABth* 
sciiideiid«. Badem demonttrMto yrJUttame PflèidéKér. h e* fw S§. 
ÌLU edam àb»^tii« subiidio'Prpp. iK^absolvi potete y ut a Béer- 
9B4IU9Q. io.sciboUo adijuuoto i'acttun^ «sCé Db panlft«la« BF^ 
ZA e&t AFrAJ^ABsAZ (VIU % Obs. 2,) ▼•! alterne (V. 
16.) 4rtAS^AAiAZ=s^n.AJm.AZ (V. 11. V; 15.) idciw- 
tante n nUxiifri^ iiitegtunt, susta qntm data ^B>'«nuitiptex 
esse d^bct paiTÌs absciudendae. Quaro>€«m ait Àl'^^n^AA 
(constt.) ; paritcr est ABzss:nXAZ (V. i^O- ' 
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r 

, > naQccìli]h)ynatt)itop atra iarÌT hiir€(fQV ttHv ZS, 
^B- hfj 'una ij ftip J0 t§ Zìi, V; it GK t^ HB. 
JCai kùd TCtyJrov rat JKr iralgd fiitxv rtùv irrA^- 
^iàv T^r KP tv&ita 'i^Ukai ^ (9JB* dì^dXoyov «^a jfirr/y 
«II? 'if FÉ n^òg xìjv EJ nikws 1^ KG'tiqÒs Tìjy tìJ. 
"laij ^ i fàv KG frj Bff, iy Sh GJ t{] JtZ' ionv 
doa «V ^' f*E TtQos t^v EJvvtùs ij'BH nQÓs tì]v 

' HZ* Xldhv^ intytQ\ym'OV Tt>v AHE 7i(xqd i^uav 
my nXevQtSp Ttjv EH ^xrai ^ ZJ' dvdXoyov aQa 
iaTy wg jy EJ nfyos ti^v àA oyrvis 7j ÉtZ nQÒg vfjv 
Z.A* ^Edhii^r^ de Kal wg 'y FÉ 7iQÒg r^v E/1 ovtws 
1^ BHfiqòs^^^iv HZ' è'o'Tiv dqu lùg fdv ìj TE fiQÒg 
rijv Ej^ ovwg ^; BH ^fìòg rr^v HZ, log Si i^ EU 
nqòg ifjv JÀ ovTùìg y JIZ nqòg rrìy ZA* 

*H aQft àó&6iaa evS-eicc ar/tiifrog >; AB tfj do&éitsy 
fv^-ela teTin^fur^ rjì AJT ò/noioug tfT/uyiat* ".One^ 
i'ùii np$yaat. 

^ UFO T A S I 2 tó. 

JvQ io^umv €V&^€iiHv\ f$£tyy mdruXoyoy ^Qog^ 

OhM» 2i jBadem ntioite ab data recata jiB abscurderur se^* 
latflMupi^ qiko4 «d tocam habitat rationem datam ncta« iDuib^ 
firmili aA niìItHiMTO 4M*i^; v«] ^uod ad Jiegm^atum raiiduutti 
l^^t v«Mgii<9n fiaue rtcrae M 'àà. datam- Ki téit étu recca 
^S ,$e1ì^h^^t m. 4<ta mùkiDfi, iie«Uc mmiriim datae-Jif tà ^a» 
tasi N% •b49Ì*i« i;iciì;pe ,jÌéc^M^ ^/1=^t r«^i||uÌ8^« m m 
Vl4 %:PIUlt«tif rVid. |>4ppi ad Libro» de Sec4. i-atiems Lemiti. 
I. Coltre?» Alutiieib» liilley > XVllI. XLV, 6/mrn, Tacq.wt; 
' jJiij.fjQcédérér. J. e. {. 9(^. Stntiii^ue i-ation« dìaMe rectae AÒ 
. a%a nb ftzacio inde A in dii^ctiua ^dsàf:tt\\\r ^ q<iae'a(f ìp^anT 
liaibeat <ti^«a) rAtiQuem» datar aiinùmmici^ue iMTv^d dacam JV^ 



'' Par4nel4|grafiim)m i^titr «st ulràUiqne ip^uni 
JZ0, OBi aeijuilis igttur (I. 34.) .rf© ipsi ZH^ BÀ 
vero ipsi JT^^é Et ^uoniam Uni lateri h-bngnli //£J* 
lpi>l neifi|>e j[J* parallela ààcìA tst T9CU GM; tsi (VI. 
2.) nt FÉ ad JS4/ iu KB za ed. ÀcquaUa aiitim 
e5| K& <iui<leni ipri jS^, 0^ veto ipsi HZi fst Jgu 
iur i^ rJH 9iVEJ ÌU J3H ad HZ. Riiwiis, quoiiiam 
uni .laterpip iri^ngtiU ^^£ ipsi nempe EH ^\r,d!At\^ 
ducta, est iJ^; est (VI. %) ut jB4 »d z/u^ ita MZ a4 
Ì!L^. Pemoiìstratiim autem. est et ut i^JS vad .£"2/. itii 
BH ad 7/2-; est igitqr m FM quidem, 4»d £^ iU 
BH ad JUZ, ut vero ^^ ad JA ìu IfZ «d ZA. 



Data igttur recta insecta ^i3 datae rectaè sectae 
^r* similiter sécta est ^uod opòrtebàt facere. 



VJk O P O S I T I O XI. (Kg. 3S9.) 

Dàabits datis rectis^ ' terttam 'prbportfoaalem Itivè- 
nire, ^ -' ••.-.. v •■-••'. 

Vii èlitm itft* ut C4»mpofitii ex «[«ta ^3 * tiqiifi ^^ «ttr««Ni^ 
ind«l^ yes9«^ oppps\tas, p#ni^ a(ij<(«^ tab^s^t «d dt^^n ( ^1 ^ 
adiequai) ratioiiem datae n^j^is ilf , ad daUf^ piiiiai^em. iV 
(PHeiderer I. e/ ($• lOt). IDI.)* Caeterum apud Cdiiipauutu 
p;;fopQ9Ìtio, nostra 9. ^sk YL il* > 

PROPO SITIO X. 

O.b;^ U IJ^monstriitio hrnxA pfqpoMtiomt Xqi^A^t^p^ 
CanyiaiMjiii^.fst Vi. 42,). «^i^tioif rc^tiur, ,pr4«niift8« pfopo- 
s|Ù9«« su Qb^ /&. v^ yi> ,42- ^Bt^nta. Cf* ;|f^idei|fir ^, c« 
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''É9f9Htw td iù»4ìa9u èlio eu^^ui €A 9 -^B, ATp 

tùip jéB, AP 9;^rjV ivmkoyoif ngogev^éìv* 
* "EnpifiUie&wmf fà> crf AB, AV ini td //> E 
ùìjfMla, xai *€4a&fì$ Ty AF lof/ i^ B/f, nal inèCBvx&m 
17 B,r, Hai iid tov J nagiiXXfjXos cs^UTy '^yjàra i} jÈS* 

*Èii$ì ùvp^ %Qiywvùv ToH AJE; nuQtì filaP' tm^ 
nXév(f(B¥ T^v JE ^xmi ^ BF, àpdkoyov iarti^ m^ V 
AB nffòs rrji^ BJ ^qìs v'AV n^ò^ wjy FÉ» ''I&iì , 
ih iq BJ'Tg ATy éìfviv aoa vis ^ AB n^S^s vijp AF 
^ $tì9Ct6 1^ AF'^^òg Tfjv FÉ* 

Avo &i^ ùo&èiaAv €vS'€t(Sp tdip ABy AF, rqkfi 
4P€ÌXoyav ctvraìg nQoèeVQ€%ai ìj FÉ** "OneQ è'dei wot- 

TqiAv iQd-siòwv ev&emp, ^fiTa^riy^ dvdloyov 

"Batmaav al do0€iont,i^eÌ6 wd-Oui al Aj'S, F' 
$£l à^ %iiv A, B, F Téf;dQ%rjV fivd^oyQP n^Qff^^tv» 

*Eìtnéia&wwP Sm evS-elai, ai JE, AZ, ymvivt^ 
' neifii'jilùvaài xxqovaav xijv vnó EJZ* noi neiad-iù vy 
"f^^ AìkHj iJH, %ff ik Bmi^ HE, nal ^v^ T 

wry fjyjà^f>^ i^d TOV E ij JSZ2 

omiciity ex edd» 3^sii. et Oxon» cestituimiu ex more Euclidi 

in enuncittioue solemni.' . ' C ' ': 

Ot>s. 2.\8i 'tequAlit fttediit imitts ttfàh^U latekià'^r 
segmeou» alteriat ctUm latetis AB leg^ehta,' reotia tortló * 
htéii JEir parallclit faeu enint atqoalia CV. Prof). A^)i 'R«ct« 
ita^e data JB in par tea ^uotcuaque aè^ualea ••cabiluc sikaili 



^iht.. datàé' dnafi rectae j4B^ AFì «^ t>ònaiiltir ila 
lilanguluin fn^nlibét ^Qndoeaqt; oportet ip^to AB^ 
jiT tèrtìaiKl pro{M>rtioiuilem invenire. 

^xoùìxcaxììm sÀB j ^f* ad pancta ^» JS^ et pona. 
^ur.ipai^ AV acquali» Bài et iungatur BFì et/per iJL 
parallela hnicducatur^^ (I. 31.)* 

Quoniam igitur uni laCèmm triànguli A4^% >le>ùpd 
ipsi M parallèla, dlacta eat JBr, est (VI. 2.) ut AB 
ad B/^ ita AT ad TE. Aequalia autem BJ ipsi At% 
est igitur ut AB ad ^r ita AT ad jTjB. 

Duabua igitUr datìa rectis AB^ AT^ tertia propòV» 
tionalia inventa est TU* Quod oportebat facere* 



P R Ò JP Ò S I T I O XIL (Fig. 360.) 
Tribiia datis rectiSs quartam piroportional«m ih- 

-•vènìrèi ■ ■ ' / 

Sint datae tred rectae A, By Ti oportet ipsis Af 

B^ T quavtam proportionaletn iavenire. 

Exponantiw dùàe ì^cttae JEf JZ^ anguliiiii conti- 
nente ijuemlibet EJZi'gì ponatur ipsi quidem ^ ae« 
qualis jHi ipsi vero B aequàlis HEf et insupcr' ij)si 
T aèqualia jÒ; et iuncU i/0, parallela Uli ducàtuV 
per E i^ia £12 (I. 31.). . 

aioclò) qto ptopoiitiim Vii 9. fiebit (Pflcideier 1. ci Jf. 103. 
,K)4.:Clairiat> Tacqua^., alii). Cf, ì. 34. Cor. 23^ 

GÌ>«. 3. 'Hao propofitioaa lUtimtiu: tolaiidnctf v«TÌoruiii 
probl«inat»B, figttxas ractilisMt daus ywio modo in jlarttt 
qùotenliqua «aqitìlJtft aètt amai ita saaandit ut parta» datat 
inviatili: lubaaat titiòiiaf ; Talia fa^bltnata babeiitur in £u- 
. £acUdi Elemeat. t. Ui . ^ . ' 
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' ^EtìeI ovp TQiym^&u Tot; /lEZ naqù fiiwp t^v 

^XevQiSv tijv EZ ^T<xt ij HS; èniv a^u ^sJJFl 

n^Ss t7]v HE 9 iWfws 1^ /IO nfióe r^v OZ^ ^letj M 

-ij iA,hf JH Tfj A,'^ Sk HE t^ B, ij 4h /té ^ P 

ez. • ' , • _ 

ragTiy avdXoyov n:ì^o£evQ€t^t ij &Z» "OneQ eàn ^o«- 
lÌFÒ TJ 2 ì 2 iy. 

*Egt(oc(»v at Sod'elacù dm eì^d-elat/ai AB ^ BF' 
iel i^ yav AB, BT fjbéar^v limkoyov nQosév^slv* 

KeiaS-waav in wd'élag^ xal yeygfdtjpdia ini vfjs 
AF r^/iixvKhóv ro A/tF , nal ijX'O'M ano tm> B cfj^ 
fieloy Tjf AF éV'&eia njfÓQ óoS-àg ilj BJ, Ttaìéns^ 
Civx^tDUàv al AJ, ^JF. . 

elidisy'ut quidam arbitrai^tnr , vel, ut alìi Toliiiit» in Macho- 
m^ Bagdedini de Divisionibu^ libro; apud VVilkeneue uQd 
.ei'leichtectd Metliode d^n Inhalt getadlinichter Fljlcfaen za fin- 
dèn; in I. T. Mayevs practisch. Geom. T. III.: apud t'fieidt* 
UT. h e. 55» 108-118. 

PROPO SI X IO Xì. 

Obt* Xcrtiaè pròportionali duabus rectis datia laTemìndae 
iiissnril quoque Yh Si i^or. Sumta ùempe (t%« 366.) reota 
JBJ acquali prìiiiaé rectaroitl datarum^ et dacM -ad éank per ^ 
perpendicolari JA AeqiiiU letuiidae, ioiigatitf BJL Dncu ds» 
inde in J/ ad BJ perpéiidiciilari JtP^ quae prpdadtae BJ oc- 
eurret in P, erit BJ:jJ=d/Ìi^P (Vh 6. Cor.)- CCiavivi 
adi hane Prop. Pfleiderer. h e. $. 12$.> :Ali««r iddm fisi per 



irÌBSa .8EXTU5. Sii 

'^j£t^quoniam Uni Uterum . tmpguli jjESÌ^ nempe 
iptà.EZ parallela duqU est HO^ est igitur vttJH ad 
HE ita je ad QZ j^Vl. 2*> Aeqtialis autem ^/H 
qqidém ipsi ji, HE vero ipsi ^^ ì:^© aatexte ipsi Fi 
est igitui' ut ^ ad 5 ita T ad 0i5i ' 

Tribus igitur daUs reetis ^^ 5» JT, 9i»urté propdÉ» 
tionatis inventa èst 0^. Quod oportebat facete. 



PROl?OSITIO XIII. (Fig. 361.) 

Duabi:i» dàti9 rètti^f nedìam ì^jròportiQoalein iiw 
venire, 

Sint datae cluae rectae AS^ BFl opbrtet ipsis AB^ 
BF m^diam proportiònal.em invecire^ ' 

Poriantur in directum, et describator super Al^ 
si*inidr<;ulus AJFy et dùtaiur a B pimctd ipsi AF 
i^ectae ad rectos B^ (L 11.)» 01 iun^amulr A/ti ÀF\ 

paiteni tlt^rani eiatdtm TI. 8. Coi; Kempe» ti prinà recti 
data liiaior est, qatm stciuid«| £at JB!* s«|ad^. pin^M^.^et^ 
dfBsdipto super eam ciròiìlo» toz altèro eiiis «xtremò B aptaiur 
j^^r^ ac^ualit teouudaiS) et tx aitaè« kiiias eactreiao A demitta- 
tur io BT fierjiendictìlaria AJ^ eritque ÈFx BA:==ÌA : BJ 
(VI. è; Cor;). Sin aufem pniaa tmxà àéà ttliot t|ti ^«am 
. tecnnda : àuper illà ^. e« BJ^ iait^Uàm tatheto tnah^iiluni don* 
ititiuitat récungidam AjB^ cuiui hypotefluià AÈ àe^t^lia ait 
.secntidae (ut in lì. 14/IUi llf.); l*uni ad banb BA in puìicto 
eina extr«mo dùctuiii ptfrpeitdiciilùìil AT pri>dactaè BJ occuiy 
ret in /*</; Ppau 54>, ^it^of BjiABs^ABiBP (VI. 8i Cor.) 
PAaidèrèir L ti }i 124; Pappai CoUèòt^ Mathem. \\Ù 7. et lUé 
6.' (Nostra t^op. li. àpiid Caiiipanuiii est VI. 10;) Caetcrute^ 
ài ratìd duaruni àiagttttiidiilttni tojirèsii àit* J^er datai rèctù^ 



312 elf.mihNTOii oin 

^ /Tal ÌTkél i^ *{}fM%\mXlm ymvmimìv '^ vni jfJF, 
oQ^ itniif. Kfù litBÌ hV òqdvYfdvitò. rQiymviA w'jiJF 
dna irjs' oq^s' ^lavias ini tyv pdaip xd&sroQ r^xvtzi 
'jj JB* 4 ^B aQa t<Si> tijg pdatmg j/ii9]fidTmv t&v 
AB f BF fAÌ0fj dvdkbyov .ibriv.^ ^ 

Jv'o afa ào^ewfSv ev&imv twv AB, BF , fiiaij 
dvdXoyoy 7$QogeiÌQevtci ij" B//.' *'Cktnq idei TioifjaaL 

; * ti P Ò T A SÌ S iSf. , ' 

TAv . lamv t« uai iGoymmwv T^aQaXX^XoyQafifitoé^ 
di^menóv&aaiv al 7tkm)Qaì, al ncQÌ mg tifag y^^iag' 
xal (Jy tùóy(apiuv naQaXkyXóyQd/UffjKov, immenòv'' 
'd'Wiiv od nXfVQol ai ne^ì tdg laag ymvlag, tea èfnW 
huélifa* 

"Eorm ìoa lè'kaì i&oywvia TictpaXXf^XóygafifÉfa rà 
AB i SF^, tùag ìyovTts rdg nQog to? B ywviag, «al 
^%ucdxoQav In ev&stag al. JB, BE, in éV&stug éqa 
9iol ital ai ZBy SH* A^yto otp i;mv AB, BF dvrt^ 
nenovS^atstv ai nXsvqal, al neQÌ tàg laag yrnviu^^ 
%ùwiaviv o%i ioTÌv (àg iq AB nQog .t^V BE mvmg iq 
HB n((òg tijv BZ* 

1} Loco tooy<oviiovf qua* vox ómnino sufficit, hie etiil 
•equcntibat edcL Basii, et Oxon* habent: filav fua lapv ixov-^ 
iwv yoìvtav» Utraque lectió ejc I. 29. I. 54. eodem' redit* Cae- 
Urum etiain infra in dcmonstradone VI. 16, ^ ubi nostra haeo 
propodàtio adliibétiur» vox ioaywrifv T^^akur. 

Jocet hàec propositio modum iaT«niendi ratióticm duplicatam 
rationis daue. 

pkopO'SiTib xri. 

O b s. Facile patet ,. è àribiis irectis datis , quibu^ quarte 
propoitionaìis inrenienda est, secundam, ^uae in figura textus 
graeà prima!» :àff in direi^uni adiècta est. posse etiam ex H 



^ ^t quoRÌ^ in semicìrculo àn^i^lus e$% 44r, rec- 
tos est (III. 310' ' Etsquoniam in rectaogulo tris^igulo 
,/^jr. a recto . angulo -ad basin peri>endicalari« ducta 
e^t ziJSi il*sa ^^JP tMter hasis segmenta .^JS, JJr ine- 
dia prpportio«a(Ì8 est <VI. 8» iCor.). . ,/, , 

. JDus^bas igituc datis. rectis ^jg^ jBjT, ì^èclia prpr 
portioiifilìa inv«n^ est BJ, <Jt^od o|>or,(cb^t fa9Civ» 

v'ir O P b S r? t O XIV. (Fig/^tìSj 
Parallelogrammorum aeqaalium et. ^(luiaiiguiorut^ 
leciproca suntlatera» qu^e circa aeg^ufilt^s angnW sunt; 
•^^quopili^. aeqi:^anguIorui); parallelogramraonitia reci- 
proca saat lat|^ra cifipa.ae^uale^ ap'^ulos.^ illa sunt ae- 
qu^lia. . .-,'.. 

Sint aequalia et aequiangulè parallelogramma ^AB\ 
ftf*f'Aeqn,9lf:s hdbemtia angulos ;ad^jB,' et ponantur \n 
dijnectnm ^Bf^BJEj^ in directum igiii^ sunt (I. 14.) 
et 2jB^ BS\ difo ^psonun AB% fi F reciproca e^se 
iatéra circa aequales ^pgulos f jioc i^st , èsse ut. JB ad 
#£i^^/?ad^^; , ^ 



versus JX^, vèl etiam (coli. Obs. 2. ad Vr. 3.) e vertice J ex 
eadein parte» ad quam est recta JH^ Vel in crure JH annuii • 
BJE ad partes oppositas ultra J producto sumi y et tiim reli- 
qua in crurìbus anguli* assumti , vel ad itatticem ci oppositi 
nmili ratione ac in textu gri^cp per^gi. Praeter^a etiam se-^ 
ptiiida et tertia alterne inter se perni urari ^ossunti, ita ut iam 
non, ut ante prinìa et seconda in uno anguli assumti cruie, 
fertia et quarta in altero, veruro prii^fi et tertia in uno, se* 
cunda et quaru in altero sint. Pfleiderèr 1. e. $.'119. 1^^' 
Si quia veiro disideret , ut prima et quarta in uno» secunda et ^ 
t#rtia in alt^o ortire anguli sint , hoc quo^e fieli po^rit » si 



214 f.L£M£irtÒR0K 

*Enèl (tnV tqóv iail <t;,ó AS ' nà^aXXfjlóygafif/jifòP 
%m BP TuaQaXXfiioyfd/M^i^m , ctXXo àéWi to Z£^ ^ariv 
iqà WS io AÉ ngos to ZE €^(ac Vo ÉP^Qog'^ò 
ZE. 'AXX eSg pky tò AB n^ògioZE tiSxaé 17 JB 
nQog T^i' ' BE^ tSs ih to Sp ngòs tó jt& ùVTmg ^ 
HB nQog 717V J9Z^ noi tì$s ccQa ij JB nQoc njv BE 
Qvvm^ 37 ffB nQÒg ryy BZ* Ttóy A3, BPaganct^ 
faXXìjXoygd/u^/uov^ dvTmenovS'aaiv ai nXsvQal ,- al 7i€QÌ 

' *jiXXà 9'^ dyrmenoyd'iTÙaav ' (xl nXti/^aì al'9teì^l 
Toig ìóas ^(avias, naì Sarta mg 1^ JB' n^òg irjv BE 
wumg «7 IfB fÌQog t^v BZ* Xif^ Z%i hov iétl'ifò 
AB 7tagaXXf]Xóy^afi/jùop tuÌ BT na^aXXniXoyqéfjiiKp. 

\*Eji€\ ydq èariv dlg ij JB hpog tijv BE ó^rmg 17 
HB ^jiQÒg'Tìjv BZf dXX' dSg /Lvkp'ij JÈ ngog rijv BE 
wvwg TO AÈ n<»QaXX^X6y^a/^fióv nqòg to ZE na^ 
^àXXfjXoyqafi/iop , wg ih ^ HB nQÓg nr^v BZ wÌTmg 
TO Br Tta^^XXfjXòyoafA^^v ui^^f to ZE stapefAAi^ó-^ 
yqafifwir %ai wg dqa to AB ^ìfog to Z^ ovtmg fò 
BV n^g TÓ ZE* iaov dga iari tò AB nagaìly-^ 
Xóyga/i/ioy Té BF TiagaXXìjf.oYqd^ifitìi* Twy d^a 
ÌQmy , «a^ Ttt itijgn 

IIP O TJ^Jsk 

TfSv ìóiùV %ai f/fflav /iiu ìai/y Ìypv%mv y(òvtav ^pf- 
ydvwv dyrmenóv'd'aGiy ai TiXsvQal , \ ai tisqI rag iaag 

fix v«mq» anguli propositi prima ip uno cri^re, secunda in al- 
^ro fumatili', et ^t<^ra harum rectamm puqcta extrema recta 
aliqua iungfatuTy deind^ in «odera crure, in quo eumta est 
Melinda^ a veitice ^I^scindatur téitia,, acquo ab altero eius ex* 
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JCdtnpIeami^ enim paiaUelognimmiim yZE* . 

'Etqucmiam acquate est parali^logrami^um jiB p^ 
iraUelogrammo £/*;. est autem aliud quodda» ZE^ «fC 
igkiDr (V. r.) ut ^4B ad ZEità BFàd ZE. Sed (VL 
1.) f|t \i^!B .^idem ad ZE ita ^B ad BE9 ut vero 
jBF ad ZE \UL HB ^d BZ; erit igitur (V. U.) JB 
ad ji[£ Ita \^J9 ad jBKì Parallelogrammorum igitur 
jiB 9' Br reciproca sani lateia» quaé f|rcf aeqvtfdes 
angalòs sunt. « 

^ y \. . 

Siat autem reciproca latera circa aequales axigulos, 
et sit ut JB ad BE ita /£& acl BZ ; dk:q acquale 
<^jé paiaUelogrammum j4B parallelogrammo BF.] 

Qiiiamam wìm est ut 4^ ^^ -i?^ ìUlHB Aà.BZy 
aed ut 2/jS quidèm ad BE ita (VL 1,) parallelograni- 
mutìa Ab ad paraUeldgran^mum ZE9 ut ^£ vero ad 
BZ.ilSL parallelpgnunmum BP ad paralleiogrammum 
ZJlS; crit igitur (V- 11.) AB ad 2^ ita ^Fad ZEi 
aequale igilur eat -(V. 9.) parailelagrammum AB p^^ 
ralldograuimo BT. , Ergo aequaiium etc.- 



]p R O P O SI T IO XV. (Fig. 363.) 

Aequaiium' et unum angulum uni aequalem haben- 
tium triangulòrom reciproca sunt latera, quae circa 

treii^o docator ad illud^cnif , iii qap prima suinta fuit, recU| 

•quM sit, ttC.voqanty aatipar^Uala ei, quae prìmae et aecùndd* 

exuvma iungit i* e» ita ditt^j^taT, ut cum crure uno eundem 

angoIuiD «{ficiatt quam illa^ cui antiparalWa aste debct^ cum 
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fumus* Moì m¥y fduv pià^ Xmiif ixjiwmv fmpkbu %f$'^ 

"Etnm Ì0a TQiymra %d ABF, A4E, fbla^ fn^ 
ii«^ ^^fli^a< ymvlw t^p ima BAl^ %y 'òno^AAM" 
'Xiyiù tkxi %iv ABTx AJM 'c^iymvmv àvttmnai^d'aétv 
al nkévgak, al ntQi td& ìaa^ ytoviasit vovréoftt^^ ovìì> 
iàvìv^ iig ij FA ^QOiS ^iv A^ 'ov%m^ ^ MA 9t^òs 

KelaS-o) yt^Q wiffTfi ìtc evS-elag BÌvai v^iv FA vy 
y AJ* ivi evd-sias aqa éorì uai ig E A ^p AB\ ■. Kal 
l^«?«^Z^w ^' Bd. . • . • 

*Enù o&v fooy ^ori TÒ ABF n^ymfov %^ AJE 
TQiydvm, akXo dh t6 ABJ* Ìovìv àqa mg %ó FAB 
' t^iymvùv nqÒQ %à BA4 v^iymvo^ ùihfog trò AJE tqI". 
fwpov nQÒg %ò BAA vQiymvov. *AXt w^r, ^J^kv %ò 
FAB n^àg tq BAJ Wfing y FA n^g vfjp'AJ, «ff 
fih To EAà m^òg tò BAd ovrmg ^ EA ^fòg ^^y 
AB* ietti ©6' a^a ^ FA n^gn'^v Ad fiiu'i&ig ly EA 
Tf^og T1JP AB' Tév ABF 9 AAE oqu '$Qiymfmp eji^f- 
nsnov&aQiv pA nXsvQoi , al ne fi idg ìaag xymifidg*^ 

altera^ f t vice vena. Hic quoque aito» aecundae et terdae in- 
tei' se permiitan possaut. Cf. PAeiderer L e. $; 121; Apod 
Campaiipiii Prop; nostra VI.. 12. no^ separatim'imnierattiry aed 
praeo^denti VI. 11. C^ud Caropanum VI. IQ.) tantuiin 8ubiu<^. . 
'gitar. ■ ••«■»■, '..».{. ^. ..' . 

PROF OS I T I o xni, 

O b a. Pars posterioii Obs.. 3. ad VI. 8. etìam adhuc h'u-' 

'^ j|i8 pTpblematis aolutionem exhibety facile inveniendàm. ' P%ir 

4erer 1. e. {• 126. Caeterum Vr. 13. Ptop. est apud <}ampa- 

fkiim yi. 9^ Docet illa aliia verbù ,»si raiky^^ttariioi tt^gi^^ 



s^qnalop; angu}od aimt; et quarum triai^^giMonim unum 
^.ÓgMjiuai'ii^fi aeqaal^ i^b^nthiin reciproca soni l^t^a 
c|r^ .^eqpaiesrangulosy il(a* saxit aequaHa* 

Sint aequalià trìmgah ABFy A^E,^ wjain aq^i;- 
Imn uip- acquaiepa habentia,. «ciUcet augulijpi JJ^JT 
IBigalQ 44M\ ^ico iriaqgulpruiii ABFf, AJ^ r«eir 
SX0l^ (^s$ latita, quae òirca aequalea atigulos aunt, 
hoc est; tìsse m P^A.^d Ad ita EA M ASf 

y > 'Ponantm: enlm ita ut in ^ii'ectani sit rAÀpsìAJ; 
jn;; d|rectum igituc est (I. 14,.} et EA ips\ AB; £t 

£t quo^^aiA aequale est trlaogidum AÉT tiYnguIo 
AAEf est autem aliud trianguluiu ABJ; est igitur 
(V. 7.) ut trìangqlum FAB ad trlangulum J3^^j^ ita 
twDgulum AAE ad trian^lùmvf^Jl; §«4 V^% FAB 
qnidem ad .B^^i ita (VI^ !•) Tu^ ad AAj ut JB-ri^ 
vero ^d BAJ iu JEIA ad ^^: erit igitur (V. 11.) 
FA ad AA it% 4^ ad ^^^ ; trian|;ulorHir| igitur 4^^^ 
^JE reciproca snnt latera » quae drca aequ^les angu- 
"los sunt.'* * ^ . ' - 

tudiimm «Kpntu tit^P^ d^ rei^tts invtfiiff rationam siiV 
dflpUoatain ratioi^s datae. 

PRO'POStTÌO XIV. 

Qb s. 1« Exemplum huiusmodi parallalogràinmorun^ prae- 
bent , quae in .!• ^^ rocantur parallelograniniorum circa dia- 
gonal^m .C9inp.l.eaienta« Cfr PAeidevei: 1. e. $, 134« 

Obs. 2. DemonatEatip , qua ex aequalitate angulorcun ad 
p ope I. 14. iafertur, si JB^^ BE sinc in derectum i[ fbre et 
ZB^ jpJSf in . directunn » praerer morem praeceps Tidetur, et 
reotaiis deduci poste videtiu: ex ea coiirena I^ 15. Prop. quam 
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*ovTmg fi EA ngàg vfjv AB* Xéyw ùv$ idoy' iati %6 
ASF t,Q'yfOifov %£ A^E TpfywVw* * 

'EnìQevJi&Biai^Q yàg n'iXiv tìjs BJ, *tw knii^ mg 
^ TÀ nQÒd tijr AJ oimos 17 E A nqèg^^ AB^ 
&XX Hs fiy ij.rA 7ÌQÒS «^ AJ o*T»ff «) ABF 
vfiyt^ov nQoc'To SÀJ TQlyàvov, lac-^iij EAnfi^ 
' Tìjv AB oikwg to EÀJ Tp/ywvov Ttgàs t6 BAJ 
TQlywvov^ ds'nQa ti ABF rQlftav&p nQÒg-^-ÈA/1 
ùvttog tè EAJ TQiymvoff 'ngog tò BAé* hfmnq^v 
iqfx, tfop ABT , AAE yrpcJff tò BAà* - tò^ iohàv 
exei Xoyov* ìaop aQa iatì tò ABF "igiytìiVOir tif ÈAJ 
toiydi^io, Tfùv aQa tornv , ieat tà éitjg. , * : • 

il P O TA.£^I£ i^. ; 

*Edv t^iuaaQsg evd-èiai ivdXdyov dm^ tò viti t^v 
angmv n$Quyi6fitvov iQ&oyaivwv taop Arri tw thtó 
wv fiéam ^BQisyofiévip e^d'oyùnvtm* Hciy't& vno tiSu 

iam Procius desideravic ^ et nos ex eo supra attalimus. CI* 
Pfleiderei: L e. $. 136. 

'"'' PRO PO Siluro XV. ;* ' ' 

Obs. }• Propositiones 14. el^ 15. uno enunciato, paricer 
ac diiaa propoùtionii VI. ^.part^s c<Ki^i'ejieiidere, atque eciant 
ope, 1. S4« imam ex alceva inferre licet. Couiunctae aujtem» 
quam seiaiictae cur facilius inrenia:erentnry.<]ii od Austin. yuU, 
haud apparet, CF. PHcideicr 1. e. JJ, 139. Ì4d. * ■ 

Obt. 2. Pi'oposiiionès 14, 15. parali elogVaih^nìi vei trian- 
guU dati transformatiòneni in aliud dati latevi's , tircà Widem 
Tel ae^ualem angulum reducnxlt adproblemma Vi. 1^. Iiixti eas 
soUicet quarta proportionalis latèri dato, et duobus parallelo- 
giatiani, trian|;; ulive dati circa angulum desiguaium Uteribus* 



LfBEJI $£^TV^. JWd 

\ ' ' ' 

Sint autm rédproert lAtera trian^ulòittm ^HJT» 
j^uifJB» et sit ttt FA ad AJìtii EA tA ABl dtoo M- 
.quale esae trlangolum ^jBJT tiiangulo ^J£. ^ 
« * *^ 

Iiuicta ènim tuhrsiis j9^; qaòniam est oC *1^;J ad 
i*^ ita E A ad :rfB, ^éd ut rA'tpxàtm ^ AJ ita 
(Vt. 1.) tHkngttliiin ABT 2À triangulum BJ/HùìJSA 
vero ad AB ita triangulum £^^ ad triangdltùn 19)fif : 
erit iginir (V. ito , ut trianguiurt ABF ad itrfJ ita 
triangulum ' EAJ ad S^J; iltmmriuie igitii^ ii>aò^niiii 
ABFf AJÈ ad BÀJ eahdem habet rationew; *ae- 
quale igitiir est (V, 9.) triangulum ^J7r trlangulo 
ÉAJ, Aequalinm igitor etc. 

•■...- ^ \ .- ' . 

P R O P O S I T IO XVI. (FJg. 3tó.) 

Si quatuor rectae proportionales sint^ rectangulum 
sub ex^emis contentuih . aequal(; est rectangiilo sub int-^ 
AìàS contento : et si rectangulum sub extreai^ conteo* 

éxliibet aitmin dr^ I^unc «ingalum Utas pshlH^ldgraMoiitit- 
anguUve cònstihienAi. * Notninaiùìi ope Prop^ 14» ia>mnp|pii- 
dium redigUur soludo ptoblenUUi^ L ^. Cf. Ptfei<bfci*,i« e. 
W. 141. 14tt. * . • , 

Ob«. 3. Ficifc dticm Prop. l-S. estendi polisr «d man- 
guky quorum iinus angulus iibius» etunusaiiguliisifìtei^nssimul 
«iuttiri sunt duobas recti» aequales. Cf. infra ad yi.'29. Obi. 9. 

PhO P, XVL XVIL ' , , . 

'Obs/1. Prop* I6f at Cbrollarìum 1^ et Pròp. 11. "ut' 
Cor» 16i gjad, rei efciam "utraquè imaiediate demonatrari pdtttac 
iiklein modis» quibua l4. Ainbav etiam «ic emmeiad ^pof • 
aiint: parallelograminorum receaiigiiioratn aeqaalhini baeiea aunt 
altitudiiubua recipróce propocùomlea ; ac 'vicissini aeqwilia Mwt 
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A^9^ JìS^HifXP/^Vf^ s<^#<>yf^*?*'. J9fl'>'uV^^fP^^fi^ W^ 
"JEanoaav al %iamqBS evS'e^ai dvdXoyoi> al AB^ 

Pf^yfipiùfi fg9^ lori T^ vnò(^(Sv Fd, mQf^lJiif^ 

"Hjfi-mav^ yag dui T'^g À, T ayi^sim^ i^afs jàEf, 
U) ^'à^iatQ sfQÒg^ .ti^dg ftl AH, r&, mi ^^iod-^ 

%y fjà$frZ/i<S'>J ^ 4H», *^V ** ^ ^^V ^ F0A ^^^ ^^^^ 
nmhiifsBi^f'^y^av fd BH, 4& ^oQp^XXr^XQyQa/i^fJi^^ 

Kal imi iativ mg iy ^P ji^òg tipf TJ^ owwf*^ E 
ngòg Tfjv Z, ìafj dh ^ fjikv E Ty F&l ij 9h Z vy 
AH' imiv aQa mg ^ AB Tiqog tìjv FJ ovT&ig ^ FQ 

.... ,. . «).*> '• • . ... »■".... 

pjirall^gnii^ma rectingala^ quorum bases suxi(. aldtudinibus 

ceciproce proportionales Of. Pfleiderer 1. q, C. 143. 

O b 8. 2. Cum quodvis parallelograminuni obKqùangttluin 

.ft0)ll»b -^ xtpUfipÙQ aeqilf a^to 4uper. Qaclfi;n,.|>|U|i (L 9^.,) : 

«c^aaité)- kfb^t^ ba*^» pliitiijlÀnibut recipfo^ce, pi;opprtioiial«8, 
ao vici«S4i|i. Unde ope I. 4l. V. 15. idem de inan^ulis j\e- 
'qwiibtt8{4fdjfcuiir (ibid^r $S,.,144,.1^S^),, . ,^ . 

. dbft^9>i Q«p4»ì piìpre* ,,16. f ^ n. .partés ad. corpUaiia 8. 
ili :£)ei«^B«Ì6 f.Q in Qhsf, 2, 3. ad yJ.^B. subiu^ctf applicaùr 
, tur ; liae emergunt propositiones. Ferpendiculo «b vertice an^ 
gali recti trìanguli rectangnliln hypÒtenuiam demisso, 1) qiu- 
.diilltlim, luàut pprpendiculi aequauir rectangulo sub aeginentis 
||.y.potefMm|0 ab ipso factif. ,,2) <;];iiiu8lij>e|: pat^eti quadrat^m 
.a4^iiatjr^^«( reistangulo sub hypctenusa, et sub eius segmento» 
qiio4. 'Mhepo\ buip adii^cet. 3) Rec^augurum sub lateiibus ciixa , 
jui|^u|«ni.£eQtiiin aequale^s^: rec^ngulo sub hypo^iiusa et p^r- 



mm'tftquidfe èst rectaxigiilo vaè^ eictrMiis cohtebcoi ^lU 
mot irécW pròportionales ernnn 

-" • , -'^ . •■ ' ■ " 

. Sint qnatitor rectee propoitioiiaUs ^£9 T^i Ei J& 
m .^ ad iV ita J?ad 2; dico reQ^ngulum 8iib.i|fft 
^ jcoiiftentam àequide esse rectangolo sub rjfEoimià 
tento. ' ' • . . ^ 

Ducaotur enim ab ipsis* ji^F punctià ìpìsU ABi 
Td rttóa ad reetos anguloi AH^ FO , et .ponatur 
ìpsi 'qùidem Z dequalis AH 9' ipsi vero È aeqnalis 
FSj et compleantar parallelogramma BH^ J0* 
' £1 quoniàm est ni AB ad FJ ita E ad vZ^ ae* 
qualia antem E quidem ipsi FSi ipsa vero Z ipai 
AH^ est igitiiV(V,7.)at ^5 ad FJìx% Fe\à AH§ 
paìraUelogr^umòrnm igitur BHy J& reciproca smit la^ 

peodiculo. 4) tlectaiigiiluin sub alterutro Utero circa anguilla 
rectuni et sub perpencBeuIo acquatto: fectangulor sub aitavo la^ 
tere circa angAluìn rectilm et sub aegm^nt^ by-pottniMae, qvod 
priori adiacet* cathttttt Itt fcirettlo 6) qifadratum ^pendieali 
ab quociinque perìphcrìae puncto ad aliquam *eius diametmm 
ducti aequatnr\ectangùlo sub segmeiitM diameftcì ab -perpeiidi* 
culo factis* 6) Cuiuslibet chordaé per centmm non transeuntit 
qu^dratum isqualè est rectaagulo éub diametro per' tuiiim 
cliordae extremmn dncta., et sub diametri àuiut segaieaeD 
G^ordae coadgno , quod ab ilta Jibtìoiiidit |ieìrpeiidMii2inD iti 
iiltm ex alteit) «bordae extiamo damiisum. Unde Mtvò emn 
' «equitur: pelpeodicùio in b^pofeiiusam. trianguli taetiiignl' 
(diamatnim xirc^i) demitsa con vartice'aiigQli «seti (pancàto 
qdocuuque . pérìp^éiiae) » et in draulo ductis.abboc puncto 
racti«.«4 «xtfemr diamela; 7) JhypQtanusain (diametsmn) essa 
«d altembruRK ipaius a^gmenmm f .uti quadratam hypótnnusaa 
(dismetti) ad quadratura catheti (cliordae) huic segasaato ad« 



&aaiv al nXevQttì, al negl Tag iaae yiavias^ ìea itnir 
ÈuUfu* ikfùpàga iati TÒrBH TmfMTjkij^Qojiipop vy 
M na^aHiìkfikQY^fiffjm* \ Kcà ta^i 'to /ji^ BH rò vné 
«w> AB, Zy lori ydg f^ jÌB «^ ^Z* w Si J& fò vnò 
mv rj. E, lari yap 17 FO rtj E*^ %ò àga vnq %wp 
AB, Z nsQie^o/iPsvov 6g&oytiviov ìaov iàrl t«J vt^Ò 

'Ak^d 9^ to' wi AB, Z n8(^é€XQfiBfov if&vyd'^ 
mmt Ì9ov £atm^ coi vni.^iìhf FJ, E n^ieyfifiinfm i^ 
&oymvi^* Xiyw oiFf mì nipuaQ^g W'Q'iBìai avfckoyoof eéùVf- , 
9tu, 0s 1] AB ngòg fijìf V4 ovVw^ ^ E fi^àg r^tf Z. 

'JVv yàg avrmf Koftaffiievap^é^TvkV , :4niBl zò vne 
l^iSìf AB, % ìpov^ ipT^ T^ V71Ó royy Fd^ F , mk Ì9fi 
vrf fihv wì>. j^y ABi Z w BH, ic^..y«Q io^ìv V 
AH T^ Z* TÒ ii vnó Twp FJ, E %ò JQ^ ìofi yàq 

■MCfliim : Tel ut huius «atk«u (cÌio^a«-) quiidrièiim ià ^liuidcii^ 
.iim ìmWè» accenti; vel «e .quiKlr^cuin caihcti (chordae) nà^ , 
ÌM«nti» «Itèn iègm«iito ad.^u4(h:ablm p«rptiidi«ubi N«iBp^ 

Br«2^6b ., . * 

H) Ipia «ntèni ìtffùbmaàìtk (jèiadonìkn) MgipeiiU ^MS9« mi fot^ 
Amu «tcUiMiu* (6luirdaBnil)édÌMttiùttjik BJt MmsTBXBJt 
rBX^F\Ohu ^ «a Yii i> su^Ba&utfrt (w 3. fr> 
d) £odem4ii«é 4>Mi iVé 6^ ÉMdo òsftandicur^ ex «odoii p«i» 
Jphsmo pniicto 4iicd« diumuro et duabui plurìb«tT« chordù, 
pe rp i i Bdiflii lia qi<# «b «ItÉrit Uaruol lènunit in diania>niai d^ 
mimMi qudftta ^ordwum «tse ut fcgiiMiit» ipm idiaecmit 
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ter9Lp qiiae circa aeqiial«$. angolos 6unr« Qoorata an. 
tem aaqoiaiigiilonim parallelogrammomm. reciproca < 
sunt lateta circa aequalaa xngaU>&, illa sunt aeqnalia 
(VI. 14.); acquale igitur e$t parallelograniauim BH 
paraUelogrammo J0. £t e^t BH quidem.sQb jiS^ 
Z càntentnm, aequali9 enim AH \^ù Z\ parallela* 
grammum vero àQ sub Td^ E continetur» aegualis 
enim FO ipsi E\ rectangulum igitur sub AB^ Z con* 
tentiim aequale eac rectangulo sub iz/» E contento. 

Sit autem riectaagiiluai aub ABy Z coptentum ac- 
quale rectangulo sub T/lj E coutènte;, dico qnatoor 
rectas proportionalea fore^ ut AB^ ad Fd ita E dà Z* 

lìaAem enim coostructi8f quonlam recfcanguium sub 
AlB, Z aequale eat rectangulo aub rj$ ^, contento, 
iOt eat rectangidum quidem sub AB 9 Z ipsum BHf 
aequaHa enim AH ipsi Zi rectangulum vero sub PJ» 

diametri, Cf. PAeiderer !• e» (• l47. (Caeteram quataor .pii» 
mas in bac observationé occalT6ntes * propositiones iam Tidì» 
0tt« fa coioUariia ad I. 41. et J. 43.)* * 

O b 8. 4. Fropositioniiiii obt. praeeedmte expositMiun tres 
ptittlae/ostkfl ili demontaaMift ^ .34i' X 35» Xt Qlt'vgrftU u^ 
duntur iii Lemiii. U «in» Xh 34. ^ope YU*th*Y]Ì*^ !<>• tt^bi» 
lluntar 'mediantibkia' andogiis una «b V L 8u. C<»v> futi^pAoti 
petlta, caettri» <nc i)psitf -j^ro^odtÌMiibds IO. S.rVI. 4^ iMiiati» 
(▼id. Obi. 2. ad'TI» ^O* ^«^ insopai^ daoMosiaititf, «HoMf 
giilif iàb Bu# et Ar^ ÉF ^t AJ 4l«serìptit^ ooUigando «k li 
^. uttteifique' dapltim «M tritnyiii ABr» .Fiiima et iccmi^ 
dao demoùitratio eadem» quaain Lunati U «nte»X. 2HU,Tf)pfA 
titUV ili Letnm. poti Xltf. 13. ad «ffiiÙMidaÉ» jpvacacdepiiis 
•éptifnae (Obi. 3.) pmeW* téitiam;- Ci«id«m.Atptùpa4r]Mrs 
pnma ui dnlioaatratioalbu^ XML 14^ XÌIL,15( XUU 16. fan 
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^ t& Tjy É' Tu €ÌQa EH iao¥' àsfi tfi J0\ UìbA emifr' 

y^dfji^fiìav évTmtnivd'umv iti itXtv^uì, ai n^QÌ m^ 
'ìtiag ytovlag*' eoTlp «pa vSs ^' j4B niaàsTijp FJ oyttoù 
^ rG nfoe ii^P AH* hij *i^ ^iy FS ^ E, ^ Sh 
AH T^ Z. iatir a^ 6Ìg if BA nqòg •nyy JP^/* ov- 
Ttoff % E^ ngòg t%v & *Eiiv a^a Téaaai^eg ^ nai va 

n PO TASIS 1^ 

l *Euv n^èlg èò9'€lài' «Va'Aoyòy «fai, %S iSm' tSv 

aìiqmv néqiÉj6f.i,BVtiV oQ&oydriàv ìaov iati t» i^4 

v^g ixéaijg reTpayoJrw* %av %ò vnò twv dxQwv neQie- 

XÓfjtcVov ifd-oyeinov itJbv j] -rcJ ùfiò t^$ /jisù^s ts'^ 

• TQaywvf , ut t^BÌg w&elat dvaXoyov è'GomTcu'. 

"EsTwaav TQstg t^&^lài xxvaXoyqv ut A^ B, F, 
fSg fi ,A nQog tijp B oimag ij B nqòg tijv F' Xipa 
S%i TQ vnò TiSv Ai F nBQi€)[6fi€Pov oQ^oydviov Toop 
iarì tifi dni T'^g fjtéaiig tijg È TerQaywv^. 
Keiadtm %y B iGij '^ A 

qiiàm kòlft >iim{ilkiteir somiiirt: (Mskerguo bii^ in demónttn^ 
done XIIf.'18. Mfìiél «otem^.bùveY cam «dMmcu zatione^ 

nontftnitknilMlt XIU^ !<$. .««tflni^ P*^^^ ^c socmida fvn ÌA^ 
kfll. 18.' «x fMfmnMUù BTitA^JTi rj,t toI rjiAT^s 
jitiBT ffunas aixol»fiM..ab. VL^« '^I. ^ d«diicu lAfeniu: pec 
TI. 2Q. Cor.42, Qum oimiU» ii«9«u iis, qaao Obs. 2. ni 
TI* 84 Bociiu ftwr»« ntniHt qiuim ut auctoii ElemenUJiriuii uì« 
bui polititi tk iiwcbodo «bludliht iliaa ipn solfimi » pra«i9>tfr ^ 
git dvmcttttnitloiliim iobaA^uMitiiini Aiiia loci* ad peipetuiua 
deincèps uìua ttaBiUeiidii noniiitaìlti etiam |h«pr«inflijtiua g«- 
neralionim ad specialet caius applioationM fre^uentèr dèineepè 
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*E . ipsuiu jfO^ àeipjtAìs cnim /©• ipai E ; erti j>aiaj^ 
Idogratnmum Bfl acquale parallelogt'àmmo //Q et sont 
aeqniaDguIa. Aef|iialìiim anteifl et a<&qi]iahgulortini pa«- 
railelogrartimorum reciproca sunt latera (VI. I^.)» tirca 
aequales angulos ; est igilar ^t j4B ad iz/ ùa FO. ad 
-/#iEf. Aequalis autéin r& quidem ipsi .E,' ipsa véfù 
AH ìfsì Z; eét i^imr ut JB ad JT-i/ ita J ad ^ 
Si igitur quathor etcy • 

«* ■ • • ' ■■ ^ 

t fi p P O S I T I O XVIL (Fig. 365-iì 

Si tre9 i-ectaè proportiptìales skit,, rectanguliua ittb 
extrémÌ9,contentum aequale est ^quadrato ex media; et~ 
9i rectangulum sub extremis xontentum aequalé sii qua- 
drato «X media 9 txeé xei^tae proportionales erupt« 

Sint tres rcctae proportionales Ai B ^ JT 9 ^^^-d ^à 
É ita JS ad T; dico rectanguluni auÌJ 4<| JT co^i^éu^ 
tunx a^qualQ essie quadrato ex j5. 

Ponatur ipsi B aequalis //. ^ / 

adb^aitdas. qaamtis obviai n Aroiles» Moniih cimii«iaiMUt^ 
«ic immeJJat* esMnt ad lésua oocuit«U»a paratia» Cf. Obt» 2. 
Iti il. 3» Und^, ^miin iaatirtaa «(• -oMUMciae aiiecoria iaca 

• tribaere.liaad liceat» pròbabiU fìti ut' Jbtfdìaiuim-^ ita at: ólim 
«ommiunibui,; tiroauni: praacipn* titìàni usibiis parau fii^o ol^ 
ni«nt€^*ain. «xemplavia T^riia modis r«spactiL>tiaqué 9 oòn^pan^ 
me,. facìUtatia .gratia ^ fonati et arctioi^is s^^axnatit praatexta 

" (TÌdt Pfioclu9 io.lib*-^ IL^. .2L><ii»»càta, sicqùc pliita.,„praa- 

Nmm, juaa aolÌ8.X«. ac XHI. ia .prjieceaei|tH)u# iibn» insariri^ 

Vtin, ^ds exciditsa; ac iii,ultifatiain» 4ec apta semper et unl- 

lomiitei;^ iUoriu^, ttb^iM fasulla UmiùmhixsrXCii Obi. &. ad 

' £«cli4i Elemeiit. P« U> If :^ , . 
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. iTai in si icttPCùSs «f ^ ^Qoe vi^v B ovvìas V ^ 
n^S TV^ .JP, i^ Sh 17 B Ty J* taitv uQa ats if ji 
.nito€ !^W B ov^fàs %< ^ ^QÒg T^ff r. *JEttV Sh T^ect- 
p€£ iv&elai xivuXoyov (Sai, ri V5w} %vjv (akqoìv. yrc^i©- 
tofitpov ÌQ'9(>y(iviov ìaov èavì ro? V7to tuiv f^iamv fce- 
^l^yo^iviii pQS-oyoìvItì* tò UQa iSnò iév A^Vfioov 
imiti^ vnò mr B, J. 'Mia to' i/t^o twv.B, \iyò 
uno T^S B io^iPf «<J9 r^Q V B ry J' %ò uqa virò'' 
rwv J , r neoieyofiévor oQ&oyvjviov iaev ìorì %f 
ino rrjf jB wt^ayo>i^«* 

.«•■Ha ' ' , - <- 

Òbs. 5. dpé Pvop. Vif. n« iieknoiistiàri poale li 47. dixh 
afus in Excuvsn «d I. 47. Cf. Pfl«idereìr $. 119. 

(yh; 6. Eaciem Frop* VI. 17. explicat idéiiti'tatem con- 
itmctioni» problcmartint II. 14. et VI, 13. , qiiae.à'eqÌ4Ìpollere 
doéét. Cf. Pflwd'crei $. 150. . ^ 

Ob s.' 7. Uti casus partièulnii^ PròpV Ifl» 55; qbeni siètuMt 

asBertuni Obs. 5. iir. 5. ac solutio pioblematis li. 14. (vid. 

Obs. Ò. ad II. 14. «ub i^iem) ih libfò it. et III. bpe II. 5. I. 

47. démonstraturi heic per III. 31. VI. S. VI. 17. adstmitar^ 

iti unmuim P;ttjp. Jlli 3j5. ex III. 2Ì. Vii 4^ VI. I64 pòeest 

-inferri.^ Òateuditur.nìsitipe, duas.rectàs imca, cii.'ttiililm se 8«-, 

> eaiite» sé^ maciié^seeare iti pantea ireciproo» ptoportioiialéi , 

'.«inde »caetei;a exVI^ 16. Àauntv Cf. I^^eideferi $v 151. 

' Òbjs. t; ifimilitet t>ròp. tll; 36; ijisiusque eojireitam Itli 

' 3l c^ lìr. 51 ciiisqiie converta, et VI. 4. Vt.' 6i Vi. 17.^feefc- 

.eie ìicet. Oùéhdetur AehipeV dtiabiia ivètii ib eircttiiihi iàei- 

dentibas^ qiMrtim uiia ch*ì6til«m eoititi'gat, titbra secèt, cóndà* 

' gentcm mediam proptìitiòh^leni esse intfer setlanfeni , eiàsqae 

'paitem 'e?^ténoi'en4y é't cbiidtigeiitis ijuadi^atùm àe.1,1 aH rjit^n- 

guìo sub rota sécaiite," tp'siusqite parte exteilbrij et rlce cernia 

Cft l^fleideiet. 5. 152i .. ^** 



£t quòhiàm est ut A ad J9 iu J3 acl jT^aciiiù^Iu 
^utem JB ipsi z/; est igltur ut A ad i? ita 4- «4 /!• 
Si autem quat^or rectae propoktionales 9int> recrangu* 
lùm siib extrexnts contentiim aequaJe e$t (VI. 16.) re- 
ctangiilo sub mediis cQjntento ; rectangUlum ìgitur sub 
Ay T acquale est irettjngulo sub J3^ J. Sed rectau- 
gulmn sub ^^^^ est quadratum éK B % aeiltiaiis enim 
B ipsi* J; rectaìiguluni i^itur .sub A^ V contentuni 
acquale est quadrate? ex i?v 



Òbs. 8^ QuoJn (Fig. 365) JlM €trcuÌi]iìi,€Qntiiig«it.iii Jt 
:«fr S9Cèt in uà pt r, tiiangula JJBì, 4fBI\ oh au^uiuni J 
iiu:iqii« . communem , et ^ÀU^s^MV (ìl{k Ì}3v}^ ««quìaiig4ilA 
crune ,{I. 52.), adeoquc , ' 

AJ',JÈ=J[S',Br(yi. 4.) z^AB^ABX^i'. jCObsv 4, ad 

iuque AJijrs:=ABA'Br<i (V. 220 ^' «• *^ piihcto «xtrà 
circuì um ductis rec^a eum. tQutìngente, et altiera tpsiun s.eca>U«> 
dactisqne in circulo |necti-s iung'eutibus puiictum conUctus 
prioriiì et pi meta aectioniini alienasi tuta s«pai)s tedia ìista4 
paitem ip&ius éxtenórem^ uti quadratum iectaie ab pnai(to.i;Qtv« 
tactiis, ad extvejtnam secaUUs foli ni ductàe, aU ^iiadiatuni K^(;tA* 
iiingexltis puuctum coutactua, Atquc àltetum tectiptùa puii|Q|:iuft« 
Vieisaiirt, ti JJtjr=AÈ<i:Brf cuoi dàcta lecù© ^B ipa- 
raUeU TJB, txi^m ^ìt- AJ iJ F^ÀB i rB^À^r- ^"K^^ 
(Obi. 2. ad VI. 4v et OU. 2. ad Vi. t; , idcoque (V. ilfr) 
AM<ixBr^;;=.ABr'.^BxFB et XVv 9.J Bl q^^AÉ^^Mv « 
{VI. li.) ÀBiBi'=.Bri FMt ,ac sit angulu» .rfB^=^^fi.^* CI. 
20j, eat anguiw» y^=</iJJ^ (VI. 6.) et bine ^5 ciiciiliiflì ito M 
.♦oiuittgit (ObH 2. adin.,52.). Cfw Ffi^siderei: §. 155. s. 

•O bs. y. Pi-opoaita.Oiba. 7. 8i sic exiai* 0iiui>fciai^iut:;i?ÌK* 
ui^'iig Valuto i^op. aeqUiautmn dcsciiptó circuì o, jet per veiiicfim 
. taiattguU . àiXfiU. recu ©irciUunV taiigeptc^ •, ìx^^o basi pfodiK^if * 
fif occun'iti.ut rectapguiuip $uij wtii pimelo iiuic a<^u^f,Hi 



2!28 £i..iMSNTOftunr 

y / ■ * 

>f//a Qv^ %o V7to voìV Af 1 laov ^arta %(a pno 
. rijs B* Xi^ia ù%i> Imìv co^ 17 A nqòg trjv B ovtoug i!j 
S ngòg riyV Ti 

Tmv yccQ avTwv kaTctaKevaa'd'évi^ifìr ,, inai to vnò 
twi^ A, r ìoùv lari tip ctno t^g.Bj «AAa ro dnò 
vijs B tÒ vnò xmv JP ^ J iarìv , «Vwy yà^ t; £ Vy A' 
jf ò «pa t/fr(5 Toli' A^ r laov iari rw vnò B, J. *Edv 

' ' ^ .'*,';*'/ ■ ' ' * • ■■■ ." 

, extrenditque hàtìs intetiBcentibui acquaie sit quadrato rèctàtf^ab 
• ^eodem ocearsiis puncto ad verticom trian2;uli ducile i rectao 
velò iniei* piinctum illud occursus ac ceriniiioa basis in ipsa> 
tbiBcissae eaitdeiti habeiint ratiohem^ 'qiuint ci'tirum tridngiili ^ 
qiiibus adtiacéiit^ quadrata^ Nempe» ù trìangùU) yirBicìimt 
crus ^3'> JBJT f cirevàus òircumscribitui: , et h«nc ia B' con- 
lingeni agitur iccta Bji ob anguluiri JlBTz:±A (itt. 52.) 
. <ATB (I; 18.'>, idebque angùlgs 4Br^jrB<Ar^^jré 
h. e. (I. t3.j <2 recti* ì ad pàrtes anguWnm ^B/^, ^/!B 
concuiiTint reetae AT^ BJ (ì. foH.b.), /Ac lum rectang. 
AJ'^JFz^AB q (Obsi 7.) et AJ : JT^AB qìBPq (Obs. 8.}. 
yicisfim 1) ti trianguli non aequicruri APE b^sis AF kà pan- 
ÌEes cruris xninoHs Blì $\c producitik; ut rectaiigulum sub ad- 
iecu TJ et sub compositi jj ex ba$i AP et adiecu PJ ao- 
<J^alé tif quadrato reetae JB ab leìiiiino J contintiafionis ba- 
•rf« «^ trianguli verticeìii B ductae: rècta haec circulum irian- 
gd!o circuinscÉiptnw in B comingit (Obs; 8. ur. 2.> et segmenta 
fctfsit AA^ ^Jp lermiiiis ipsius A , /», ac puncto ^ iiitercept^, 
tiMt Itti Quadrata «itiruni trianguli AB^ Br(, ipsii adiàcehtium 
(Obs. 8. nn ti), Atque 2) si ttiànguli nèn aequicrìiri APB 
P basi» AF ad pirttes cruris minoris sic. in ^ usque prddjLicitar, 
^t tegroénta eiui AJ, i^r^ puncto hocy, termiittf^qtre bask 
A, r intirbepta , sint , ut ctarnm iriangtìli AB^ BF tpsis ad- 
'.^acttitiiim qikdi-ata; tecta ab ptincto ^ ad verticeni B trian- 
jJùH ducta ttiì»cìil»m triangu/o cirtumscriptum in J? contingit 
<Obs. 9; At 20 et recrae AB q oad^nhi aequale èst reotangulo 
mh tegmentis AA, AP basis ipunctò A ac teiminis «itts A\ P 



• ( • • •. ^ 

5<jd rcctauj^Ium mh j^i, F acquale «t quadrato m 
B; dico esse i^t ^ acl^J? Uà B ad F. . ^ 

lisdem cfiim constructi^ ^ qùoniam rectangulam aub 
//, F acquale est quadratf^'ex Bi aéd quadratum ex 
B est rectangulum aub B, J, aequalis énim B ipai 
//; erit igitur ^ctaiigulmn aub J/y ìT^aequale rectaa- 

V ■ » 

. interceptfi (Obi. B. ur. i.). Po6t«rior conversa' «st Lemmi 2. 
Libri n. LocQiuni planoruxn Apollonii. ÓÌ, PA^ìdeier. (• 1^4^ 
Obs. 10,^ Pariior impiediate per lU. ÌU vel Iir, 22. et 
yi* 4* Vip 16* demopsnrjic^r, ^iao4 a Clavio ft Baeni)ai|i{a lU. 
Puip. j36. subiiuigicur coiollarivim (rid. supra IH. 36, Cor» i.), 
nefnp«) ai a punctp.exria.pitculum dii cantai' du^e vectae eum 
•ecantesi' rectangula sub.totia, aeciiitibuS) et partibus eariun 
^ML^tj^onì^vii aeqnalia es^e» Mve, q^uod eoden redit", totaa te- 
9^te9>eise' partjbu^ auis exferioiribus reoiproee propoitipoales. 

5jf.. f %idcrev. 5f 155v , ,. 

.0 h,»^ \U Ex VI. 16. porro conaequiturp ctiiiwUbet uian<* 
l^uli ABJ(fà^. 366,) angulo i^uocunciue J bifarum.aecto per 
raoui^ JFj rectaiigulum sub eiug latenbu* ^^> ^9 auguluni 
^ cpmpi«|ien^entifa|U$, aequ/ije esse reaangnlo ;8ub «egmentii 
AV^ rB teitii lateTÌ8,^^b recu JF factis, iipa. cura huiiis 
recue JP qua4rato (^uae eit Kob. Simaon^ Libr, VI. Prop. 
'B.)> Circum9cri})^tur eiiim tiiangulo AJBJ eirculua (IV. 5.)» 
e ì\ recta JF piodpcta rursas occurrat in J? , et iungatur altei- 
utca i-ecta AE, B^* Posteriore ducta, est «nguliis 4=S (IH* 
21.)* . Quare, cììl^ etiam sit angui us- ^^r=f:^^j5 (hjp.) est 
AAijrc=£J',jmWl, %.) et bine rectang, ^^X-'BprJSr^X 

jr (VI. 16.) z=^fx^£^jr<i (II. .3.) ^:^rxrft+jrq 

(IIL 55.). Cf. Pflciderer. }. 157. 

Obs. 12* Porrp rectangulum sub duobos quibusconque 
latetibos cuiuslibec itzianguli acquale est re^UQguIo tub dia<« 
metro circuii triangulo circumscripti et si\b perpendieillo ex 
Tenice «uguU» quem Utera ista comprcbendunt t tm iatui. ur* 
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' , i , j , ' ~ 

n^àg nfìy B ovwg j 4 ^^òs tr^ìf T- "ii^^ ^« ^^^ 

fium '^cmisso. f) SI ipshm alter^(Funl latus -*<fisr (]^ig. fiGtO 
tartio ' Br P8X perpènilicMlarf : àltéruin j4f diaiiietcf c«t crrcali 
hiJtngulo circAmscripti (IH. W. Goiivi'vid. Obs. ad Ift; 3f- 
vel nr. 3t^. ni'. -2.) et propositìo'ad; hanc idehtiéam Ve^ > 
rectajdg'^ B^X,^Jfi==r:^)<..4». 2) Si utbr^ùe ad ba:iitì 6^ ter. 
tiiim latuìi Br (Fig. 368.) angulua esif àcuttìs , quicunque èie 
lingiihis BAt 4aobu8 lateubus JSui^ ^/^ coiti pr eh ensui ;■ v^l 
ii alteruteif ad basita angulus ABr (Figi 3tìl).) tst ob'tàsus, 
pet ycrtifceni 4^ dUcta diametro ^ZE, €% iUiicta JB^M récui per*, 
pendicnloqae .A4 in basiti' jffjT demisàb ; ob ^ngulòs i^B^V 
AAPt^ctos (Hl.-^l et Cbnstt.) at^ùe &=r (HI, 21.) in tr^ 
fngUia^BJB, ^jfr est tìAiAJ^JAiAF (YI. 4.), pvoinila 
rectatigul. BA'^Arts^ÉAy^Aj (Vi. 16.;. (Rob, Siftison.^ 
Prop. C. Lrbr. V*. Pfleìderei-, J. 158.). Hinc rectang:,\Br>C 
:4J:BAyAri=zBr^AJ:JEAX^^ (V, 7.) =Bl^iJ^A (Ob?, 
4. ad VI. l.)i ìib! tectang. JBJTX-^-^ <^"pl^>^ est areae'irian- 
giili (L' 41;). ^ ^uare dupluitt areae ouiusvis tiianguli est ad 
irèctak^ulani' si^b dqobus ipsios laterìbus , ufi tertiiiin ìàn9 ad 
jliametrqn) ViiTirli triaiìgulo circumscriptì. Cf^ fflciderer. 
}. 159, . '^ '" 

O bs. '19* '^ectanguIumVcomentiim diagonalibirs AF, B^ 
(Fig. 370.) Hgtìiae qnadril«iterae circulo inicrìptae acquale eat 
auobiis rectaitg«lli AÈ'^JP^BrXAA contontù opposiuseia» 
jfct'enbus, fiat •nit^, angtilui ABJ0 àequalit artgulo JBfj^ tit 



ffiilo *ub Bf J* Si autem rectangulum tub extrcmif 
«cquale est Tectangiitó sub mediis contento, quatuo^ 
lectae . pi-oportionaìes siint: (VI; i6.) ; est igitur'ut ^' 
ad B ita // ad F. AequaUs autem B ipsi J; ut igi- 
tùi' ^ ad B ita 'B ad f,. Si igrtur tres'etc. 

IfR O POS I t IO , XVilI, (Fig, 374.) 

'A ' tlata recta linea dato xectilineo |i|ixniie ^t «imUitec 
pps4fi^ni» rectilin^tini éescribere* ' 

Ittrìqiie addatur, vel ab " uiioque. iiibtrahatut , angu'ljis com- 
Mnnni&JEBjf eritrite aiigidus j4BJ aequalis augtdo £Br. Et^ 
^Hiini praeterea sit, a'iigiiius )4jB=:=.BTE (111. 2L) i^nipp*' 
in eodem oum il]q Segménto positus, éiit 'trìangulum jtfH^ 
- aeqiiiaiigulùiii tiianguJo ÈhT\ adcoqne f VI. 4.) BVirS^z 
BJ'JAi ideoqii*? r^jctangrilum BI^uéji=:rE^Bj. Porrò,, 
qùum àngui US j^ÈE aequalis sit aagulo JBP^ et angiilus BAB 
teq^alis afnguìo BJF (Uh 21,)^ ttit trìanguluni ^Bi? «equiah* 
giilum triaugulo JBF^ àdeoqtie (VI t.) Bui : AB=sBJ : JP^ 
idcoque Tectangulum BAy^Arìez=.jéB\Bj, At ostenstim fuit, 
esse l^cctanguluni Bry^u4J=^rJE\BJ. Erniit icaque rccta^-. 
giir* BA yc JF'-^BrXjfJ^A r\BJ» Haec proppsitio e«t 
iiicoVenia Ptoicmaei in /iéyihi tftWaf*^ L. 1, c.^. ©f apud 
Ipdum futtdamenti loco iiisenrit tabulit «fiM trigotiometiiciì. 
Jlabetur lllud edam apud Rpb. Simson. Prop. Dv, VL iti ed. 
Angl., »p.ud Plaifayr., Kiaft, insfit. Gcom. Sublim. {• 91. 
•Uo^que. ' Ad eaìiilini propo^itionem referri poteat tequens 
iheorenia, quod est apud Ptai%r; li'vop. P,, VI, $i segmen* 
tvktt^ iJiquod circuii JBF (Fig. 371.) bisectum sit in- T,' et •' 
puiictis extrettìis -^, B segmenti, pariterque e puùcto bise^ 
Ctionis ,JP inflexae sint ad punctum aliquod J reiiqtiae circum-, 
f^reutiae rcctae Ad^ BJ^ FJv «mnma r«ctaruni AJ+BJ • 
piuictis extremis' basis infl.exanihì ad FJ rectarn a puiicto bh-' , 
fcctionis inflcjv«im candem ratiottcìn habebit, quam uéB baà» 



23a KLÉ WE JITORU W 

'' $V^yQafifioì^ fio FM' àu 9^ c^i^o riyg AB sv&elaf 
%iS TE BvdvyQàfifjm o/«o^ór ^t xai òfioitaQ xsi/iievóv. 
evd'vyQ^/iijLoov àvuyqd'^at. 

BV d'ita «ai ^ofe 'Jtqòs avvi} ai^/tvelois "coiQ A ^ B iij 
l^ìv n^s T«J /* yam'« iaifj rj vnò HAB , Tjj 'Shvnò ^ 
FJZ ìmj 1^ twro ABH* ipi^wy d^a r^vnò FZJ Xotft^ 
Tp vnò AHB ècrlv ioi]* 49oyìÌviqv a^a iiftì «ro ZFA 
vQiytùVOV' Tw HAB TQiydrat* dvdkoyov d^a èctìv mg 
iy ZJn^òg Tijp JJB oVT(fig 1^ ZC nQog %r^v /L^f^ai 

iyegmeiid a<l AT baain segikieiiti dimidii^ Quum «nini^ su 
A ^^4 quadtiiiterum cxrculo intcrìptum, «rìt ex'praeced^ jfjl 

r y(Brr^4BX^^='^^^yC^^ i* e <* JBI^^r (III, 29.) (^4^ 
'■{ràB)xÀr:=UBX4T (Ih «.f adcoque ^4+B^: r4y=^4B 

V ijPiyì* 14.). CP'*yft« ?"^0P- ?^ VI. Cf- 94. y©i ut wt.tpud 
Bob. Sims. Dat. 97.), ,\' 

Db 8. Ì4* Coiìi^ersaf prae^edenrìum, praeter lam.Obs* 7. 
aq^q, cxppsiiaa neuimia adhuc eeqaeutes. , Si quadrai iim per*; 
pendiculi ^^ (Fig. S56.), ^aod in triangiil][ ABF latus JJ/'an- 
gulif ip^ius acutis ìntei^aQeiis «x yei'tico opjtP^ito .^ demitti- 
tur, acquaie est rectangolo aub segmen^ia Bj^ .4^ ht^xx^ BJT 
ab perpeiidicalo ji4 fiiqtis, seu .(VL t?.) si perpei^iculora 
jìJ meéimm |>ropoitionale est inter segmenta Bdf JT lateris 
AP: trìanguli ad vertieem A angultis est rectus. Quippe; ob 
^i44'^^4A*4r^ et angalòs ad 4 tectos, est angùlus l^AA 
z^r (VI, 6.) ; angulus igitur BAìL=r+rA4^ recto CI. 32. 
Cor. 5.). Cf. JPfleiderer/J. I60. Pappo* Colject. MatUèm. 
h VII» 'Pi'op. 203. proposìtiokii I^utc adìioigit'^ si qnadra^am 
parp^ndiculi AJ <I';ig. 372.) minus. fueri): rext^ingulo sub sag- 
mentis sB^, JP lateris BVf angulus BAF erit obtusus, simaius 
(f*ig«.373.) acutus. Semicirculo enim super ^1iametr<$J7/^ de« 
a<sidpto^ qui perpendieulum 4A in .puncto JB secet» ac tectif 



Sit data qiuden;i .rècu AB, dacum autem yeclOintiyai 
.rE\ oportetXr^tta linea AB rectilineQ FM aimil^ ^ 

' ' " . ' . . . , , 

Itingatwr. 42.9 etiponsi^tuatjar (L ^). fd t«€laii| 
Ab et .a4 puszta ìa ea ^» B angulp quidcm ad P 
aequali5< aiigulus MAB f m^alo vero 7*4^ aeigualìa 
a^guhlS^>^BjE^; reiiquus igituT r^4 reli^QO AlfB 
fst aequa^ia (I. 32.); aequiangtdilm i^tur leat^triangiii^ 
luna Zr4 trian|?ilo HAB; estAgitwc (VI. /l.) ut ZJ 
Itti ^j? Uà ^r ad 5:4 et F^ tiàAB^ Cursus, con* 

IJU^y rj; jifin^i ob ^J,^sss rectangulo Bjy^^V (Obi, 9.'iir. 
5;) priori caiu .mt A^K^Bdf et bine igugoltts H^/^fii^r 
(T* 2i0.: f osteL^ori A4>Bày atqóe «ngtilus nJTKBET (li ^ 
21.). R«ctat' outexn esc an^ulus BjBP (III. 31.). Cf. Pfleiderer. 
(, 161. Propositorunv ia hac obs^erratiooe casus spedaUs, qao, 
segmenu' BA^ AJP aeqùalià Mnit^ comprehenditw edam iit^ 
qtta« ar. !{• in Excutsu ad L |*i»p. ^ «te, ad fittam libri II» 
dizimiu. €f. Fflaiderer. f • 16Z. £t| qunntotloMiini ait» «actani 
" ^ae angiftlwm BAV (Fig» SS^iÓ, qiiani .ab .e:^immfiì B, T reeta^ 
BV ad extreoium ^ perpendiculi AA ducue hA^ FA compre* 
lumdunt^ ^i réctaiig. BA)i^ATsXiAA^f à9ii^ BMAA^^^AAtAPi 
per convctsatn III. 81. touséquitur; oitcUlisiipet diamenòAT 
^escdpti peripherufn tnm^ire per vertioem A réataa AA di^ 
metro B/*Wer «rx^rcma ipsiUf noritiatky -qua» media ptop^* 
tionalis est tiitejr ae|fneBtH diametri' BP puncto A Aiotè^ ièu 
éuiiis'' qiiadratum reetangtklo' eub Hegmentiff dltt ett eequalew 
Xit Ffleideìrei'. *$. 163. JÈa quae ad lume pròpoftitiooem adatti 
«unt sblationi^ etiam plmriniOTiMii problematttm inlai^ràe poe^ 
aunt, qnorìiin exquièitam eopiam exhibet» Mejdaaer* I* e ff. 
166-^19^ quae brevitatit studio hie pfaeterlmas* ^mi# fa e>» 
nus ad Vropositiùnes Uhri Vh obseri^tUa suntf liégtmtutuwfh^ 
faqu§ e^ I*flei49r4iri tch^liis in litro VL IBShmnKtmrmm £w* 



334 «1.EÌIÌIIT0I|6W ' 

SH €V&etu ' mi lols ngòg àvry a^/iielois toi^ B-, lì 
vg fùv vnò JZE yrnviu taf] 17 vW BffO, fy ^ vnà 
ZJE iatj 71 vno HBQ" Xom^ aga ij sigòg %m E XoÌTrg 
•jjf n'gùs WvSi idtìv tarf* iaoydnov agfx, è&th^è ZJJE 
v^iymrov r«r HBO Tpeydrtìì* dff^koyoraQti iéfìr «V 
ij JZ ngh Tìjv HB ooTwg y ZÉ nqòg wjV HO, w* 
i É/l n^$ ti^p GB. *'E»BÌi^fi dh M ws j Z4nQ^ ^ 
^¥ IfB oikiag-i] ira Zt^ ftQos' ^y HA JKif fj FJ 
nqòs ''%<^v AB* xal (mV àèà Zr ngàg r^p AJÉf oiirms 
ìj ««' rj' nqòg ^r^v AB Mi' i^ ZE ìfQÒg 'rijv /i&, 
ietti hi 9] EJ nQÒg %^v 6B* Kal inel iat] ìgtU^ ijf 
fukvvnò T'ZA' Yiìnvia ^] V7iò AHB , ff àk Ìtfó AZE 
tij vno !BH0* iXrj dqa ^* vnò FZEì oXtj vg vnò 
ÀHQ Igjìv ìat]* Ale. %a ' avrà Srj nvì ij ini FAE 
> %y . vm AB& èotìp iatj, eart àk W y /iihr ngòg toi 
P %^ n!Q9^ %& A ìatj/ ly ih nQp^^vi» Ef^^Qog %^,^ 
S* ùfùymtiùv £(fa ja^ì 90 AG* vcf ^FM, uaì ma mgi 
^àfi'iffocg fwyiag av^ nXevfccg circtXoj^p b^bv o^tiOfOf* 
ifigi^'èùTÌ TÒ AG eidii'j^f^fjtw '^ FÉ et^>^w^/tc/^« 

liSOì^.^pU àxifr^si^ Jfttermnt^ Parf IV* prqdiit ibidem 1^5.^ 
^.'>9»4. 99m^ 4^ Vi» j^OfkOsui^ìUt:!l'!k . «£ VI^ definiiiòtt^ 5.^ 
mtft^i^'.qutknitk'm VL Pm^v. . 25, a§Uur. , ^uippe fu{nc ip^an\ 
Vh %>. ìn^tK Aow^ f9Q ifMam f t inUr propositipnes ad figi^ 
r0$ hoMh^ pmtin^es fotjitank Jui{fm Utdicat ^auctory^ Df has 
afvfmr po^^ loca suo^ t(t in ^itocurspad hunc librum viderir 
IMMT. Doit/tdam, • ^^^m^ ^f^ A9kf^ PfieÌ4^er^ri ^L , r^liq^as 
]S^i fT, p€OpfiikÌ0m9i ^ i^mM iUe Mim,|tf/a(or«^i^. ùa «crjtni^ 
Jb«Ma $MiU^' Vt lkl^v^M^iat9 Tuhiag^msi consuetudinf^ occ%- 
jJIMi» fif^gist§f^ii philosfiphm ^otofutis ^^ertation»t pMicqt 
•9J|Mri^fM2ji\ ao^ ih, puldìc^ft^ iuìean exire pof^isse^ E ^ui" 
^Mf hpm^volf i4 aàfiorf uobigtpmm ,cammMt^ftUis ^ nom^mUa, 
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gdiaktìir (t. Mi) ad rUtàrnÉW et ad pìiùcm én«a B$ 
Hj angttlD qufitem //^^ Mqualia BH0i «ngulo vewi 
ijJ^iS ae^tialia J*J5©; «^liqi^iiaigitor ad jp r«ltqU9 ad 
' Q est a^qùalis C^- ^%)l aequianguluin igiturest trian^r 
gulum ZJE triaugulo J%5@ ; est igUur (VI., 4.) ut 
4^ ad f£B ita ZE ad //©, et E4 ad ^A 
Ostensum f 5t autem etìara, ut ,Z/i ad HB ita ^i^ ad 
H4 et.^Aad. ^jB,,nt igitur CVr HO-Z/" ad AH 
ita et l*^ ad JU et Zl; ad J^Q, et adhiic flj ad 
0B. Et qu9niam àequalis est angulus quidam jTZ^ 
wgiilQ. jLÉBy angulus vero ^Z^B angulo BHQ\ to- 
tus igit^ur rZE ioti j4H0 est aequalis. Ex; ><idem 
ratione et tJE anguio^^50 est aequalis, est autem 
et angulus qùidem ad i^ÌF|Si ad j4 aequaljs, angulus 
vero acì JE* ipsi ad 0; aequiangùlum igitur est AQ 
ipsi FEf et. circa aequalea angulos lateraproportionalifi 
habet;.j5iniile igitur est rectilin^unj^ ^d recfilia^o, JTJ^, 
^VI/1. tìefj, , . . 



^erte ih sequentihas brevìter Ucioribus nostrù $iitér$ «ò/almii^; 
uos rem ipsh admodum gratam facturos ess^f pertaatU Cf« 
quae suprii diximus ad VX. Vét U V ' 

, PROPO.ai T lo.xyiii, 

O b4i t, Quùd ad s«<)$uiQ pvoblemsti», et m43|im« ver^ 
«tun ^,ti«iiliter')fi08itain^^'atdnéty Olariui «funi fu cxprimitfi 
^,dk«intUF reectlinai 0ap«r Imeas r^tas descrìpta «stte t|milia 
>ec tinjiliter poska, quando annuii aeqiialm conteicuiiiitùr tuptr 
i|N«s vcetpB lineaf , «t tam reliqui aequaies angoli , qu%ni iat«ii^ 
pwopoitknuUa Mmpev wàiae «e«e eonsequui|«ut,^ BoreUoa 
. ruteni nm iu «xpHeaf (£ttcl«d« ' rum. lib. IV. Pit>|^. 1&>}; 
problema |>otoit f. lupor jl^l^a Wta liii*^ deacriban poljrgoiiuiB 
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^ UT o T J :st :s i^^ \ 

Tà i/nòia TQiyiora ^qos ^XXtjXa iv àmXaolovi 
Xq^m ìgtI iwv ojiioXóywv nXéVQwy. 

"EoTio ofioia TQiyfffva rà^ASr, jJEZ ta'fjv è'xowa 
^v n(foe TcJ B yrnviav *ty 7iqo$ t«ì E, wg . d4 tjj v 
jiS nQÒs/t^VP Br iWTfOS *ttjv JE nqig ttjv EZ, wgre 
o/iwXoyóv "^slvai vyv BF Ty EZ* A/jfci otì tò. AÈF 
ÌQÌy(ovov nQog ro JÈZ Tglyfovov iiTiXaffiovaXoyop 
i'jUjBi fjiiBq 7j BFngòg *cr^v E^Z. 

EtXi^qfS-oa y(XQ %iàv 'BF ^ EZ Tglrt] iviX&ytn^ ^ 
BH, fSgre eìvai wg tìjv BF ngòg Tfjv EZ ovTOìg Ttjv 
l^Z ngòg i;yiv BH* ital ìnB^evyd-io r^ JJAf 

Enti ovv ioTiv wg 1} *AB ^qog vtjv BJT ovtw^ 
f] JÈ ngòg ^lyV EZ' ivaXXd^ clga larìv iagl^'jiÉ^ 
ngòg vfjv JE inkwg 1^ BF ngòg r^v EZ. *,Akt às 
17 BF ngòg ^Ti^v EZ MTwg iavìv 1^ EZ nqòg vr^y 
BH* .^ai,.<?^. «ftoe ff 4 fi ^fòg %^'if 4E ovTwg ^ EZ 
fV^C. f^V ]SH*^'T(iv ABH, JÈZ aga TQiymvi»v dv^ 
,%inen6vd'(soiv oi nXwgtà, al nsfì %à^ Uktc fwifia$. 

dato acquiasigttknn , «t habefeis drclun angiilos aequales laterai 
j^oportJQmiift laten)Mif. aUi.ua p ita ut 4aU i^octa faomologa alt 
^•to, latori p<4)[goiiit Nac^iutejp i^em romani >iaifii]i^ 
y)»8Ìti|m*V %Pi^« Rinnus' d«^a 4^b||U9e nQ« W9 ratione ittO* 
pat, dvvr« asjMrit Xaifl^aa coqtca Cainpammi (in ciiii^f .T«rflioM 
!FI-.Pmy« «pM ^PAOQi 19* iU4P onias^io .aimt>« KeiApe omiasl» 
-liia voóbiu .pluu uno jraiìtiUiwo aup«r data Meta, cottstrèii poc* 
•Hai 9 ila ut .dato rastilinao aiat ainilia* Cf. PAtid^rec SdioL 



A data igimr rec^ AB àziù reetilin^o FB stmib 
, et similiter positum rettilinéum A0 dedcripciini. «st. 
Qùbct oportebat Taccia.*- • . . 

P R ? O' S I T I O XIX. (Fi^. 37é.) 
Slmilia. trìangula Inter se sunt in duplicata ratimie 
hómologorum latenim • 

Slot similia trìangula ABPf JÈZy afigulum ad B 
aequàlem habentia angulp ad E^ et sit ut AB aà BF 
ita JE ad EZf ita ut ìiomologum sit BJT ipsìEZ; ' 
dico trianguluna AÉP ad triarigulum JEZ duplicàtam 
rationem balere eiua quatn habet BF ad EZ* 

Sunaàtur enlm (VI. 11.) ipsis ÉPi EÈ tertia pro- 
poi-tionaiis in, ita Ut sit ut BF ad EZ »ta JSZ ad 
SU} et iungatur HA. 

Et qùoniam eàt ut JÉ ad BP ita JÉ ad EÉ ; 
alterne igitur est (V. 16.) ut' AB ad JE ita BP rfd 
£Z. Sed ut BF 2ià EZ ita est ÈZ ad JS^; ut igi^ 
tur (Vili.) AB ad ^^'ita EZ ad ^Jfif; trianguloi^um ^ 
imitar ABHy JEZ reciproca sunt latera circa aequaìes 
angiiios. Quc^rum autem trian^orùm, utiUm' anguluhi 
uni acquateti! Habèntiunii^^^^P^^^ ^^^ latera circa ae- ' 

^ pks; % Citdn clein<Ìnsttàtioiàèiri' Ìiiiias'pit>pdBÌèioflLÌiy ut 
èst lii tèxlu g^aecOy lui'é numet Rob. Simsoiuf Vitiatam móì 
videti, qiipd in ^uadrilateris tantnxii oscendatar própositid» nec 
ditaiur, ^uo modo^ estendi possit ad roctilinéa qiiinqué aut # 
plurìiim latei'unii Idem piraecerea observàt, iii duobii^ trìan- 
giUis ii^or.sf aequiaogulis Kic concludi « «sse latus nnius ?ir! 
la^uè boìniològìiin alténas^ ut* latus aliudpnmi ad latus alterii I 
buie . bomologun] ^ ' sine pcrmutatione prpportiònalium contrai 
snorem Euclidi» t ut ex aequente Prop. 19. imniiestum ait^ 



^lii^ Iti, fiUf fi'iS, hì}v ix6vfmvy.(aPtarÌQiyci§fmv,af^i'^ 

faa ifjtìv hcÉlva*- ìcov aga Idri irò ^BH zQlymPOP toT 
JEZ tiQiyd*^*' Kaì imi iaviv me r} BF Trprfp r^y 
EZ oÌtìhC ^ EZ nqès f^v BH* èàv f^ r^eìs eù&eloU 
' uvnXoyov ia^tv, 17. ngwTìj ftgòg rvjV rQirfjv dinXaclova 
Xoyov iyHv Xiyetai ìjneQ'nQÓg tìjv dev^i^V' ^ BF 
«^« fiQog T17V BH di9tXaalora Xóyov «'/«i ijneQ r^ BF 
7i((os 'tì]v ÉZ. "Sls eh iy BF n^ògrijv BH ovxmQ 
ti ABF TQtyvìj^ov ngàs rò JSH rQlym^ov^ uà xo 
ABF^qtA TQtyo)Vài> ngòs rò ABtì dmXaalóva lifov 
IjBt r^^tQ ij BF hQÒs Tìjv EZ. "lioi^ 9h_%ò'ABH 
tQty^vor ria AEZ "rgiyoìVM' xal rò ABF a^a rqiyìO" 
rov nQÒs TÒ JEZ rgiyoìvon àmXcMsiora Xoyov ^et 
i^n9ff ^ BFftQÓs %%v/EZ* Tàugaoiuoia, uaÌTctéèi^Q. 

no Pi sua: 

^JSn 9if towov fpvsQor , ori idv tgclg tvd-ùiai 

ciH^X/oyiyif Miv, eoriv vis «7 noiirri nQog tìjv rqirffv 

' tvt(»g To ini r^g ngtitì^g %QÌymvov ngòg rò ano To^tf 

ievTéQug ofioi^v xaì o/Uo!wg ^àvaygaijpo/iérov*^ èneineg 

iidxp'^p «?fi ^ TB ngòg rrjv BH ovrmg rS J^BFrQi- 

rym^ov ngàg to ABH xgiyiavov, roméari rò JEZ% 

tip àTA.si s %\ 

' iM ifiùiu noXvytfìva eìg rz S/ttota rgtytava èiai- 
^ ifdrcu trai tig icr» ^ò nk^di>g xal i/ióXofa rolg oXtais' 

ìdcthqutt vittdni ii^cUiTftro iii còhclusione; Cottura h'ahc Uxnen 
obiérvadoiient forte haiid itiiiiri* modérd qucas^ Aiti conclii- 
ii6n«m a Rob& Simsojn. repl-eh^nsam non quideikk enunciato at 
dvmonstratioiie VI. 4. Cf. Pfleiderer. li e. (.261* Ferf^otior 
autènì dentonstkatio proÌ>leniatis sdlutibném ostcndere ^otaat 
ì^iimiihi in rriangiilis^ ab.hif procedere ad £gtiras qiiadiilaterasi 
«V bis ad quinqutlateVas I et ita semper a qttavis figura roai- 



quales a»giilQt|. Mia sunt aequalia (VL 15.); ^acquale. 
igit|ir. est triaiigulani j^BH ti-iangulo JEZ»^ Et quo- 
uiam est ut BP ad EZ ita ÉZ ad jBJSt; si aiitem 
tres rectae pVfòportjotiales sitit^ prima ad terdam du» 
plioatam rationem habere dlcttut (Vf, 10. D^f.) eiaa 
quam ad secuudam; jST igitur a^ BH 4upUcatam^]ra- 
tionem habet eius quam 5f ad EZ' Ut autein BFad BJ3 
ita (VL J.) triangulam JIET ad tfianguIum^B^.^ 
ergo et triatìgulvim ABFhà ^JB// duplica Jam ratio* 
nem habet eiils quam BF ad £2?. Aeqoale autem 
fst trian^uliun ^i?// . triangUlo àEZ\ urìde et trian- 
gulum^ -^JBf (V. 7.) ad tri^ngulum AEZ duplicatam 
raiioDem habet elas quam BF &d JSZ^ Ergo similìa 
'•tcv ' ' 



' C O A O L L À R 1 Ù M. 

^ Ex hoc manifestum est, si tr<^ rectàe ptòpaf'^ 
trotiaies ^Int 9 es^e tit pHma ad tertiam itti trianguluih 
\&7C prìma' ad trianguiuiiì e% secmida simiie et similitèt 
^«scriptum i quia ostensum est^ ut FB a4 BH ita 
triaijgulttiai ABt ad tiriangulum ABff^ h^c èst JEZ% 

P R P OS I T i O XX. (tig. frs.) 

jSimiIi% poligona in similia triàngula divkjuijtur^et 
jaUmtà-o aeqaaUa. et ht^mol^à totia ; et polygcnium ad 

lineii ad alia^, )]uàè Làbeat lìiunehini laiéViu^ unitatè ittàioilBftì^ 
Uildìe d^n^iB geiieraìùoi' ptopobitum consubir. 

Obl>* % V Atittm modum p#aUó e;f{j«di<rioitom) til|^ec tiii<ià; 

dtxk j4JB qoQui^uQUdi^ £gurain recciiineaAi ^iiiiile<ki et dmiliìft 

fióaium dato rectiMneo ÀrjMt (Fli^. .^7^) jOlaviua docet i|j», 

_feT#* ^.FòiUtiir data AB s^j^.l^tus ^jT,^ ^iigd.eì bomologiiitt 

•M4I d«b«t^ daoatttiM: dcinde ex A ad v«itÌG«a anguloruin figurà« 



L 



"Einm Sputa mXvywjfa ^à JBrJE, ZHSKJ, 

fìfiilofos dkiotiiì ìy AB tij ZH' Xiyca ùTiyAASrJE, 
ZBGKA j^oAvywy» eie re of,ixna TQiycova ^miQtJ^aà 
YrcA £iY tea tu ^iX^d-oQ %(à ófioXoya toÌQ oXois, 7:àl 
tò ABVJE noAvymifov' 7i^òs' %ò ZH0È.A noXv- 
foiVòv ' àtnXatìiova l^oyov i/si ijneq fj AB ngòs Ttjv 

ZH: 

Kttl ènei ofioióv èqvi to ABF^E noXvyiovov t«J 
Ztl&KA nàlvy^uVif) t hij iatìv ^ vnt BAE yiovia 
ry vnò HZA* tKai ìotip iag ^ BA ngòs AE ovrwg 
fj ZH^QÓg Z/L Enel WP ìfva*tQÌy^ffd iari Tee' 
ABE, ZHA fiiav yiavlav fiia ytovic^ lar^v siovtù, 
neqì àk idg hfc^g ymviag tàgnXevQag dveiXoyof^', ìaa- 
ypftov -<?^a iati tu ABE tQlymvov rcS ^HA Tp«- 
, fiivia, vigftM xai Q/iwioìf' i'aìj «fic» iqtiy ^ vwò ABF 

i'éctie jJi AB étc. per JB dudatur B© palla] lei M* reciad'r^f; 
po*>^ paritcr &/' parallela reeuc V:^' ÌHc. et facile ostendetui^ 
' U%t triaiiguU JB9^ AVJ ; ÀBI^ AAE 6tc. adeò^ae tou recti* 
' linea ABèìK^ JtJSi «imilia et similit^v p^s^a» 

Obtj 4. Huc pertiiket problema (vid. XII. 2. et XIÌ. ìlO 
àatò 'ciìlcalo iii«cribeqdr(cir<iiimscribett3jjfigtti'àfn rectilineàm 
Ait«e cir^ò alti iriscnptaè^ (c|rcùitiséri]Jue) ciinilèi» ei aiittfi^ 
liiejf positaniv ^t FfLeiderer. 1. ti $$. 263; 264^ 

V P ILO P Ó SI T I O XÌX 

Óiii. iì^ ttUìU^ ìiiiius^ |jifopdiitionìa • etff (Cf. jiétt ad V. 

;Ì)^f; iO.)j aiihilia triaiigaU inter aè habere Sràti^nem^ quae 

iddeni Ut tationi da'plScatae làièrùm homftlùgòhiin'i rei Ériàii- 

ì^uìiitài AÈr òlle ed tiiud d -ixKhik AEZ ià èadem tatidiM ha 
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polygonum cluplicatam rrfUaiiem habet eiu^quam lio- 
.mologum hias ad honiologum latus. 

Sint similia polygona ABFJEì ZHQKAì homo- 
Joguin vero.sit latus ,AB ipsi ZH\ dico ABFJE^^ 
ZHOKA polygon^ in simili^ triangula dividi et in- 
numero aequalia et liQnaologa totisi et .polygonum 
ABrjE , ad j^olygorium ZH&KA duplicatane ratio- 
nena habere eius-quam habet AB ad ZH» 

luzigantur BE, EF, IlA^ AO. 

Et quoniam simile est polygonum ABTJE póly-, 
gono ZHQKA9 aequalis est angulus BAE ar>gulò 
HZA;; et est ut BA ad AEìtàZH ad ZA (VI. 
Def. .1.), Et quoniam duo triangola ABÈ^ ZHA 
unum angulum uni , angulo aequal'bm babentia» circa 
aequales autem angulos latera proportionalia ; aequian- 
gulum igilur est Iriangulum AB E triangulo ZHA 
(VI, 6.), guare et (VI. 4.) simile i aequalis ìgitur est - 

qua est latus BT priorìs trian^uli dd rectaxn alìquani, ad quam 
BF habet ratioiiem duplioaìam eius rationi», quam BF habet 
a/1 latus EZ ipsi homologum in ahero UÌangulo, vel, si su- • 
mitur (VI. 11.) BFi£Z=£Z:BI£^ esse tiiangolum JBF &d 
trianguluiu JEZ in eadem ratione, m qua est BF. aà Bl£» ^' 
Caetenun patet^ loco Utemm BF^ EZ quaevis alia homolpga 
poui' potuisse* Et inverse eiit ratio tvianguli JEZ ad triangu- 
lum -^Br duplicala latcri? EZ àà I^F^ yel crit trianguhim ^ 
JBZéà triangulum jiBF m BH ad BF (Cor. ad B.^ V.). 
Pfl'eidèrei. in sched, msc. JJ. ^69. 270. 271. 273. 

Obs« 2. Quodsi in triangiilorum fiiniilium (Fig. 377.) 

hoBioioga- ìaten BFy EZ perpendieula JiQ^ éK dcmittantu 

ex vcrticibua aUgulorum homologorumyerit, ob angulon B et 

f ,. pariterque i9 et J^^ adeo^tie (I. 32.) etiam reliquos aequa-. 

Eiiclid. Elemcnt. P. U. , ^ ' 
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ytììvla Tfj vno ZHA. '*E(ni' dh nccl oXtj ^ vnò ABT 
olfj Tìj, vnò ZH& iGìjy did %iqv ò/noioTfjra tìSv Tto- 
kvyoivoiv' koirnlj dga ij vnò EBF ytovia Xomjj vy 
mio AHG iariv ìfafj. Kccl ènei Sia Tfjv ò/tiotÓTfira 
tìHv ABEy ZHA %Qiy(iv(àV , èatìv fis ^ MB tcqós 
BA ovimg ?/ ^IH nQÓs HZ, dXXtl /ni^v %al'Sm ttjv 
Q/tiotOTr^Tci tmv noXvydviàV , iarìv aSg ^ AB Ti^òs BF 
oiiTtóg iq ZfH nQos HQ* dttcov dqa iatìr eis 17 EB 
ngóg BF ùvxìas f] AH nQog HO, xiti neql rag toag 
ywvlag vàg vnó EBF, AHO al nXevqal àvdXoyóv 
slaiv iuoymyior aQa iarl %ò EBF TQlyiavop tw ytH& 
TQfywvip , (agre «ai o^otov Ciri to EBF TQiywvov vai 
AHO %Qiy{oV(jk *). Aid rd avtd Si] noi to EFA ^qì- 
yoiìvov ix/uoiov èari tw AQK TQiy vjvo)' tù dga ofioia 
noXvyo)va rd ABFAE, ZHGKA ei'g %e ofioia tqì^ 
yiavc^d^^^fj'Tai^aì €Ìg ìaa to nXff^og, 

yJJyw ori «ai 6/i6Xoyà Tolg oì^oig, Tovtéóriv, cS^r^ 
dvdXoyov slvai Ta TQlytava^ «ai ^jyov/UfSVa fihv eìvai 
Td ABEy EBFy EFJy énófxeva Oh amdiv rd ZHA ^ 
AH&y AQKy «ai OHI tcJ ABFAE noXvytùvov fiQÒs 
TÒ ZH&Kyl nòXvyìoviyy 'di^Xaalova Xóyov èy^i ìpte^ . 
' ifJuóXoyag nXevgd ngòg tìJv ó/tióXoyov nXevqdv , tov- 

TÌ6TIV ^ AB TlQÒg ZÌ^V ZH. 

1) Verba'uncis inclusa desimi in Ed. Oxon., nee multum 
refeit, uti*um ea. ponat au omittas. 

les, in triangiiUs aequiangulis jlQ kJK=szjÌB . JB (Vf. 4. de* 

' inoiistr.) z=Jir:EZ=siJl':JZf adeoque {rid» dieta ad V. Def- 

lo.) triangula j^BF ^ 4BZ eruiit /stiam in ratioue duplicata! al- 

titudinum AQ ^ 4K^ vel perpendiculoriim stmiieni situm ha* 

. benliuro. Pfieiderer. $5. 280. 28L 

O b s. 3. Quum parallelogramma stmper dupla sint trian- 



LIBJiU SEXT^L'S.. 243 

angulus jÌBE angulo ZHA- Est atitem et totus 
ABr loti ZHO afequalis , propter similitudinem poly- 
gonoruhi; reliquus igitur angulns EEP refiquò AH& 
est aequalis. Et quoniam prof ter similitucìinem trian- 
gulorum ABEj ZHA, est ut EÉ M BA ita AH 

,*ad HZ^ sed et' prOpter similìtudinem pólygónoriim, 
est ut AB ad JSJT, ita ZH ad H&^ ex aequo igitur 
est (V. 22.), ut EB ad BF Ita AH ad 1?0, et circa 
a«qaales angulos EBF^ AH0 Patera proportionalia 
sunt; aequiangnluni igitur est (VI. 6*) triangulum jKBjT 
irlangulo y///0, quare (VI. 4.) ei simile (trfangulum 

^ EBr triangiilo AHB). Bx cadem ratione et triangu- 
lum EF/É simile est triargula ^y/QiJT; ergo siniilia po- 
lygona ABF/fE ^^ ZHSKA in «imilfa triangula-divi- 
dunftir et in aequàlia /mmcro. 

Diro et hottiologa totis, hoc est, lit proportionalia 
sint triangula, et dntecedeiUia quidem sirit ASE9 EBFy 
EFJì corjseqncntia vero eorum ZHAi AH&i ylOKi 
et ABFJE polygohum duplicatam ration^m habere 
eius quaiu homologutn latus ad homòloguin latus, hoc 
est) AB ad ZH. . 



'gulorum eandem basih » eànd«tnqv>e altitudifiekfi *>Ìiabentium7(X« 
41.) , erunt etiarn (V. *15.) similia parallelo^rainma in ratione 
Jai«riirn duplicata 1 vel etiam {Ob»^ %) iu" ratione duplicata 
petpeiidiculorum nimiliter- positoruiti. Pfleidcrer. {^ 282* sqq. ^ 
Obs. 4. Qiium poi 10 qnadrata omnia sint parai Jelograliifn a 
«iftiilia (r. De/. 29;; h 28.; VI. tJef. L) cruUt duo quaecuii- 
que. qiiadrata iii ratione duplicata laterutn boxnòlògontfn. - 
Vt\de , si super rectia homoloffis lìr^ MZ ttiangùiorum iimi- 
lium' ABPf JJEZ quadram conshructa iinagiiieii»^ ernm tam 
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èarìv 7] V7Ì6 ABT ^iovia ty vnò ZUQ , nai èorif^ 
WS 1] AB nQog BF omws «? ZJti, tiqÒq JFfOr ìaoyd- 
vióv iati t6 ABF TQiytìtvov %m ZH& rgiyìovio^ Ìg^ 
uQa Jmlv 1] juÀy vnò BAF yi^ma ny mò HZ&, ^ 

^ »i vnò BFA Ty vnò H6Z. K<»lineì ìar^ cWv ^ 
vnò BAM ym^h %y ùio BZNs i^^lyj^^ ^^ «««' V 
v$i& ABM %y ;iV7iò ZHN ìgt]' xal Xoiny aga ly vnìó 

^ A'MB lomf] %y vnò ZJSìH ÌGrj^ ìgtiv. iaoyiaviov aga 
lini TÒ ABM fQifm^ov m ZHf^ TQiywvi^* 'Ó/iioltos 
S^ dello fABV oTt Kal v6 BMF ÌQ(yw/Pov iooyiii^iov ètsn^ 
Tw HNQ TQiymroi' ùmXoyQp a^a iaziv, ws /^^ V 
AM nQ^s MB ,ovj^(os V ZN tiqÒs AW, wg dh ^BJ^ 
TT^òs MP 0VT(fìS V SN nQos NO' wg?£ xaì diioQV, 

\ iìig y AM ngSe MF ovtws y ZJ^ nQog N&. , 'AXX' 
tig /iihv y AM '^QÒ^ MF ovTmg xò ABM TQlymrov 
TC^qrg- MBF, mi tÒ AME viQÒg EàlF, TfQog ciXlyXà 
yaQ eia IV lag al. ^dmtg' %al w^. (?(►« ip T(uv yyov/nèvwv 
ngòg 4v ™^ inof.Uv^v ovrias anavTa t« yy ovviava 
h^òg fmavTa %a inójneva' wg aQC^ *ò AMB rQtymvov^ 
nQÒg tÒ BMF qvrwg to AB E nQQg W FBE.. *AXX' 

"tfìg t6 a MB TiQÓg rò BMF omoìg y AM ngóg MF' 
vmI wgicioa y AM TiQÒg MT ovvwg to ABE TQiyvavov 

TiQog TO EBP r^/ywyor. Jid rà avrà Sy x«i eJ^ iq 

• .. \\ ' ^ 

- hiaugulfly quam qua^ma ia ratiòne d>aplìcata reòtarum BFì EZ^ 
àdeoque edam triaiigula similia eriiot in ratione qiiadratorum 
laterom homologorum. Pfléidercr. $% 278. 

Obs. 5. Quodsi latera komologa duoriim similiiim man- 
gulòrum (parallelogrammorum) aequalia siine y ista tritngnla 
(parallelogramma) aequalia crunt (Vi 22. Cor.) .et vice Tersa. . 
(Cor, Prop. xti. in Excùrsu ad libi. V.) • , < ' 
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Jiipgaiilur cium j^Fj ZQ^ 

Et quoriiam propter sìmilitudinem polygonorum ae- 
qualis test angulus ABF angulo ^HQ, et est ut JB 
ad Sr ita ZH ad //0; aequiangulum «st (VI. ().) 
triangulura ^BF trianguìa ZHO) tequalis igLtur est 
angulus qukltm B^éf angulo HZO ^ «iiguJu3 vero 
BFA angulo HQZ* Et quoniam acqualis ^st arr- 
gulus BAM angolo HZN i osrensus autem est 
et ABM angulo ' ZHN aequJiHs ; et rejiqnus imi- 
tar (I. 32.) AMB reliquo ZNH aequalis est ; #aqui- 
angulunb igitùr est triangulum A Bit triaogulo ZHS. 
Similìter ostìen^Jenius et triangulum BAIF aequiangu- 
lum esse triangulù. HNO ; est igitur (VI. 4.) ut AM 
quidem ad MB hdiZSf ad NH^ ut vero BM ad 
MF ita HN ad N&\ quare et ex aequo (V. 22.) ut 
u4M ad MF ita ZiV'ad A^. ,Sed ut AM 'dA iMF 
ita triahgulum ABM ad MBF , et. AME ail EMV, 
inter se enim Sunt ut bases (Vi. 1.); et (V. 12.) ut 
unum antecederUium ad unum còn^queotium ita on nia 
antecedentla^ ad omnia con^equentia^. Ut igitur trian- 
gulum AMB ad BMF, iu ,ABE ad FÉE. ^ Sed ut 
^MB ad BMF ila AM ^d MF; ergo ut (V. 11.) 
.^M ad MF'ha triangulum ^JSjF ad triangulum £*5r. 
Ex eadem ratione et ut ZN^ ad A^l9 ita triangulum 
ZHA ad triangulum HyiG. Et est ut AM ad' MF 

-^ Obs. 6. CoioHariiun Prop. 19, adiectum, qiiod ctAustiiu 
obs^rvat , noimisi ipsaxn Propi 19. aliis vcrbis, substitaenda 
ucmpe teiniino , , ratio duplicata** deiinitionem eius, eiHinciat» 
vei-uniLamen expeditipiis in scqueiftibaa (-vid. Deroousii. VI. 
2.2. ; VI. i25. ; VJ. 31.) aigumenCatiojais causa diserte ea expo- 
neie e ré evat, Idwn obscVrandum est de Cor. Prop. 2&. VI. 
2. Cf. PQciderer. $. 300. . . . • 
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.■ZN' TiQos N& oiimg t6 ZHA Tglyiavov TtQog to 
HylQ TQiymvov. Kai ìgtìv tàs '>] AM ngòs MF oy- 
T(as V ZN TiQÒs N0' xai (OS àqu, %ò ABE nQlym^ov 
nQÒs tÒ SEF TQÌY(avoy owws to ZHA T^iywvov 
nqòs To HQA fQÌyo)vov , mi ivttUàè wff rd ABM 
iQly(avov dqòs »ò ZHA. TQi'yoiVoì^ ovtqìQ to BEP 
TQiyoìVQV TiQos ^à HylO tqiyvìvov. 'Ojivoims àij Sei^ 
io^^av j im^evid^eiaAv viop BA, HK, Sn xaJtJ^ tq 
BEF TQiyoìvoif' ngog tÒ HAQ ^qiytavov omms to 
EFà TQiytavóv ngòs fò AQK tQtywvovl K(à mei 
èaviv (Off To ABE TQiymvov nQÒs "rd ZHA tqiyiàvov 
ovTotg to' EBF TtQog tò AHQ, yeti ezi. EFJ ^iQ^g ro 
ylOK' nal tag a^a èV tiSv i^yov/iiiyfàv ngòg èV tcJv 
inòfuviav ovrag unavTa tu tjyov/Leava TiQog iinavvcc^ 

PROPOSITIOXX. .^ 

Obs. 1. Qaum poly^ona hac varia ratione in D'ìangula 
dividi possint, distinctius dici oportebat, ^ua ratione id fieri 
de)>craty ut in utroqiie similium polygònonim res^ective similia 
exiataut trìàngula. Nempe si in. uno poi ygonoLìim a vertice 
angiili cuiuscunque Vr gr. a vertice E ad veitices reliquorum 
angui oriim omnium (exceptis duobus.proximis) jducantur rectae 
EBy EX etc,9 paviterque in altero pplygono a vertice eius an- 
giili , qui cum aneulo E similiier positus est^ ducantur ad 
vertices reliqaorum angulorum rectae AH^ A& g%c,j tum etc. 
Atque^ triangulis ita formatis, diagbnales homologae, i.e. eae, 
quae vertices angulorum respective aequalium iungunt, ut ex 
demons^ratione patet, in partes l'espective aequales dividunc 
angulos I, pet quos transenni , et ipsae hae diagonalès sunt la- 
tA'ibus ilgurarum hon^ologis proponiotiales. Cf. Pfleiderer. 
Schol. 5- 292. , 

Obs. 2^ Quod demonstrationem attinet, pars secunda» 
quod nempe liòmologa sint triangula ABEy Z1IA% pariterquo 
EhV y AHQ pr^eter rationem prolixa essevidetur, quum, do- 
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ita ZN ad NQj ergo (V. 11.) ut triangnlum ABE 
ad triangulum BEE, iu triangulum ZHA.aà trian- 
gnlum HGjif et altèrne (V. i6,) ut triangulum JBE^ 
^d trimigulum ZHA ita triangulum jBiSlZ ad triangu- 
Ivan HA&* Similitec ostèndemusjjiuncii^ BA^ HKf 
ut triangulum BEP ad triangulum HAQ ita trìatigu- 
lum Et/I ad triangulum jiQK. Et qupniam est ut 
triangulum AB E ad iJi/yi ita £J?r ad AHQ, et ^ 
i'nsuperJBjT^ad^Oiir; eritut (V. 12.) uuum anteceden- 
xivQea ad unum consequehtìum ita omnia anteceiientia 
iid* omnia consequentia; est igitur ut tri'angulum ABE 
ad triangnlum ZHyL ita polygonum ASF/JE ad pò- 
lygonum ZHSKA* Sed triangulum ^J5JS ad trian- 
gulum ZHA duplicatam rationem habet eius quam 

xronstrata ante irianguloiura similitudine, res statini ex VI. 19- 
et V. 11. pateat, ut;^ ^n altera dey^onstratione ad finem addita 
ostauditut. Uude liaud palici.) potior visa fuit haec pcxsterior 
demonstratio , quam multi editores solam habent (^v. e. Cla- ' 
vius. Giordano da Bitpnto, iCandalla, Biliingsley, Orontius < ' 
FineuSy Xlcnrion, Borellus, Barraw., Cotesius, Kob. Simson., ' 
Playfair. alii) vel alteìi addunt (ut Campanus, Zambertus, 
Commandinus, Boermannus, alii). , Pfleiderero tamen (5» 29^.) 
piìor Illa, subtilioii aite «et per consequentias magis imme- 

'diatas «appositi argiimentans , potius genAiina videtur, qn.im 
niCera expeditior, *ac remotiori consectario utens, et demon- 
strationem pattis tertiae imitans. Cacterum, fii bae^ altera de- 

monstratio eo taz^tt^m consiHo adhibetur, quod inscdpiio. iii- 
dicac, nempe ut ostendatur, liomol'o^a esse 'ù\a triatiguU, ty- 
Ili! opus ei-at yevbis in'Ed. Oxon. ad fmem addkis, quae, in , 
variaiitibus notavimus: sin autem tevtia quoqu^ pi oposiiiouis 
pavsy ^empe» similiu polygona esse in ratione duplicata Jaterum 
liQ4Xiolo£Oi-um inde deiivanda si^t, suat illa omnino necessaria' 
Ob.4>.5. Ci>ca coiollaria buie propositioni addit.a' obtei- ' 
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ZHjl TQiyoìVov ouims to ABFJE noXvyiùVov Ti^òs 
TÒ ZH&kyt noXvYifiVoVi 'AXXà to' ABE Tgiyiof^ov 
uQog TO ZH A TQiymvov SmXaoiova Xoyov à'^ei rjrce^ 
i] AB ojutókoyog TiXev^à fiQÓs t^v ZH o/iioÌMyov 
nlsvQav' Ta yclg ofjboia T^lytava sif dcTiXaaiovi Aóyw 
ìgtÌ TflJv ofioXoymv nksvgwp* ntà to AJSFJE «pct fro- 
Xvympop UQog to ZHQKA TwXvyojvov SmXaaloya 
koyov éj(fi« i^7Ì€Q r] AB òfioXoyog nX$VQoi nQog, tiqv 
ZU òfioXqyov. nkevQuv* Tà a^a ofjiom, mi toc i^ijg* 

nOPIZMA^Ù. 

^éflaamios ài^ Kai èni TtSv^ o/lùoìoìv TerQanXevQmr 
dei'iJi&rjGa'tai , o%i iv SiT^Xc^oiovi Xoym 1botì TcJy o/^o- 
Xùyiav nXevQwv. ''ESei'id-tj ih %al ini T(Óv Tftyoivmy* 
wpre xal na^óXov rà o/Lcoia ev&vyQa/upa ^y/iju^c^a 
ngóg ciXXfjXa èv dmXutiovi Xoytò dai %i5v ofioXóyoìV 
nXev^iSv* 

n O P ì 2 M A^ ^. 

Kal Idìf T(Sv AB) ZH rQÌTì]v dvdXayov Xd§(aiJbev - 
%riv S, 37 AB TiQÒg t^v.. 3 SmXaaiova Xoyov i'x^c 
fjneQ if AB nqÒ£ %iqv ZH. "Exbi Sh.xal to hoXvyto- 
liov nqog to noXvycDVov , Tcal , zò TSTQaTiXsvQov nQÓs 
TO TeiQdnXevQov iiTiXàoioya Xóyov ijneg 97 ófwXoyog 

vat Austin., ^ucmvis lectòtem vadere, vocem polygon} hic 
adhibei-i de quavia^gura rectilinea , quae plura quain trìa la- 
tera liabeat, onde niliil opus ait taediosid bis coroUarils, <|tiae 
ia ipaa propositione contenta sint. Verum eoirti verpy praeter- 
quam quod vox nokvytuvov Ve( nMnlsvgov ita alio aensu su- 
menda foret, ac ìà !• Def. 23. eaedem etiam ùtiones, quasiu 
Obs. 6. ad VI. 19. vidimtis , corollarii secundi' enunciatum 
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•latua homologum jiB habet ad Z/flatus homologum; 
simìlia enim triangala in duplicata ratione sunt (VI. 
19.) luterani horadogorum ; ergo et polygormm 
jiBrdE ad polygonum ZHQKA duplicatam(raiionem 
faàSet' elus qham homologum latus AB «d homologum- 
latus ZH* i&rgo sìmUia ctc. 



COROLLARIIÌM L 

Similiter et in 6imìlibn$ quadrilateris. 08tendetur« 
ea in duplicata ratione esse laterùm libraologornm. 
Ostensum autem est et in triangulis (VI. 19.); quare' 
et universe simijes rectllineae figurae inter se in du- 
plicata ratione sunt laterum homologoruni. 
# 

C O R O L L A R I U M II. 

'Et si ipsis AB9 ZH tertiam proportiou aleni «urna* 
mus quae sit Sy. AB ad S duplicatam rationeni habet 
(V. 10. Def.) eius quam ^B ad ZH, Habét antera . 
et polygonnm ad polygonum, et quadrllaterum adqua- 
drilaterum duplicatam rationeni eius quam homologum 

tuontur. Praeteiea obseiirat Austin, in corollario hoc secando 
primiìm occun-eie vocem elùos,- qutltn alias Eticlides,, qni n 
recepta semel dicendo forma recedere non st>leae, voce cxrì • 
utatur« ut in I. Def. 14. ad indicandum apatium terminis e « 
cuno^ctiptax». Nec Tocem c^oV Nipud Eaclidem recnVreitf, ni Ì 
ih deinonstratione VI. 25. , uhi hoc ipsurri coroltariunt m; • 
minus necesfario in usum vocetur, et in Prop. VI. 27; M. 
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nXeVQci noòg vfjv ò/noXoyov n^eVQciv, Tovnéoriv f] j4B 
ngòs 'V'^v ZH* è$€Ìy&ì] rfi tovto icai ini t(iv ^p^yol'- 
•^•wy itìffct 'Aoi Had'óXov (pavsQÒv , oti èdi^ tqsìq év- 
S'€ìai dmloyov iSaiVy èoTai (jSg i^ TtQmff tvqós t^jv 
VQhì^p òV'IOjQ ' tÒ ano rijg ngwTrjg eiùog nQÒs to. ay^o 

, A A A SI 2. ' 

/jet^ofiev drj %(à èiiqoìg' nQoyèiQoreQov o/LboXoya 
vd TQiyiavix* . 

EìoteieS-oìGav ydg ndXiv rd ABt/IE , ZHOKyl 
^oXvyia^à, ual ins^sv/jd-oìoav ai BÉ, ET, Hvl, AO' 
ì.éyta CTI èarìv wg ri ABE tqIvoìi^ov nQog rà ZHyl , 
cvioigTÓ EBV n^òg to AUQ %aì to FJE n^àg ro 

eKJ. ■ ' 

^Mneì jdQ oiioióv^ èani vS ABE i:Qly(avov ti9 ZHA 
TQiyióvù) , m ABE clga tQiywvov noòg to ZHA di^ 
nXaoiova Xóyov syu ijnsQ 1} BE kiQpg ifjv HA» ///« 
Ttt (x/vid dri ytm %ò BEP TQiyfavov nqòg to HAQ 
TQiypìVov iìinXaalovcc Xo^ov eysi ijn^ ^ BE ngàg t'ìJv 
HA' ffonv dga wg ró ABE TQiymvov nQOg to ZHA^ 
'f^QÌymvov oi/Twg tó EBT nQog to AHQ* HdXiv , 

28.; V/. 29 ; VI» 30.; VI. 31., quae hoc ipso nomine su- 
fpecta videantur. Nec omtiiuo consegui hoc corollarium tta 
generaliter expressunl ex; propositionp, in qua sermo sit tantum 
de figui'is KectiJiii^is aut polygonis, ^on de quibùscunqne 
spatii speciebus au( ftguds. -r. Forte tamen non sine xatione 
lesponcleri possit, ad vocém slSoi subintelligendam èsse vocem 
voXvnXevQQv^ ve! itoXvyuivov ex antecedentibus facile auppo- 
peiidam, et id ipsum, quad coroHarium non de figura qna* 
«unque ex proposiiione consequat^L-, EucHdi causae fùisse, 
0UV gen^ij^lioxe yoce oxyfia hic uti noUet. 
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ìayis ad bomologum latus, hoc estJ^B adZ/f; oaeeri- 
stun est autem hoc et in trùngulls ; quare et universe 
manlfestum est, si tres rectae proportionaJes hint, ut 
prima ad^ teitiam ita futuram esse lìguram ^ prima ad 
figuram a ;secunda > similem et similiter descfiptam. 



A L I T E R. 

Ostendemus etiam aliter expeditias homologa es^e 
triangula. 

Exponantur eninniirsus polygon^ j4B FJEf ZHOJCyU 
et iungantur BEf JSf, HA$ A3\ elico esse ut^ trian- 
gulum ABE ad ZHyl ila EBF ad ylHe et TJE 
id OKA. , 

Quoniam enim simile est triaugulum '^5 JB trian- 
gulp ZHA$ triangulum ABE ad triangulum Zìi A 
duplicatam rationem habet (VI. 19.) eius quam BE ad 
HA. Ex eadem ratione et triangulum BEP ad trianigulum 
HAS duplicatam rationem habet eius quam BE ad 
HA; est igitur (V. 11.) ut triangulum ABE ad tr^an- * 
gulum ZHA ita EBT ad AH&. liursus, quoni»m 

O bs. 4. Patetv tyiam^ polygona «imilia» quorum liomo^oga 
latefa suqC inter se aequajiciy esse quoque aequalia iiiier se. 
Nempe, quun^ ratio hoinoiogorum Jacerum sit (siipp } ratio 
aequalìtatts , ritto daplicata latenim homologortim paiiter eric 
rapo atfqualiutis (V; %Z, Cor. > i. e« ratio poJygonorufn simi* 
liam Miper homotogis ìsxìs lattenbiis descrìptorum ,em ratio v 
aequalitatìs y adeoqu(? poÌ3r<^ou<i aequalia. Et coiitra^ si poly-* 
gona similia fiieriiu aeqoaliay yel rationem aequalitatis h.ibeaMt, 
ratio . siibdupUcata eomm , h* e* ratio Uterum bonioiogoriiiii 
etiam eric raup aequalitaii$ (Cor. ad Prop. m. in Ei^ursu ad 
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inel o/uoiov loti %6 EBr %q!y(ùVO^ na AHÙ r^- 
ycoVw" %ò EBr aQa tiqcs to AHQ SmXaalova Xòyov 
.i'jjce ijneq ilj FÉ avd^ela tiqoq tìjv QA^ Jtà va avrà 
StJ %aì rd EFA TQlyovov tiqòq tò A&K T^yuìvov 
SmXaalova "kayov iyd ijn^ tj TE n^òe ttjv &^d' 
ÌGTiv «(»» WS tÒ EBF TQiywvov Tiqòs vò AHQ ovTwe 
xò EFJ TiQÒg TÒ AOK. 'ESeixO^fj ih %aì ws%òEBF 
> ngòs *i^d AHQ ovtws to- ABE tiqos to ZHA' »«i 
ios aqa tò ' ABE JtQÓs to ZHA ovTms «ò BST 
nQos *i^d HAQ «ai rò ECJ ngòs vò AOK *). "Chte^ 

' , Il PO T A 2 I 2 %é. ^ 

Tà Tip «VTW ev&vygà^fjiio iifmia , , xai àX}.%Xots 
^ècrlv o/ioia, ~ 

^Ea%(a yiÌQ éxdreQor tìov A ,3 ^èd^y^àfi^hiov tìS 
r o/u^ioi^' kéym oti, ìcxxù to^A tìo\B èarìv ofipiov. 

'Enei yciQ Ofiioióv taxi to A TÓi T, iaoydvtov ré 
,èmw oww, x«i %ds nsqì Tcts has yeìviag nkevQcis 
àvaXoyov eyei. lldXiv , ensì o/tioióv ioti tò B tw JT, 
) ìooydpióv ré èoztr ama , xai tàs Tte^l rag ioag yco- 
Wofì? nX/èVQcis àpdloyov s/ei* imTBgoy a^a %^v Ay JB 
TéJ r iooydìvióv xi lori zcà Tcig negì tùg loag yiaviccs 
nX^VQvtg dvdXoyov hyei , mgve «ai tò A tw B looyuj" ^ 
nov^ té ioti Kal tdg ncQi tdg ìoag ywviag tiXsvqvcc 

1) Eàd. Eaiìl. et Oxon. «ddunt: xal cJs «(ja (V. 12.) tv 
rwv ^btffJttwiv TTQùs^ ev Tsay énofiévojv^ ovruti anavta rà y/ov- 
fHva liffòi aitavroL rà knó/isvo, , xac ree lomà (uS tv tJi n(iOté^a 
èti^u. De iiac lecCione vide infra, ^uae ad hanc Pii>pO:>. où" 
servATimns» ' ' 

Libi'. V.) i- e. ìatera tomóloga erunt aeqaalia. '(()\iQà poste- 
ria^ eti temma ad VI. 22.) * C!f. Obs. 5. ad VI. 19. Borellus 
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simile est triangulmn JEBF triangulo 'JHQ\ EBF 
igitur (VI. 19.) ad AH© duplicatai» rationem habpt ^ 
eias quam TE rectà ad GyJ. Ex eadem ratione et 
triaiogiilum EF/t ad triangiilum AQK dupììcatam ra« 
tioném habet eins qiiam FÉ ad QA\ est igitur (V. 
11.) ut tnangulum JSJSr ^d AHS Ma EFJ ^ABK^ 
Ostensum est autem et ut EBF ad ylHO, ita ABE 
ad ZHyt; ergo ut ABE ad ZHA ìtaBEF ad HA© 
et JSr'J ad AOK' Quod opprtebat ostendcre. 



P R P O S I T I XXI. (Fig. 379.) 

Quae eidopi rectilineo suot similia^ et inier se Simt, 
simìlia. . 

Sit enim utrumqne rectilineorum Ay B ipsi F si- 
mile ; dico ej: A ipsi S esse simile. 

Quoniam enim €St simile rectilincum A ipsi j?, et 
aequiangulum est ipsi (VI. 1. Def.), » et circa aequaies 
angulos . latera proportionalìa habet. Ilursus, quoniam 
simile est rectilineum B ipsi F9 et aequiangulum est 
ipsi (VI. 1. DeF.)f et circa aequales ai)gulQ5 latera^ 
proportionalia habet; utrumque igitur ipsorum A, B 
ipsi F aequianguluvi est et^^circa aequales angulos latera 
propo^ionalia habét, quare et rectilineum A ipsi jB 

Cor. 2. ad V^p, IV. 17. Pfleidcrer. I. e. j. 299. Paiite», si 
polygononixn similium areae f aerint aequales ^ ' trÌAogfiU quo* 
que, qiiae difgonales homologao ^bscinduat» et similia et m- 
qnalia eront» Cf. PHciderer. $. 298. 

Obg. 5. ^Ut duo rectilinea j7/, N (triàifgulis quòque sub 
hae denominatione coroprebenAis) similia eain liabe^nt ratip- 
nem, quam latus aliqùod^^ prìorit habet ad'rectam datarli T, 
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àvukoyov ^iBi ^>. "O/noioy «^ct' ioti vò A vtS B. 



nP O TJ2Ì2 nfi. 

*Èàv réaaaqiQ ev&etai «VaAoyev oJae, 'xttc rd un 
aviwy ' iV'^Y^afipa y ofioté rs zal o/Jiom$ àvays- 
yQaftftira , apdXoyov è'artxr uav t« dn avtwv evSv- 
yQafifia ofiotd re ««i S/noioas dvaysyQafifiéva ara- 
loyov i»J, noi avxai ai ev&elai dvdXoyov' dovrai. 

"EoTwaar TiaaaQsg w&èlai dvdXoyov ai AB, TJ, 
EZ, HB, wQ 17 AB nQÒg tfjv FJ oviwg ij EZtiqós 
77}v fÌQ, xa) dvayeyqd(p'&(a(5a^ dna /iihv rcJr AB9 FJ 
otwtd rs Ttal 6fJt>oms xel/iièva èV^/ga/Urfla tu KAB> 
AFJ, dna eh T(uP E^^ H& o/iioid te xaì ofioloìQ 
yfifiisvct tv'dvyqay./iia id MZy NG* fJyta ori ìgtìv 
wg'ró KAB uqòq tò AFJ ovtws tó MZhpòstó N0' 

Eih]ff^(a. ydg twv fiiv AB, I^J rqkrj dvdXoyov 
ij S, ivìV Sh EZ> H& ighrj dvdXoyov 7J O. Kaì 
inèi imiv ios phv fj AB nQÓ^ Tit)v F/J omms rj EZ 
iffiis '^i]v HQ^ w$ ih FJ nqòs %il}V S ovtws tj HO 
TtQÓs tiji^ O' Suoov uQa iorìv és ilj AB n^às 'C'^v S 
oPTw^ il EZ vtQoe *vtiv O. *AXX' wg [nhv ^ AB n^òg 
^fjv 3 ovTtòg rà KÀB ttqos za AFJ, wè ài 1^ EZ 
ngèg Ti^p O oiittog to MZ nQog rd NG' *ai. tóV dga 
tÒ KAB uQÒg tò AFA emiag %ò MZ nqòg %à NO. 

1) Verba liaec ab òj^rs inde ad absolvendam demonstratio- 
nan^.pi'OL'sus uccessaiia, quae %3t Cod. a. sine dubfo tantum ex 
osciuiitia librarìi excideiant > omictit Peyrardus.* Nas moreni 
Euclidi sòleiiiiicm secuci ea. réstituimus, ut suuV in £dd. Basii, 
et Oxoti. , 

poitei'ioL'ia^ latas Lomolo^^um debet esfie media propottionalis 



\ 
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est aequiangalam (I. Ak. 1;) et lateta circum aequales 
angnlos habet prc^òrtionalia (V. 11.). Simile igitur 
est j4 ipSi B (VI. Def. L}. Quocl oportebat ostendcife. 

PROPÒSITIO XXII. (Fig. 380.> 

Si quatuor rectae proportionales éint^ et quae ab 

ipsis fìunt rectijinea, similia et simiilter descripta^ pro- 

portionalia erutìt^ et si, quae ab ipsis fìunt rectilinea 

similia et simiHte^ descrìpta proportipnaliar sint, etipsae 

rectae proportionales ^runt. r 

Sint quatnoT rectae proportionales j4Sf FJf JEZ, 

HQ9 »t JB ad rj ita J5Z ad H&f et describantur 

ab ipsis quidem j4B 9 FJ similia et similiter poslta 

rectilinea kj^B, jtFJ^ ab ipàs vero EZ» HO similia 

et similiter pesita rectilinea MZj NO; dico esse ut 

KJB ad jrj ita MZ ad iC©. 

» 

Sumatur enim (VI. 11.) ipsis quidem :z^i5, FJ 
tertia proportionalis £*, ipsis vero EZj HO tertia pro- 
portionalis O. Et qùoniapi est 'ut ytB quidem Sià FJ 
'ita EZ ad /?0, ut T^ vero ad S ita (V. 11.) M0 
ad O ; ex aequo i^tur est (V. 22.) ut j4B ad \3 ita 
EZ ad O. Sed ìrVI. 20. Cor. 2.) ut JB quidem ad 
E ita Ìl^B ad AFjy ut JEZ vero ad Q ita 3/Z ad 
N0\ ut igitur CV. ÌU) KJB ad yir^. ita JWZ ad 

' • "^ / 

inter latiis illud Af et rectam datam T. Sit ei^im illa niedi^, 
proponionaiis B , ita ut ^:i?==i?:/^y dico, latu» ilkid homo- 
logurn postevìoi'is lìgurae esse =.Ji. Quodsi eiiim non fiierit 
^=1], sii i/lntl alia recta qiiaeeiinque ^diversa a B^ sitque 
AiJ^=^J'.E^ critqiiG Mi N=j4vJE. At, qiiuni ratio A:J 
diversa sit a ratione A\B^ diversa quoque erit raiio AiB 



256. * sXL'fiiffiifTOiiunr 

to' MZ TtgSs TO NO* Xéym ot$ imi xal wg y AB 
n^g vfiv rJ jav%mg fj EZ ngòg t'^v HO. ' 

. Feyovhm yd^ *) mg ^ AB ngòg ti^v FJ oiÌTOìg 77 
EZ ngòg i;ijv HPì - wà d^aysy^(pS-iò asuò Tfjg IIP 
ón^nf^m viSv MZ, N& o/Lioióy t« xaì ofAoimg »c«- 
jusvov svQvyQafifiiov %ò 2P. 

'Enei ovv èoTiv mg 1^ AB ngòg riyV* FJ oihmg tj 
EZ TtQog t^v nP , ual àvayJyQa^ireu à^tò (ikv rviv 
AB y rj ofxpia rr xai òfiomg x€Ìfi^€va t«. KAB, 
AtA, «7W) Jfh T(Sv EZ, IIP o^ia %£ ncaì ofwms 
xeifiira va MZ, 2P* è'oTiv (xqu mg <fò BiAIi^nQÒg 
tÒ ATJ oikmg tò MZ ngòg %ò 2P. ^Tnonencn.^ ah 
xal mg »d KAB Tigog vò AFJ ommg tò MZ tiqÒs 
To NO' Oial mg dga tò MZ nQÒgTÓ SP ovrmg ro 
MZ ngòg to A^0^) to *MZ aga uQog éKaréQo^ roSv 
N© 9 2P lòv aviòv eyei koyor' ìoqp dqa èarl to NQ 
TU) 2P* "Egti ó'h avT^ 'ó/ivoiQv xaì ofjbouag xei/tiei^ov 
ÌGTj tfga ^' i/o Ty IlPn Kai inai èariv mg ^ AB 
?n^ò^ Tyv rj ovTmg '15/ EZ Tigòg ti^v IIP, ìgt} Sh 
^l nP -^^ U&' eoTiv dga mg ij AB ngóg ti^v FA 
ovTmg VI EZ ngòg ttjv HQ. 'Edv d^ TiaaaQeg, «ai 
Ttt é^ijg. . ; 

l)'Loco verborùm yéyovtTot yaQ Peyrardi'is «x Co<l. a^ ha- « 
bet: ti yoQ fMj taxiv wc iy AB ngèi ryv f//, ovtodS EZ nQos 
Tf/v^HQ» toTiti m. T. X, At, quum ita indirecta demoiistraiio 
«equi debere videa^ur, Eiiclides aucem dÌFectam' habeat, prae- 
ferenda .omnino videtur Jectio Ed^i. Oxon. et BasiL 

2) Voces uncìs inclusas oioiuit Ed. Oxoih et posaoiit illae 
omnino abeue* 

a ratione ^iF .(Cor. ad Prop. m.in Excursii ad Libi'. V.) 
At utrafue ratio AiF (suppos.) tìt A*B (deroonstr.} aequalis 
est rationi MiN:. itaqu? (V. 11.} etiam ratio A i F eadem esi; 
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* ' ' ' ' . 

>Scd 8it Ut X-^JS aàJtrj ita Mi! ad A^0; dico 
esse et ut AB ad P^/ ita JEZ ad ^0. 

Fiat ehìm (VI. 12,), m ^B ad TJ ita J?Z ad' 
JIP, et dcscribatur (VI. 18.) a IIP alterutn'ipsomrA 
MZ^ NQ simile et simlliter positum rcctilirjcum SP. 

Et quoniam est ut j^B ad PJ ita IlZ ad JZ.P^ 
et descripta sunt ab ipsis quidem ABi PJ, sirailja et . 
similiter p(>sita KABj APJ, ab ipsis veroEZf IiPf^ 
similia et simlliter posiu MS^ 2P; est igitur (per 
part. ^rior. bui.) ut iC^S ad JPJ ita MZ ad SP. 
Ponitur autem et ut KJB iid ytPJ ita MZ ad NQ\ 
et ut igitur (V. 11.) MZ ad 2P ita iÌlZ ad iV0; 
ergo MZ (V. 11.) adutrumque ipsorum JV0, ì:P 
candem babet rationem ; acquale i^gitur est (V. 9.) NQ 
ipsi 2P. Est Ruteni ipsi sii^iie et similiter positum; 
aequalis igitur (sequens Lemma) HO ipsi /7.P. Et' 
quoniam est ut AB ad PJ ita EZ ad J7P, aequalis 
autem IZP ipsi JET©; est fgitur (V. 7.) ut AB tua PJ 
ita EZ ad fi©. Si igitur quatuor etCi 



rationi '^: £9 qixod cst-'Ab&utduiD. Latud igitur Eomologùm 
posteriom figurae ei^t essB. Cf. Ffleideritr. $• SOl* 

O b's. 6. Jlido facile solvatur problema deserìbeniffte fgtiraé 
rectilineae èiniilia dataa £giinié itf , et quae ad htiiic £guram 
Jf . eandexn rationem babeat, qua^m r^cit^ata ì? ed rectapi 
datam U* Sumatur nempe latus quodcunque A figurae Mi 
et fiat /r:-^a=-rfsr (VI. 12.). luvcniatur deihde reeùs A ^ ì^ 
media pvopoi rionali^ B (VJ. H.), ut it;aque ait AiBìs=,Bì f, 
et super i^cti A deaciibéiur (Vi* 18.) £gura similis' ^t si^i- 
Eudid* Elemènt.'P. Ili v tt 
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A n M M J. 

"Chi ih, iàp iv^ygufi/uu tea y mi oiAOia, al o/tó- 
Xoyoi at/Wf vdeif^ixl wat àìj.tjXms ehi, éleli^fiiv 

!'FA5%fja Sto j^«ì o^om evSvygap/ua va NO, ^P, 
Kiù àOT(b mg »f &H n^è'^Tìjv UN omiag Tj PR siqòs 
Tijy US' Xiyvf oTi teij iortv r^ JMl ry OH' 

Eot& fi^i^iav 17 PH T^js QH. Kaì mei icnv ws ^ 
PJI n(òe TìjP nS ùVTfos y Off -nqÒQ ir^v HN, mi 
ivaXkilè fòs V P^I nQos t^V ©JET ovtws y JI2 ngòs 
Tijv HN* Mei^mf diy JIP Tìjg ©H' ^«<jwi*,«ga 
• x«l ìj 112 T^g HN' mgre Hai %ó PS (leì^ov lavi tov 
y 0N* (iXXà uaì ÌQOV , offSQ ddvPdTov* ovx d^a dvmg 
èoTiv 17 IIP vyg H&, l'in] dga* "Oji^q ei^ei àeièai* 

11 PO TJ SI S x/. 

* 7u hcydvia nc(fQaXX^X6yQaf4iLia ngóg dXXfjXaXópy 
i'yu %6v cvyìteifi^vov ex %(uv wv nXtvgdi'if *). 

1) Omu«s <]ui<lm edìtionei legiint saltimt ixtwvftXsv^Vf 
noe Ptfyrardiif alilam ex Codd. Mi>8. ieciioueni iiotaviu (^iiuin 
Umen, ^it rect« sfiondt Kob* Siipson. in Noi. Ad- Vi>^3.p*37^» 
viii^aiis ilectio «it abaurdA, taon dubiuvimù? illi alùm veiio- 
ttui subatituer*. -, 

litev posila fìgtirae M^ ita uc lat«ra B^ jt^ sint latera homo- 
Ioga , erit Xi^iu'a* descrìpUi qttaro A" vocabiinus ea, quae da- 
acribi iussa erat. Est enim MiN=z^i PsslUiJSj vel NiM^ 
2xTt.[ Cf. Pfleideren $.302. Nominatim èodein modo solve- 
tur probiemA, tiiàiiguliira ^atum per recUs designato eiuslateri 
parallèlat divideudi in partes quotcunque ae^nales, vel etiam 
qiiae rationes invicem liabeanc ae^iiales rationibua reaarum 
datarùm. Cf. Pilmiierev. {. 30Ì&. 

O b s. 7. Quum dominatioi etiam quadrata super boBio* 
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LEMMA. 

^ Si autem rectilinea aaqualia 8int et similiay h(>mo« 
loga ipsorum latera aequalla inter se easei 6ic oetcB- 
demus. 

Sint aequalia et similia rectilinea A^d> SP^ et «i^ 
ut OH ad HN ita PIl ad 112 \ dico a^qualem case 

Si enim inaeqnalea sint^ una ip^arun^ malor tat. 
Sit maior Pi7 ipsa 62ff Et qùoniani est uti Pi2 ad 
n2 ita 0H ad J92V, et alte^ie (V. 16.) ut BH ad 
©^ ita nS ad J5W. Maibr autem JIP ipaa ©^; 
maior igitur (Prop. A» libri V.) et 112 ipsa i/JV; 
quare et (VL 20.) J^2 maina est ipso &Nf sed et ae« . 
quale,, quod fieri nequit ; non i^tur inaequalis est 11,P 
ipsi Hd^ aequalis igitur. ^Q^od oporlebat psteudere. 

P R O P O S I T I C XXIIL (Fig. 381.) 
Aequiangula parallelogramma inter se rationem ha- 
bent compositam ex rationibus laterum». 

logis lateribiii Bguranua aimlliuni decripta sint la bdone du- 
plicata boii4in lateirum pater , polygona siniilia 'quaecunque 
(triaugulis quoque et quadrilateiis sìpiilibu» sub hao denomi- 
iiAtioue coxnpiebeniis Oba. 4« ad \h 19;) esse in ratiooe qua* 
draiorum laterum Itomologorujv^' 

PROPOSI T'JO XXL 

Oba* Foteat haec propoaiMo deduci ut cotollarium Prop. 
Vl« 18., Ita est apud Jloielluin in Cor. ad Pro^ • 16« Libr. IV. 

PROPpSITIO XXII. 

O^s. 1. Propoailftj baeo .deiivari facile poteat ex Vf. 
20* et ex Cor. V. 22. et Cor. Ptop. in in Expucau ad Li i. V, 
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"Smo ìaoycivia mtQaXXfjXoy^iLiim f^d AT', FZ, 
ìcfy eyoi^a vu^v vnò BFJ yaìnav tj vtìsS J^TH' 
ki'^ ovi To jir.n^^Xf^koy^afi/iov ngog rò FZ na- 
ffikXr^XoyQa/ufiov Xoyov f'yu ^òv avyxeifievov^iK.tuv 
TcJt» nXiVQiìf 9/ ^oy. vt ov ey^ei ti BF nqÒQ %ijv FU 
1UÙ Tov ov tyu 1^ JF ^qÒs '^fjv FÉ» 

KeÌQ&ra yàjQ ws^s in ev&slag eìvai ti^v BF Ty 
:FH' ki etf'd'Cias «^ lori xai iq JF tj FE* «al 
ovfinmhj^vìG^i» %i JH naQakXf]X6yQcc/JtjUov , xaì ^»- 
Ysio^tìi VIS ev d'età i JE, «cai y^yoveVw wp ^^ ^ i^F 
nQÒs T7^^ Ti/ otff^iog 12 E: tiqoq tv^v A, wp dh iy ^P 
Tffòi «^1/^ FÉ ov%ias % A n^òg TTjV ,M* 

Oi €Ìm kéyet tt^q ts K n^os ttjìì A naì Ttjs A 
nQos *Tijv M.ol amn doi zolg Xoyois tiav nXevQiov, 
niJQ %€ BF yj^òff Tr^v FU ml/vijs JF n^os ^ijv FÉ. 

i) Hic quoque ex eadtoi^nitioaé ao in ipM propotitione 
ex ingenio adiecimus vocem zatvr- ' ~ '*' 

Lemma Siibiequens dedttctiun est supn in Obs. 4. ad VI. 20. 
Aliter ac in iextti graeco Bòetmannus, et acòuratiusi ooiìms 
etiam pei-mutatione superflua ^ lice lemma ita jcmonstrat. . Si 
reciilinea N0, JfP, sint similia et acqualìat latera quoque ho- 
mologa If0y HP aeq«àlia erunt. Si enim non aiat «equilia, 
aiterutrum velut JIF maius erìt, unde, qunm tit (yi.Def.l,) 
nPxn:Ss=^BeiHNf erit^uó^ue nS^BN (V. i4.) adeoque 
trtangulum ^ J'/IP ipsi NH0 iniposituro non congruet, ted 
maius erit (Cor. ad I. 14.). Est autem rectiiin. 2Pi lectilin. 
Ke= tiiang* £nP\ triang. NHe (VI. 2a) Itaqne rectiiin. 
l2'JP> rectiiin* A^ (Prop. A* Ubr» V.) contra hypotiietin) exgo 
nP=B9. ' 

Obs. 2« Popi 22. etiam vàlet de quatuor lìgutis retti- 
iineisy non bitoìs tolum, ted omnibus similibus. Spcciatioi 
quaidor* lectavnhi quadrata «unt propottionalia et vicissinit 



Sint •equiangula purtUclogramma ^JT, FZf %etpx2(- 
ìem habentia angnlum BFJ angùlo EFHi dico pa- . 
rallcjlograiumum. ATn^ parallelogrammum T2a rotio- 
neax haberé (fompoaitam ex rationibus laterum^ nssape 
C3^ ea» qaam babet fiJT' ad FH et ei; ea quam habet." 

Pooantuf jpnim ita. ut iu directum sit BF ipsi F// ; 
in directum igitur c^st et ^.F ipsi J!B (L 14.) ; et «losa- 
pleatur parallelogrammum z/H^ et epcponatur quaedam 
r^te JS:,, et fiat (VI. 12.) ut BF 9^à FH it^^K^à A,^ 
nt JF v«ro ad FÉ ita vXad M, . ^, , . 

, Ratiànea .igtiv ipeius K &d A et ipeius ^ ad At 
eaedem aunf: .quae-ratianes laterum^ videlicet lal;ei-is 
BP ài FÉ nipsìus JF «d FJS. , Sed ipsiu$ ,/^.ajì 

PROPO s r T IO xxiir. '^ 

Obi. 1. Sensus ntiius' pfoposition^s, ut ex demonstratione 
eiii*. J>atet (cqllat. E^cui-sa ad hunc librum j. 8.), bij.est: 
cognitia laiei'ui|t,^'jga^45^uale5 paialielogrammoruih a«quif<i|^^-x 
loTum angulos rationibus mutuis^ còlligi ex iis posse ratio^ 
iMiB^^qiiaixx.;«r^aef.p«ra}JieIogi^mi90rum iovicem habeant. ^\^fl 
rfU40&eixi mi4tMdQ|f j P^M^f o^P^^^Vunì ae^uianguloruni jien; 
der« ab rati(^nibas taterum ipso^ignn^ cii'Qa .^e^uale^i angulós,; e^ . 
mpduniy quo ilU' ex bis. (sUciatur ^ propositio baec doòft. De* 
monstrationis eiiim 'mqmentum eo redit» ut, ti yel ipsa paval- 
lelogramm'orum ciroa aequales angulos. latera, pcoioda et eorum 
«ationes dentur^ rectae, quarum racio;ies eaedem sint ;;atÌQiùbus 
Ut^ruiq binorum parali elogrammommy ostendatur, . ch^a^ quo- 
que exblbeii posse rectas, quarunx ì'aiìo mutua eadem sit ra- 
ttjniiparaUelogi-animorui?^ Cf. Pfleiderer. fc c^.?. IV. J^ 195. Pilei- 
derer. simul obsenrat, cum propositio baec , pariter ac VI; 1^' 
oonnisi it^r^ta propo^itionis VI* 1. applicatione nitatur, et ai- 
guniMUi 14. coepj:i coivtifiuatio ac supplementum. sit ; transpo- 
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*u4kX' ó tfje K nQos "triv M Xóyog ovy»€n(»t & Te rou 
rijs K ngós tìJp A Xóyov nal tóv %iJQ A n^Sg vijv 
M; iSsT€ wì 17 K ngoQ vilfv M Xo^ov fieiviSv ovynei^ 
fievov hù TfSv TfSp nXiVQ(Sv^% Kal inst èoriv ws^ 
^ BF TtQÓg Ti^v TH ùikmg v6 AF naqaXXTiXof^fMr- 
ftov ngòg kà Fd* dXX* mg ij BF ngòg %^v FH oihfog 
1^ K nQog Tiyv A^ xal wg aga ij K ngog Tiyv A ov- 
^mg 'CO AF ngóg to J©. IldXir, inel èmtir mg 1] JF 
ngòg tiIjv FE ùvtmg rà FS 'naQaXXrjXóygafifiov ngòg ' 
To FZ' ilXX* mg ij JF ^gòg ti^v FE owmg 17 A ngòg 
Tiyy M* xal mg aga ^ A ngSg r^v M oikmf^ to F9 
7tagaX),f]Xoyga/iiuov ngòg tò FZ nagaXXf^Xoyga/i^fMV* 
*EjibI ùvv è9BÌyi&iji mg fjbkv ^' K ngòg rijr A oSimg 
rò AF nagctXXf^Xóyga/ifioP itgpg vò FO nagaXXtjXó-^ 
fga/t^liioif, mg 9h <^ A ngòg %fjv M wrmg %ò FS nc^ 
gaXXfjXòygafjiffiov . ngòg vò FZ nagaXXijXoyga/iVfiov' 
ài'kov aga iarlv mgi^ iT ngòg tijv M ovTmg vò AF 

1) Hie quoque et pariter aj finem Jemonftradonìs Tocem 
nC^'^eeta vice positam «x conteotura ^tdieelttiafl^; ' 

■»"■••■*•;' i 

siltooe Làud apta propósitione^ Inter lid figurai simtlee peHi» 
néntiss, nec qUo modo cum ipsa connéxaSy iv^ettam f uiste iri« 
deri. Caeteram JP et PJB in direétiiro foré , $i BF^tB in 
direetniri ponaatàr ,' simili l'atione estendi potest ac in Obs. 2. 
ad VI. Ì4. 

Obs. 2. Ratióném , i^uae ex dtiabits datia rationibus per 
Hneas rectàs expressi^ componitur, davi, h. e. (Ead. D<it- 
De£ 2.) ipfi aequalém lineis rectia exliiberi posse; efficic de- 
monstratio Prop. VI. 23. idemqiie similiter adpiures, quam 
d aa rationes sic dacas, ex itsque contpositas extenditur. Cf. 
Pfleideren j. 212. 

Obs» 3. EUeaem eonsequentiaf* ; qtiae in demoiistrationff 
indt dediicuiuur, qiiod rationes BriPBt et ^T; Tf d|krì lup- 
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JH ratio coiiipprjitur ex ratione ipsius K ad A ef e\ 
ratione ipsius yt ad ikf (Def. rationis compos.}; quare 
et K' ad il/- i*atìonem Iiabet compositam ex ratiotiibus 
laterum. Et qnonfdm est (VI. 1.) ut JìT ad FU ita 
^r paraUèlogramro^jm ad r9; sei ut /^T ad ni 
ita ZT ad y/; erit igltur (V. 4^.) K ad A ita ^r ad 
H9. Rursùs , qùoniam est (VL 1.) ut i/r ad FÉ iti 
J*© ^parillefogrammum ad PZ; seì^ ut ^F a I fj? 
ita ^ ad M; erit ut igiti^ (V. 11.) ^ ad M ita pa- 
ralIelogramTBun) FO ad. paralleiogr^mmum f^iJ. Qa.>- 
nìam igitur ostensum est, ut K quldem ad A ita pa- 
rallelograrnmiiiTi AF ad parallelógnimmiini F0 > ut yi 
vfero ad M ita parai lelogratnmuni ^0 ad parallelagram . 
mum T^jZ; ex aequo igitur eat (V. 22.), ut K ad JW 
ita pirallelogr ara mura ^f ad paraUelogramnimn Tif. 
At vero K odt3I rationem liabet compositam ex ratio* 
kìLus laterum ; et AF igitur ad FZ rationem habèt 

ponuntur, uertunttir, si ratioaea tolum postcrioref (Prop. B. 
io Excurju ad Libr. V.) invertantur , et ratioucs BP.rHy «t 
I'£:jr dari po'nmtur. Tarn nempo oh parallelogr» 

limili ratione con seguitar, dari rationem maturili par*llelo- 
giammorum AT^ ZV^ si utriusque ratio *ad idem parallelo- 
graromum TQ detur. CF. Pfleiderer. J. 213. 

Qbs. 4. Ilac ipsa methodo Euclide» praemissis propo- 
•iiionibiis (Dat. 1. 2*) : diiarnm mi^nitudinum homogeneanim 
datartim dari rationem muttiam ; et vicissim dari magni tudinem» 
cniiis ad datam magnitudineiD ratio datuu (si nempe, qiu>d 
Rob. Simson. addit» duabus magnitudinibus , quibns haec 
ratio expiimitur, et magnitudini datae qiiartae proportionalis 
possit inveniri), gencratìm ostendit, diias magnitudinès , qua- 
r im rationés ad eandem tertiam dentuv, pariier «ntituo habifre 
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naQaXXt^lQygafi^fiov ^gòg rò FZ nagaXX^Xóyfàfifwif. 
*// Sh K tiqÒs t^v M Xóyov è^n %qv avyuBÌfievor è% 
%6x TfSv nXw^óv %al %ò AF aqa nqòs «^o FZXófov 
!)[€« tÒv Qvy%$lfJLiBi^ov^ è» %(uv Tftìv nXevQfSv. Tà afa 
ioopuVHt, mi %à éè'^s. 

n P O TA2 I 2 %g. 

IlavrSg noQaXXfiXoy^dfj^/wv rd neQ^r^v Jftd/jt^eTQor 
na^aXXTjXofqafj^fAa Ofjuoti èffni vtp %$' oXtà ual dXX"^ 
XQig, 

"Earm 90i»f{»XXfiX6yQafifMì^ 70 ABFJ , àid/4,eTQ0S 
ik amov ij AF , neql rfè Tfjv' AF naqaXXr^XofQafAfia 
èoTfo rà EH , ©K* Xéym 0^1 émT^qov %(Sv EH, &K 
naqaXX't^Xoyqéfjifjuav o/ioiov iiniv SXoi t^ ABFJ xaìk 
dXXyXois» 

'EtibI ydq TQiydvov tov ABF naqà fj^lav %wy 
nXevQiuv tìjv BF ^xrài iy EZ, dvdXoyóv ianv olg 
fj BE nqòs Ttjv E A ovrws iq FZ itqòg ti^v ZA» 
ItdXiv, inel TQiyiavov Totf AFJ naQa ^<W tcSv 
ftXevQ(Sv Tfjv FJ ^xTat ^ ZH, dvdXqyQV ciqa iarlv 
iog ^ FZ ^QÒg %'^v ZA ovT(ag ^ JH nqog t^V HA. 

Satani ratlojnem in Dat. Prop. 8, (apud Rob. Simson. et Schwab. 
Prop. 9,), Cf. PHeiderer. J. 214. Quo iiixus principio Euclf- 
dos dèinde suam datorum tractationem absque rationum com- 
pDsitione instruic; noihinatim V^'^^P* ^^' pattern piiorera (apud 
Rob. Simson. et Schwab. Prop. 67.) Elementorum VI. 23., ire:- 
spondentem demonstrat. Cf. P£eidérer. $. 215. 

Q b s. 5. Qnatonui ab modo , rationani ex lateram BF «e 
FH, ^T ac VE rationibus conipositam, Hneis rectb dada ex- 
hibendi abstia^itur ; demonstratio VI. 25. pràéeunte Candalln» 
^eo ledigi poteat, ut obaenretur: rationem parallelograinmorani 
JFf FZ. 0091 poni ex rationibua paiallelogrammi AF tAFBf «e 
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compositam ex ratlOnibus laterum* Ergo aeqùlàngula» 
©te. ' , 



P R O PO S I T I O XXIV. (Fig. 383.) 
Omnis parallelogrammi, quae circa dìametrum sunt 
parallelogramma similia sunt et toti inteif se. 

Sit parallelogtammum ABFJj diameter autem eius 
recta AF^ drca AF autem parallelogramma sint EH^ 
0K; dico utrumque parallelogramqiorum Efff QK 
cimile esse toti ABFJ et inter se. 

Quoniam enim uni laterum trianguli ABF videli- 
cet ipsi BJT parallela ducta est EZ $ erit (Vi. 2.) ut 
BE zd EA ita nZ ad ZA. Rursiis, quoniam uni 
lateri . trianguli AFJ nempe ipsi FJ parallela ductà 
est ZB, erit CVL 2.) ut T^; ad ZA ita AH ad HA- 
Sed ut FZ ad ZA ità^ ^stensa test et J^JS ad Jg?^; 

boiua ad FZ (£xo« ad lume libr. $• 3. nr. U) quae eaedeìn 
sint rationibua laterum ipsorum ÈViPIIp JTi TE (VI. .1.) • 
itaque etiam dici ex his componi (Exc. ad hunc libr* g. 3. 
nr.' 2.). Cf* Clavius et Kob. Siinson. F£eiderer. $. 216. 

Obs. 6. Quodai desideratur, ut ratio parali elogramoio- 
rum AF^ VZ (Fig. 382.) seu composita ex rationibua laterum 
èoram, exhibeatar por ratiòneiti quam ipsum prioris latuaàl- 
terutrain BF habeac ad aliquain rectam' datdm. ; haeo erit quarta 
proportionalia duobua reliquis parallelogrammorum lateribua /t A 
rSt ft latori TH poateno^ TZ^ quod respoodet; laterì BF 
IttUma AF* ' 
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' *jé)yX wff r^ rZ nQog vtjv ZA ùvrtos I9eix^ ^cà 17 
£E TiQÒs ri}^ E A' icaì tog ccQa 1^ BE nqòg v^'fi E A 
cvTwg ^ AH nQÒg nijy HA, «ai awTS'&évTi tSgfjSA' 
frgòg rijv AE. oihmg ?/ AA n^og %i^v AH, %aì èval-' 
hxl mg iq BA ngòg v^v AJ ovVwg 1/ E A n^àg np^v 
AH" %6v aga AB FA, EH nctqakXfiXoYqufMrpaiv iva- 
Xoyov sioiv cu nlevgal al negi Tìjr koìvì^v fiovtav «ft/v 
ino BAA* Kai Inù nagiìXrìKòg iariv iy HZ ^y 4^' 
lei] èoTÌP 1} fikv vnò AHZ ydria Ty vnò AAT', flj Sk 
vnò HZA ry vnò AVA, nai ftòtvi^ Tmi^ dio TQtyd- 
vmv' %óiv AJr, AHZ V ^^^ AAF yvivipir hoydrioy 

^apa fori rò AAF TQiywfov <t^ AffZ %giymv(a. Aid 
%a awd dfj^ utaì %ò AFB %gly(ùVov ìàoydpiov iari w 
AZE %qif(iif(p' Kcà olov dga tÒ ABFA TrapaAAi^Aó- 
ygafifiov Tfi? BH TtaQaAXijXoyQdfi/iaì tooywrióv iariv. 
dvdkoyov dqa ìgtiv wg '^ AA ngòg ti^ AF ovriog 
ij AH nqog tìjp HZ. *SLg di ^ AF nQog rijv FA 
omwg '^ HZ^ ngòg tÌjv ZA^ iSg dh 1^ AF ngòg tìjv 
FB ovrmg fj AZ ngòg ti^v ZE, «««1 et;f dg'^ FB 
fiQog Tìjr BA oiìrmg ij ZE figòg v%v ,EA' na\ inù 

r«cù enim jCVI. 12.> jrirjSjszPIUI 

erunt parallelogr; uér-.P» = EFiTH ^VI. 1.) 

prjinde AFirZ^Bril (V. 22.). Cf. Pfleidcier. 
$• 217. , ^ ■ '. \ 

Obs. 1, Si ab recu FB (produeta, quando opus est) 
abscinditur rN=^I (Fig. 382.) fquod iuxta Obs. 4. aji VI. 2.) 
immediate Rtf diagonali JH paiallelam JS^ agendo per pun. 
Cluni E) ac per iVT ducituv rec^ae 4^ f parallela : fit p#ralielò- 
g^amiDum TOszFZ (VI. 14.), et Line 

JPi FZ^ATiFOCV. 7.) BJT: iPN ,yj | j 
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*rgo (V. 1t.) ut PE ad Ej4 itn JH afl HJ; et cotti- 
ponendo (V. 18.), ut BA ad j4E ita J/i ^d AH 9 et 
alterne (V. 16,) ut BA a4 JJ ita. Ed ad /(//; p- - 
rallelogrammornm igit nr ABFJ % EH pfnportionalij 
rant iatera 9 qn^e circa communem angulnm B^A 
etmt. Et ifjaqniam pajallela est HZ ip^j AF , aequa- 
lis. est angulus AHZ angulo AAV (I, 29. )^ aogulas 
vtito HZÀ ungalo AFA f et communis dùobus triau- 
golia AAFf AHZ angulus AAF; aequiapgulum igi- 
tur est triàngu!um AAF triangulo ÀHZ* Ex eadem 
ratione Jet triangulum AFB aequiangulum est trian* 
^\\\o ,AZEy totura igitur paralleIogrammurn^J?Jr^ 
parallelogramma Jgfl^, aequiangulam est; ergo (VI. 4.) 
u A A 9^ AF ita ATJ ad HZ. , Ut auicm .^r ad 
FA itn HZ ad ZAj ut AF vero ad FB ita AZ *d 
ZE9 et'ins^per ut PS ad BA ha ZE ad ZA: ita- 
que quoniaip : ostensum est ut AF ad Fri ita H2H ad 
. Z^9 ut vero AF ad r5 ita AZ ad ZE\ ex aequo 
igitur est (V- 22.) ut AF ad J5r ita. HZ adZE. 
ParaltelQgrammorum igitur ^5r4^ J&// >roportio. 

Quare sic etiain potest Prop. VI. 23. enunciati: si paralUlo- 
gramnia jiVf FZ sint tequiangula '; fiatque, ut unum Jatus^^^F 
prìoris.ad unum latus TE postedoiis, sic huius.altenim latus 
TU ad rectam /: erìt parali elogrammum AF «d /Z , ut alte- 
ram latus BP prioria^ ad hanc rectam /. Cf« PUelderer» $$. 
^18. 219. Unde^ data ratione parallelogrammi HF ad FZ^ 
datur ratio lateria BF prioria ad rectam /; ettqne, ut unum 
lama JF ptioiia parallelogrammi JF ad unum latus FÉ po- 
aterious FZ^ sic huius alterum latus FH sià hanc rectam Z» 
ad quam alterum . parallelogrammi prioris AF latu^ BF Jiabet 
datam rationèm mutuam p^rallelogrammorum JF^ tZ* Qua» 
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' v\QÒ'g:T'>ìv ZA, log di 1/ AF nqòg^%ìjv FB ovjtùg ^ 
AZ 'nqòg tu^v ZE' Si'teov aga èatìv tag 17 JPn^òg 
T^i' BF óvTiag 1/ HZ Tt^og tt/v ZE' t(Sv aga ABF^, 
Èli naQaXXfjXoyQap/i^oav avciXoyóv'^laiv al nXevgai 
al n^QÌ Tfig laag fmyiag* ofioiov aga ìotìtÌ ABFJ 

. ndgaXXijXóygafiji^ov tw EU nagaXXrjXoygafAfim. Jtà 
%à ama àr^ xal tò ABFJ TtagaXXijXóygafi/iov luxl 
Tft? 0K fcagaXXTjXoYgdfi^Wi ofiowv Igtiv* éxaTegoH^' 
aga riuì^' EH, , OK TtagaXXr^XoygdfjifMQV ntf ABFJ 
nagaiXTJXoygup/u^o) oftotóv ioru Tot Se t^ avvm ev- 
fd^vj^gd^ifm Ojitota xcci aXXi^X'otg èorlv Sfwia* ««i , %ò 
EH aga àagaXXtjXoygap/i^v t<S 0K9mgaXXf]X&)tgajuir/j^af 
Ofìpiiv . loTU ^ IlavTÒg aga, xal rà i^i^g* 

IIP OTA 2 I S %L •: ^ ^ r 

7W 9od-ivTi evd-VYgdii^m ofjùouyif , %ac àXXfp %& 

iod'évTt laov, TO amò avoTTjfsaqd^au 

' "^Eatio tÒ fthv do&lv 'év^yga/u^fjtov^ J Sèi ^fxoiov 

&vaTi^<taà&ai, tò ABF , vi ih ìaov, to J* i^f Si) t«5 

/lèv ABF bpoiov, TcJ dh 4 MTCW to w%q avaT^aan&ou* 



«st Datoi*. Prop. 56. (àfuà Kob. Simson. et Schwab, pars 
prior 63.)» Cf. Pfleidever. J. 220. 

Obs^ 8. Triangula. quoque unum tiigalttm aeqdàleA ha*' 
benda aunt in pitìone composita esc rationibus laumm circ^ 
aequalés ai^ulos. Quod ipsum v.dl iinmediate simili ratioce 
cUmonstrari potest 00 VI. 23. vel ex VX* ,23. opo I. 34* ^T. J5. 
d«rìvarì.: Cf. Pfleider»r« in sched. mss. 5. 239; CòminandiAus 
Cor. ad VI. 23. 

O b s. 9. Parallelogramma qo^e^ù aequiangala sunt inter 
se ut paralleiogramn^ rectaiigula iub iiidem ceepective itteri*> 
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mlia siint latert^ quae circa aequales angulòs; ornile 
i^tùr est evi. Dcf. 1.) parallelogrammum ABFJpsi- 
rall^ograii^mo EH. Ex ea^^xà ratioiìe eV pai^allefo- 
grammuni ABrj parallelpgrammo d^*- simile est; 
uthunqize igitiir parallelogrammorum ÉH^ 6K paral- 
lelogramiùò ^BFJ "simile esf:. Quae autem eidem 
rectilitieo similia sunt^ et intei: se sunt s^iiia (VI. 
21.) ergo et parallelogrammum JSi?^. parallelogrammo . 
&K simile est. Omnls ig^tmr etc. 



P R O P O S I T I O XXV. (Fig. 384.) 

Dato rectilineo simile « et alteri dato aequale idem 
consfìtuere. ^ 

Sit datum quidem rectilinenm cui dportet simile con- 
stituere» ABF^ cui yei^o aequale, sit J*y oportet igitur 
i|>$i quidem JJSF siiijiile,» ipsi vero J aequale ^dem 
constituere. ' \ 

bus compirehensa. Quod ipsnm «dam asseric Pappiid CpUccf. 
Matlie^. Libr. VII. Prop» 172»> seu in Apolloo* Conio. I. 
Lemm. 8. jCf. Conunandinus «r Clavius ad VI. 23«-'ec Pflei- 
derer* $$. .2^0. 241. Idem yalec de triangulii» .quocum laaus 
angui US. acqualia est (Cf. iidem, Pfleiderer. $» 242. et Papput 
Libr.. Vii. Coli. Math. Piop. 146« Tel in Porism. !• Lemna. 
20.). Pappus «ddit (ibid. Prop. 147*) idem valere in triangu- 
lis, quorum- unum angulum habet » qui deincepa est -alteri. 
PHeiderer.-. j. 243i Pappus rem ad praetedenierh Prop. 146< 
redttcil^ dum oaus latus eiut angiili p qui in ubo trìan^ulo ae* 
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lla^a/le^X'^o&w j'ap naQcl fikv trjv BT *tif ABI* 
%Qiyiivoì ^) * ÌGOV naQaXXeXoyQa/u/twv to BE, naqà èk 
%i]v FÉ Tw J ìoov noQdXkr^Xoy^oifXfjLOi^TÒ TM èv 
yomot Tj VTiò ZFE, ij iiniv ìgtj «y vuò TEA* hi 
év^eiag uqù èoFir i] /4Ì¥ BT %y TZ , ^ fh'ylE v^ 
EM. Kaì clXfjfp&i» TiSv BT, FZ /iiiai] un^aÀvjfov ^. 
, HQy %(ù dv(tyeyQu(pd'(u ani ^s HQ %fji ABT o/wtóv, 

Kaì ènei i<rviv ds 7J BT ngòg t^v HG ovtws tj 
' HQ nQog tt^v TZ, idv" dh tQéìg éVxtsìai dvdXoyov 

dnò %ijs nQiàtr^Q òI&oq ngóg rò ano %fi^g 9ev%ÌQàs, tò 
Qfioiov «ai ó^iioltaù drayQafjpófiévov' è&civ dqa fis iJ 
BT uQoe %riv TZ oiktag rij ABT %i^tyfavov ngóg %^ 
KHO %QtYiiiVQV. *AkXd' %al wg ìj BT nqàg rijv TZ 
- wro)£ %ò BE naQaXXfjXoyQai^ifjLoif ngog to'-EZ na^ 
QaXXijXóyQafi/uov* xai wg UQa to ABT %QÌywvov vzQog 
%ò KHQ TQiytaPov omcng to BE noQaXXfjXoyQa/u^/wy 
TiQÒg TÓ EZ noQaXXTjXoyqainiJLOv* ivaXXdè dga wg t^ 
ABT TQtymvóv nQog Tci BE m^bQaXXf^XoyQuju/nov w^ 
%wg %ò KH& tqiyoìvov nqòg %à EZ'naQaXXr^oyQa/H'- 

jiior*^ "loov de «ò ABT T^iyujpop i^ BE naQaXX'tj'- 

\ ' 

1) Vox xQiyftìv^fi T^lywvov et similia proprie nòÉ bue pel^• 
tiufinr, quum luaiufestu àp^ iìgtirii vecuiuiei» qiiibusctiu^ue 
,Sjei:mo sit. Vid. obsetTatiofieai Kob. 5imsoiiis ad huuc io- 
ciiQi. Quum tamea iila in omnibus , qui hacteiius comparati 
•uni» oodicibu» ieganiur^ uoiu4mu« ea «j^pungere. 

quali8 est angulo deincepa poaico altei'ius triang^uli, produciti 
usqitedum iatui ita productum' acquale sii ei ipsi» quod prò» 
d^cebatnr^ lateri, ubi tum res facile- patet. Polirai auiem idem 
«liam aliii.inodia denionatrari. 

Ob?. ao. ||Hc Vf. 23. et Obs 8, duo parallelogiammai 
(tiiang^) rectangula, et bine quacvi» (i. 35. I. 37. V- 7. y. 
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AppUcetar^nlm (J. 44. et 45.) ad,rcclani rjnidem BF tri- 
angulo ABF àeqaale parallelogramAaum Bi?, adrectam 
v«ro PJ5 ipsi 2/ acquale parallelograrnnmm FM iti^n- 
-gulo ZFÉt qui efit aequalis angulo /'iV/ ; in directum 
j^tur est (L 14.) BF ^luidem ipsi FZ^ et AE 
ipsi EM. Et sumamr (VI. 13.) intèr ipsas Btf FZ 
xnedia proportipnalis HQ, et describatùr (VI. 16.) ex 
HQ rectilineo ABF slmile et similiter jpositum recti- 
Uoeuj^ KBi&. 

Et quoniam est ut BF ad HQ ita HQ ad FZ\ ai- 
aulem tres rectae proportiontìles sint, est (VL 20. Cor. 
2.) ut prima ad tcrtiam ita figura ex prli^à ad figuram 
ex secundat similem et siiuilìter d^scriptazi; ; est ìgìtur 
ut BF ad FZ ita trrangulum ABF ad triangulum 
KHQ. Sed et (VI. 1.) ut BF %d FZ ita parallelo, 
grammum BE ad j^rallelo^ammum EZi ut igitat 
triangulum ABF ad triangulum KHO ita parali* lo- 
logrammum j5i? ad . parallelogrammum EZ'^ alterne 
igitur (V. 16.) ut triangulum ABF ad parailelogram-' 
mum BE ita triangulum KHQ ad parailelogrammum 
EZ> Aequale aùtem triangulum ^JS/*parallelogrammo 
BE; aequale igitur et triangulum KHQ parallelo- 

li.) tnnt lo iratione composita 6x ratioaibiis basium et aitifeu-' 
dinani, quod et aliter demonstraci potett. tiommandinuf ec 
Ckyius ad VI. 23. Pileiderer, SS* 247« 'Hb. Cuiutlibet igitur 
parallelogrammi ad quadratura «liquod ratio compoiutur ex 
ràtionibiKy ^ua» ba&is et altitudo parallelogrammi babetit ad 
fatua quadrati* Uiidé per Defiiu Simson. (inExc. ad b. libr. 
$. 3. coli. $. 7.) conse^uitur ngula generalis dimensionis pa» 
railelograramprum. Cu in Prop^ IL, 1. . Cor. 4. Pfleiderer. $, 
249. Schol. 10 libr. IX. Elem. F. I. $. 5. «q. 

O bf. 11. £x VI. 23, indeque dea<.,cii4 Obs. 8. 10. perv 
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ìkùYQaf/bfMo* toùv aqa xaì t6 KHO vQlyawP tf EZ no*- 
(fcdXfjXoyfdfiluM. ijilXd to EZf noQaXXfjXòyQa^it&ov 
%^ d imìv Iftov* x«i %6 KHd aqa tj» d iìnìv laav. 
"EoTt' Sh Tu ,KH9 «ai z(o ABF ofioiov* tj5 aQa Co- 
s'irti' jvSvyQoi/^/i^ %£ ABF o/jf4)iov, %aì 'aXX^ rei 
do&évTi %(f A iaoP %à mtò mjvhcwcu^ %ò KHO. 

nP O TA,2I 2 ug\ 

'Edv dna naQaìXfjXofqdfifi^v ncc^izXXfjXiyQa/jiffifOV 
(Ìq)aiQ€&^, o(4/Oiov T£ trai 'óXm %al o/u>oùas %BÌfjbevòv, 

ioTi %fi pA«. - 

*An6 noQaXXijXoyQafifWV fdq tov ABTé na^X- 
XfjXoyqafiiJiiiiV dq>fjQi^a'd'(a vò AEZH, OfMiovs^ABFJ 

vnà JAB* Xéyfo oTt nsql t^v amìjv did/ji^Qov iou 
%ò ABF J\d; AEZH. 

ea, qua« in Ezc. ad hiuio Ubr. $• 22. $• 25. notantury eonse- 
quantur propositionas VI* 14. VJ« 15. et Obs. 82. ad Pit>p*, 
16. IT. Ubr. VI, Pfladter» j. 250. 
Obt; 12% 6iiitr«eta« AsBbsCiD 
6tE:F=G;H 
eruat etiam (par VI. 23. et Exc. ad hime libr. $• 10.) racun- 
' gala AXE-BXF==CX<^!l>XH. Vicis$im ai AXE:BXF 
ttsCX^ ! J^X^> *^^"^ ^ • F=G : H > parher «rit A : lUiC . D " 
(VI. 25. et in Exoé ad hune Hbr. $• 1^). Cf. Pfleiderer* 

j. 25i; ; . 

Obs. Ì3.' Par Obs. 10. et Ejcc. ad hunó libr. $. l<1.dao-^ 
mm qaonmivis parallelogrammoriim , cvicngulorumve aitiùidi- 
/nes tuiit in ratione composita ex direota àreanim et inveoa 
baiium ; bn^ies in ratione composita ex directa àreaium et ia« . ' 
Versa altitiidinunti PAèidetatA j< 263; 
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giàmmp EZ* Sed parallelogrammum EZ^lpsi'J est 
acquaie; et KH& igitur^ ipsi^^ est a6quaie. Est au. 
tem^ KH& et ipsi AB F simile i dato igìtur rectilinea 
ABF sìniile^ et alteri sdato J aequale idem constitu- 
tuin ^t KHO* Quod oportebat facere. 



P a OP O S I T I O XXVI. (Flg. 385.) 

Sì a parallelogrammo parallelogrammum auFipk-atiir, 
smiile toti et similiter posltum , còmmunem cum ipso 
ai^gnlom habens^ circa eandem diametrum t^i cir-ca 
^am totam* ^ . 

. A parallelogramma enim ^JSJT^ parallelogrammum 
«uferatùr AEZH% simile ipsi AB FA et similiter pò- 
^itunif còmmunem angulum lubens JAB^cam ipso; 
idico circa eandem diametrum esse ABFJ circa qtiam 
4psum AEZH. 

Obs. 14à Kursas (quae tsc altera Prop 23. et pneced. 
Obi. 8. conversa), duo parali el<>graiiiina vel triaogula, ^aonim 
.A'eae mut iu ratione coipposita eie rationibiis .diiorum latorum 
•coitti^uoruiD» habent anguloa laienbua his coinpreheii30s vcl 
iiiE)gùJo8 aequales, vel fimul aequales duobua rectis. Quod 
^suni facile I suinto conirarioi piobatur. F£[eidorev« g. 254. 

PROTO S IT IO XXIV. 

Obs* 1. Kob» Simsoti. moiiA, vidert imperitum queii. 
•dam ex duabiia diversis huius propositionis demonstilitionlbu» 
Jiancy quam nuiio habemus, compo«ui«ie, ex i^na nèitipc» qiiae 
per VI« 2. ek ex altera» quaé per VI. ^* fieri pctesi. Posi- 
^uam euixn, ita* persie Simsoii.» per VI* 2. et componendo, 
perroutaadoque osuiiderat, lauia direa crnìmunem aii^uJutu 
parali elonriRinicrum (talia eiiim para]ie]< guaiimi obiicrvaiiie 
E lidia. 'E!e.i)i<'iit,. 1*. II. S 



274 ELEnjSVTOtXflT 

. 3i«; y<ÌQ, dlk' ei èvvmòv , Aftw amov *) ^ àmpie- 
r» 0, JMxi ^'X^«> ^^^ '^^'^ ® woiz^ ^wv jiJ, BF 

*Enà ^ovv n€ql <tfjv avtijv Sidfiergov èa%i tó 

- ABFJ Tip KH, ojUfOc^v èuri t6 \ABTJ Té KH' 

eoTiv d(>a (og ij A A fiQÒs t'^v AB ovTmg fj HA 

TìQfig iTJv AK^^ "EoTi 9h Kaì Sta T7]v ofiqiQTfjTa tiSv 

ABFJ^ EH, iùg ^ JA nQÒg ti^v AB ovrmg rj HA 

'ijqfìg rViv AE* utai ^g^aqa 1; HA nqòg tt^v AK ov- 

Twg Tj MA 57^05 T^v A]E' 1] HA dqa nqòg é%aTÌQav 

%ii'V ^A', AÉ TÓv avVòv ex^t loyov ìgtj aqa èarlv tj 

A E iy AKy tJ èkaT^MV t^ '/tielCgn , oticq èarìv àSv- 

^ vutÒv cv'4 »Qa èaii neoi tì}v avvrjv dia/bverqov to 

AB FA T« KH^') fieQÌ Tf]v avifjv aqa, éàrl <^a/t€- 

T()OV tÒ ABFJ naqixXkriXoyqafifiov %ip AEZH Tta- 

1) iJa recte ex CoJ.. a posili e P«yrardus, quum edd. Basii, 
et 0>:oi?« hib«rentJ avrwv, qiium unien d© diaio«iro uaius 

'tantum paialiel«>t;ianimi ABTJ hic senno sit. / ^ 

2) l'io ver bis: ««i txfilijdsìaa ì) HZ è't.ijz^w inLtò 9 xal 
yf^&ui Sud tov 9, qiia« ex Coò. a. posiiit Peyiaidus, citm qui- 

' y bua coci'^tntit eliam versio Cornmandini, in eddr Oxon. et 
Bawl. sohim legitiiv: «al tfyj&io òià rov 9. Utraque Jectiobcne 
Uiib^jt, uivut schema iu ibrnutum iraagiuem, ut diamcter 
j^O r iectam HZ productam , atit ipsaih lectam IIZ io puiicto 
a5itmo é^secet. Piioiem caaum et iì^uiam lectio codicis a, 
po/ieriovem lectio ed. Oxon. supppnii. 
, :s) Pro bis ver bis Cod. a. et ex co Pe/rardiis, correcus 

ifiendi* typographicis ad calcem libri iudicatis, babeli, ow< o(»« 
ovx tari Tie^t zyv avxf^v SiàfABjQov to JB FJ roy EH (ita e.mn 
kacjidwm est , non KH). Noa venoTem leccìj^ncm ex edd. 
-Ba«il. et OxOn, restituimu», 

Clavio iiuelligimtiir, qua© babeant uuum angulum cum telo 
pà allelogrammò commimem, quod eliani'Catìdalia, Hentioii 
àliicjue nominatizn adduiit proportionaìia esse, immediate con- 
cludete potuisset, proportionaiià esse laieia circa reliqaos an 
gulos aequale»> epe scilicet Prop. I. 34. e« V-,'?. Verum ille 
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Non fiuiQf 6ed 8r fieri poteste sit ipsius dianicter 
A&Fj et ducta HZ producatur ad 0, et ducatùr per 
B alterutri ipsarum AJ, BF parallela OK (I. 31.) 

Quoniam igitur circa veandem cUametrum est paraU 
lelogrammum ABFJ circa quAin parallelogrammum 
KH^ simile est (VI. 24.) AET/l ipsi KH; est igitur 
(VI. DeF, 1.) ut /lA Sia, AB ita HA ad AK. Est 
autem et propter s'militudinem ipsorum ABFJ, EHn 
ut AA ad AB ita HA ad AE; ut igitur (V.\\.)ÉA 
ad ^£ ita HA ad ^J? ; ipsa HA igitur ad utratnqi e 
ipsarum AKj AE eandem habet rationem; aequabs 
igitur est (V. 9.) AE ipsi AKj minor maiori» qiiod 
iìeri nequìt; non igitur est circa eandem diameli um 
parallelogrammum AB FA circa ^ quam ipsum KH\^ 
circa eandem igitur est diametrum parallelogrammum 

hoc negligens fpergit osteiK^ere» tmngnla et paranelogmmma 
esse aequiaiigula, et longQ circuitu, ope VI. 4. et V. 21, con- 
cludit rem eandem. ]V(Ianifestun\ propterea est, hanc tnscite 
iactam demonsuationem minime Euolidis ease. ll^se deinde 
Kob. Simson. 9 super^uls reiectis , > sixnpliciorem exhibet de- 
moustrationem, postquam osteuderat, aequiangula «fsse triangtiU 
uiHZy Ajr ope VI. 4. I, 34. et V. 7., ^uoad maxi^nam par- 
tem simiicm ei , quae est apud Campaniim , nisi quod is prò 
Vi. 4. adliibet VI. 2., et trianguta» quae diximus, aequlangu'a 
esse siciiet quidem, a( non demonstrat. Simsonia dcnivaatu- 
tioneiTì liabet etiam Play fair, et Pelei arius. 
V Obs. 2. X*ci:spicuum est, quod Claviitf monet, •• Jlclo- 

^|^anlm( circa eandem djamecium non aoU m simili» esse ^.K^ 
^(^(^^ iimi)ifev'|>osita. C . obsVvata ad VI,, >J8. 

^ ^'^ Iì^Iè^-^. *:*irr;iefe^i ebdem Clavio monente^ etiam, si 
^*-'^^ ^^^)^l^^^^ «lict|xu« j^arailelqgrvimftìi producfaniNConsi-raC 
^ai4lUiO>ihi%iiitlì '9 ikly tfa, ut duo buius laiera reg;.»». ìÌihs. 
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n P O T J 2 I s %i.' 

IlàvTmv fMV TictQcc r^V aihi^p svS-eiav nc^^aX^ 
),o^nvwv nccQ^lXfjXoy^dfifMov , koI iXXn^ovrmv eideai 
naQaXXyjXoyqafJi^fiois , òfioioig ^fe imxÌ ófjioms ^EtfjtÀvois 
'i(S ano tìjq '^inweias dvayQaq>o(Aév(a y iii^torov iarc 
T(> dna Tfjg TJ/titaeiag na^afiaXXojU/CVov naQaXXìjko- 
yqa^bfiovy ojitoiùv ov tw iXXeipfia%i. ' ' 

là-Fy xcà naqa^epXfjGè^, naqd tìjP AB ev&siav to 
j4J naQfxXXf^koyQa/upov èXXelnov eidei naqaXXijXo- 
yQd/tifm <tiu r£!f òfioim ^e nuà a/uoifog KeifAÌV(f «ji 
duo Ti]g lijfHGeias dvayqaipivti Tfjs AB , tov%ìgti t^s 
FB' Xéyw ori ndvxwv^iwv na^d mjv AB nct^a^aX- 
Xojiuvcvv naQaXXTjXoj^Qa/ivjiivìV , niù èXXeinóvTifiV ei'dioc 
na^aXXi^XoyQdjbi/tots o/tiùiois je xcù 6/iol<^ Kei/uévois 

coroponant lineai! cum duobus Uteribus' altériusy vel Gerte illa 
Lis siiiC parallela^ eadexn fere latitine ostendicur, hoc illi esse 
.simile, " V " 

Obs, 4. Pnallelogramina, 4juae unum angui um uni an- 
gui o aequalem , et ciicum eo9 proportionalia latera habent, 
siniiJia sunt. Hoc Coróllarium addit Boerttiannus. Et ope 
Obs. '5. ad Prop, 5. et 6. libri VI, et ■oscrae-huius proposi- 
tionis id facile probatur. 

PRÒPOSiTTlO XXV. 
Obt. 1. Kob. Simsdn. ad hiano propositionem tnoaets 
>,ìi^uidQ patetf demonstràtionem littius, quam Enclides federar» 
Tkiaum fuis»e ab editore quodani g eomeiriaeminus pento. Pottr 
^uam ^mm osteaderat, ,,utrecti]ineniti j/^^/^adiéctiJiu^umKHj^^ 
ita p^u-allelogrammum Bj? ad paralIeJograinmum £2S*^ opusfuit 
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AB Fé %mxk parallelog^bamaai AE&Hì Si igkiir « 
paraUelogrinnmo. «te. V A)/, > 

F R Q P q SITI ^ ^ XXVII. *) (Flg/3860 ' • 
Onuiiam secutidum eandem rectam appiic^tGrum pa- 
rallelogram'morum et deficientium figuris paralldogrsim* 
mi8 9. simUibas et sìnuUterposids eif quae.ex dimidia 
describitur» maximum est quod ad dimìdiam est appli- 
catmu paraflelògrampaum} sknile'exLSteiis dejEectui. 

Sit recta AB et secetur bifariam in JV ^t applicetur 
ad rectam AB parallelogrammum AJ defìciens figura 
parallelogramma jnS, simili et similiter pq^ita'eiy quae 
jesi dimidia ipsius AB^ descripta est 9 hoc est ex/j^r 
dI<co omnium secundum AB applicatorum parallelo- 
grammoruin^ et deficientium figuris paralleiogramrois 
slmilibùs et simili(er positis ipsi TE$ maximum esse 
AJ- j&pplicetur enim ad rectam AB pax^Iélogram- 

*); Ut ' ««qii«iit«t trcs '^oposidÒnes ineliilé 'ittttfUigàkitar 
.Aob;* Stai6on« pmemittit sedenti* v 1) PMrallelo^Ftfnmiiiti -ad 
^reécam.a^plican dieicar, quando super i^eei iUé« destribituf . 
£x.^v. panralialogntnxnaiti A» (Fig. 386.> «{y^ll6àri"ilteitifr/ ad 
rectam AB^ quando super AB describitur^ (Hoc casu dicitur 
]Q0i«Ì^dr«t0 manente : «««af^a^éff^a^ «eu 'jta^'dpàXUo^è^ dnò v^ 
A^. 7.) Seà parailelogi^niniiifn.. ,4Z' diciw. «pplic^'i ad (si^- 
'ciindùiii) réccam AB {nagafièlktobai na^à tt^v AB) deficiens 
figura parallelogi^nima, quaati^'^it: bàlie eìtis knftiot bsr recta 
,AB:^^jtt pcopurea parai ifiogiuwamum AZ deiifiitTAb-ipso AB^ 
quod 9iiper recta AB deaeribìtur in eodem angiilo, et iiuei* 
easdént prarallelai figura paraJlelogriiKtinia K0y quat quidem dì- 
eitbr. defoctuj» ipsiua A&. Z) Et paraUeiogrammam .^^ (K^i^. 
^93>) applicali dicitur ad (aecundumj , reciain ^B (7z:a((c(/9ail- 
isa&ai^naQÒi rt/V Alì)\ éxceefens fìguia parali elogramina, quaùda 
AO t^m^ipMu» ^JT xnaior ést.r^era AB^ et ptopterea.j^J' ex- 
cedic pallili elograinxiiuiQu^ZZ^. ad .«f £L appUcataip J^ma paraiU- 
'logiarnma HO. ^ 

«olommoSo addeie^ eu AUtem rcctilitteum ^i7i^ tfe^uide^ pà- 
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^^; TJE ; ie4<>^éi^ icm 90 il:/. IIafufi€^Xg(»m ^q 
na^ vr^v AB evd^tlav to AZ fr«$fiÀiU|pAfQ/^^/»oif 
iXXKmov eldei naqszX)»%^oy^dnitui %iS KQ, ojUioI^ %e 
%ai ofioiìèg iteifiivia tjJ I^È' Uyci oti fiiì^ov ioji tcJ 

AJ'wS AZ. > ' ■ ■ y 

*JEn6Ì ovvjaov iati to FZ tc5 ZE9 xoivóv n^pe^ 
xsla&on io it©* oXov viga to TO oha %if KE iaùy 
ÌGOV. * Alitato r& Tw fHiGTÌv iGov incì Hai y 
At h:y t^ hfi ìoTÌr* vmI to /fT « ja tw JgìT iarìv 
lò'op0 ^o'ivòv nqbsHHÓèiì io PZ* oXov'MQa tÒ AZ 
Tip ÀM^yvo) /itovi Ityvw tóov wqts to FE itaQuìi^-^ 
loyQafipov , vbvrioTt to jÌJ, tov AÌ siagaXXrXo^ 
YQcififipy ii€Ì^6v làtiv. ^J , . ^ 

1) Ed. Basii, hic um addit: narrwìf aga rwy ttu^ rt/r ffv- 

ea in aau»ibi4$. codioibttf tam xinM* qiiam impreAiia lM%e^Mt, 
iure ad pa^P^. |ccuii4i Huem cciecit, .quntn etiam P«yj'anÌua» 
ì^u\U lta«ie4Tji«(^iM* yariantia naentiottc £ict«, aèiauìiia jOft» 
.•-... r- .' . .. ' \ 1 • : . !• ,1 ' 

i'allél(%rftiltaiO BJRt aequalé igicHt «ptt rectHÌMam Mfié'^tA' 
hÉogi-amttio^Mr* Viaelket'ì»eif*X *^» '<ed inter bar doa» Uìf- 
tentiaa iiHerpo^ùU ,,quàre «kecp«.| ut rectiiio«iiiti u^ÀF ai. pt« 
(railalogfattMnttm ^jS ka r«ò«ilÌÉk<etkti K:Kre ad paralitflò^^imhitni 
HZ^*" ^putàvit òcilicetf hoa tam pérspicuuai esse concjlùaeré aè- 
CMudam' quatuor propcictiosiatium quatte aeqtitfloMi w4s^ tX' ae- 
^tialitate piimaè' et urtiae, qùdd ^uidem demOostratilWì est fai 
y. Piop. 14. quam concludere, teitiam a»qualem esiè quavHe 
ex ae^ualiUte ptàn^e ec^sreeturdae, quòd nuspiam itt Blttaréntfèy 
qaae iam habemus, ostensum est. Veruni quam vis liaec propositio, 
toitiàn acilietc fuatuox propQruQti«liiu!n aequaiem esse quAri^e ^ fi 
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miim AZf déficiens %ara paralldpgramma, KQì «i- 
mili et 8imilit«r pdaita ipsi /jg*.; dico maius e9«e yU 
parallelogramnp AZ. 



Qttoniam eoim éimila est paraUelograccmcuu TE 
parallelogramiao KQf circa eandem auut (lianttrum ' 
(Vi. 26.}. Ducatur eorum diametcr JBj te descrlba- 
tur iigupi. 

Quoiiiam igitur aequarteeat jnZipsiZjE(L43.>, tom- 
, uiuoe addaturX©; totum igitur rtìtotiJSTJSestaeqiwIe. 
Sed T& ipsi i7f est acquale (L 36.), quoniam recta 
AT ipsi J!B aequalia est; ergo et HV ipsi jEìl est, 
aeqnale. Commune addatur JHZ; totum igitur AZ 
ipsi gnomoni AMK est aequale; quare et parallcio- 
grammum TE^ hoc est AJ^ parallelogramnio A^ 
^laiua est. 

prima aequaiis fueiit Mcuudae, fiùsset ab Euclide Elemeocis tuis 
inseita, ut veristroile e»t eani fuisse, nunquam tameii ille in praMMic • 
c«tueadem usus fuisset ; qiioniam, ut dictuxD fuit> sina ledandaate 
hao proportionalium .permutatione eadem conclusio dirtcte 
elici potest. Haec auteni fusius ostendimus , tum , quoniam 
cerium praebent iiidicium , textum Euclidis Titiatum fuisse, 
ideai enim enor invenitur in textu graeco XI. 23. bia^ et bis 
in Xn. 2. et ìli Prop. 5. 11. 12. 18. eiusdeni) in quibus libri 
XII. iacis , excepto ultimo,' recle omissa est haep permutatio 
proportioùalium in versionis Conimandini editioné Oxonieitsi ; 
tum, ut caveant geometrae ab usu p«rmutationis iu simili casn, 
noa raso enim receutiores, et inter alios ipse Commantlinus in 
Commentario ad 111. 5. pag. 6. b. Pappi Alexaiidiioi et alibi 
iiicidunt in hunc erroiem ; pràeoccupavit scilicet multonim 
menCes vulgaris propomoniim idea, qua At, ut aocuratam vix 
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"EGtia ydo nàìuv ì] AB Tfiij&eiaa diya ntàxd tÒ P, 
^Acil naQafiXij'd'èv to A A iXXelnav etiet^ t£ FM, mal 
7[aQa/Ì€/ÌXfjad-(a ndUv noQoi Vfjv AB %ò .AE naqaX- 
Xi^XoyQa/ufiov iXXeÌTiop tc» AZ, 6jwimi%B %ai ófwiwg 
xsifiévM %ia ano r^s 'fjfiiaelaQ Tiyff AB, ra FM* Xiyw^ 
01^ fABì^QV èati^ TÒ aW «i/g i^fAtasiug noQa^Xif'd-ev ve 
. A A Tùv AE. 

^Eneì y<ÌQ o/Miór iati i^ò JZ tA FM, n^gl tijv 
dwrjv elei didfierQov* Ìgt(ù amdiy iidfierQog fj EB^ 
%aì nmaysy^dipS'm ^p a^vjfia* 

Kal inel ìaov iarl tò AZ ti» A0, ènei ucci ^ZH 
ttj H& fJbBÌiov aga rò AZ tov KB. ^laop dh to 
AZ T*J Jyl' fiaìSov ccQU xal to JA %ov EK. Koi- 
vòv nQOQUsiad-fa ^) to KJ' oXov dga tó AA oAov 
Tov AE fiBì^ov loTiv. ndvTiov dga, xai t« il^^. 



nPOTASlZi^. 

IlaQci Tijv dod-eióav Bvd-Btav ^«5 do&irti ev^- 
^gd/iv/iu) l'aov naQaXlìjXo/Qa/ic/LVOV naga^aXelv, iXXsl-^ 
nov etSet naQaXXìjXoyQa/i/im, ó/lioioì ria SoS-évzr del 
dfj To Sidoiievov evdvyQafifiov, w del ìaov naQafia- 
Xeiv, p/ìj fieì^ov eìvai %ov dna vìjs "^fiiaeias naqa- 

1) Ita r-ectiiis omnino Peyrardus ex CocL a» habet, quam 
ut vulgo legitur: noivàv tara» rù J^J» 

percipiant. Praeterea, quamvis - recHlineum jfBT, cui simile 
acieud um est, posait esse cuìuacunque generis, in demonstrt- 
ione tamaiT graeci codices iiabent n'ianguluin vice rectilinei^ 
qui eiToi* coriactus est ii^ versionia Commandini editione, quae 
Oxonii impreasa est.** Huic Simaonis obsenra tioni addi poceìi, 
Campaiit quoqiìe duplicem démoiistiatioiiem dlfFerrc a demon- 



Sit enim rursns JB secta bifariam in T\ et appìi- 
catum sit ^y/, deaciens fi§Hra rM, et applicetur rur- 
8US secundum ^5 parallelogrammum >/£, dcficiens 
figura JZj simili et similiter posila ei, qi^ae ex dimidia 
^5 describitur, lieràpe PJf, dice maius esse parallelo- 
grammum, guod ad dimidiam applica tur , nempe JA 
paralklogramnio AE» ^ \ ^ ^ 

Quondam euim simile est JZ ipsi Tif, circa ean-» 
cfem sunt di*metrum ( VI. 26. ) ; sit eorura diameter 
EB, et describatur figura. 

Et quoniam (I. ZQ^) acquale est JZ ipsi A0<, ete- 
nim et ZH aequalid est ipsi 770 J maius igitur AZ 
ipso KE. Acquale autemAZ ipsi //J (I. 43.) J ma- 
ius igitur est JA ipso JE/C. Commune addatur KJ\ ^ 
totura igitur AÀ toto AE maius est. Omnium igi- 
tur etc^ ^ 

P R O ÌP O S I T I O XXVllL (Fig. 390.) 

Secundum datam rectam dato rectilinep acquale pa- 
rallelogrammum applicare 9 dcficiens figura parallelo- 
gramma simili alteri datò;, oportet autem datnm recti- 
lineum, cui acquale appticandiftm est 9 non loaius «sse 
eo» quod ad dimidiam applicatur , sinìilibus, existeoti*^ 

stradone cactus gra^i. !n «oftim priore sine •permutatioo© 
^roportionalium res refertur ad partem postwiorem V. .9« in*^ 
posteriore permutatio propof donai iuin pariter adhibetur. 

Obs. 2. I^Aeiderer. iii fcbedis mss. $. 308 monet, inepte 
intar VL 2^ eiuaquf» (jonver^am VT. 26. iusert^m esie iiano 
TI. 25» quae nullam ad illaa kabeat relationeni» eontra imme- 
àUx» oJAatiu' VI^ 20. Apud Carapanum id vitiuni non rcpt« 
ritur^.q^um, quae Yulgo supt VI. 2^» VI. 26. sintaptidipsuro 
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^akXo/nivov, ofAo'mv ov%iav tdv èXXet/Lidvà^ fot? ir« 
ùsió Tfjs ìjjiHaeias noi tov d del ofioiov iXXBinBir* 
"Earm 7/ ii4>hv Sot^éiaa tvd^ela ^ AB, %ò 9k do^hv 

- ivOv/Qù/n/iiov, w Sèi iGov naQot tìjv AB naQa/ictXsir, 
%ò r, firi fjLel^ov ov rov ano tìjs iljfiiaeias haga^aX- 
Xo/iévoV:f Ofjiùmv ovuav tìuv tkÀeijLt/LtdTwr, 9» 9h del 
Ofwiov èkXeineiv , rò z/* tìel drj naQct i;iqv daù-elaav 

, eifd'slav TifV AB, tw dò&évii evd-vyQd/tù/im tjJ P hov 
7tagaXXì]X6yQa/!i^f4>ov naga^aXelv , iXXelnov bìSh na- 
gakXi^Xoygdfiinp, ó/lioÌm ovti liji i/. 

TeT/bii^òd-m 7} AB 81/ a zatd to E atj^Biov, noi 
dvay€yQa(p&(o ano %7js JSB Tiji J ofjioiov %(tl o/lioIvìs 
%BÌfiBvov tÒ EBZH, xcà ^GVfA^snXfjQtia^o) to AM 
naQaXXf^Xóyoa/dfiop' to ò% AU 7J101 taov èarl r«f F, 
rj ^eì^ov à/vxoVj Òid ròv o^iafiov, El (.vkv ovv ìaov 
èoTÌ %ò AH Tixi r, yeyovóiS dv eirj to èniTayd^év' na- 
oaSiSXìjT^vydQ 7caQd %i^v ^ ÒOiO-aioav syS^siup %'nv AB 
Tw àod^ivTi BVd^vyQvc/ifiitu) TcJ jT iGop naQaXXìjXoyqa^i" 
fiov %ò Ah, IXXelnov Bidet nd^aXXi^XoyQdfipia tìììEZ 

VI. 22., yr. >29., iDottni fiiìe^ aut«Ai'parìtei- VI. 25. (^ute tu- 
teai vulga oit VJ^'il3. ifpuri .Cjiil^pA«iiiv}'e«i VI. 24. 

.Obi. 5./. |iuc rerei-ii;J^CiB«t rprobl^ma, quod est apad 
Thom. Simp/on 14. libri VI., quo iubetur doscribi iìp;ura «in^i- 
1Ì0 datae £gu«a<} leeUtitnà^^ ^ua^ fk4 aliai»- 4tU|n £j^iir^in recci* 
iineam' sk in ratione daia*. . < . • . 

■" , r. ,.;. . • • " . 

P R O P .0 6 £ T I Ò JCXVI; 

Obs. 1. Si quis sunlero vé!if , dari posse Tectam ^©^, 

qiiac non transeac per punctum Z, nccc^^ario'is ponerè deóer 

^ lecum ffZ ipBam aiit pioductam convenire ftv punctv> aliquo 

.0 cufn racta JQF. Quoniam énirt ^ *ob angui. AR'ù=uAjr 

(supp.) recù HZ parallela est reotae JV (I. 28.) et jT secat 
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hus detecta eiui» quod ad dimidiam et parallelogrammo, 
cui oportet simile dcficere *). 

Sit data quidem recta jiB, datum vero reccilÌDeam, 
cui oportet ^ aequale ad jiB applicarie) 8it Pf non ma^ 
ius existena ^o/ quod ad tìimidiam applica tum est si- 
milibus existentibus defectibuSf cui aatem oportet 
siinile deficere^ sit J; oportet aecundum datam rectam 
J^S dato rectilineo P aequale parallelogrammum ap« 
plicare» deiìciens figura pamlielogramma, quae slmiis 
sit ipsi //. 

Secetur j4B (1. 10.) bifariam In puncto E, et de^ 
scribatùr ex ipsa EB (VI. 18.) ipsi // simile et simi- 
fiter positura EBZH^ et compleaturparallelogramn^um 
AH', ità(5[ue AH vél aequale est ipsi T, vd maius 
ipso, ob determjnationem^j Et si quidem aequale est 
AH ipsi jTj factum erit prt^positum; 'applicatum erit, 
enim secundui^i d.^tam rtì^ctara AB dato rectilineo V 
aequale parallelogrammum AH 9 deficiens figura jparal- 
lelogramma EZ ipsi ^ simili. Si autem non, maias 

1} Ad^finem huioe pfropositioni^ in veirsioue latina prae- 
Quote Boérmaniio paululum recessiixius a textu ariieco, quox't. 
rius rem ipsam exprimevemùs. Neqae enim <|6 duobus def - 
ctibufl sermo esse potest, ^orom ahei* periineret ad paralleli - 
grammiim illìid , cui uportet simile delicere. -^ Itaqiie graeca 
quoque ita babere debeoaut: òp^ioàv ovjutv tóv ts iXletfiwros 
Tov 0.710 TiiS rjfjLioda^ vt'O'ì rov (iidovG^ tj* Ò£i ófiotov ikXiÌTcetv, 
' Caetei'um , monante Pileidereio propositio faaec ita etiam pò- 
test exprimi: daue éguTae reQtiiineae aequale desàribere pa- 
xallelogrammum sub angulo dato^ cuius uuum iatus circa hunc 
anguiumsit segmeiitum rectae datae, «Iterum veto Iatus habeac 
raùonem dàtam ad reJiquum segmeotum roctae datae: dum- 
modo £gura rectilinea data mai4)i'' non sic paraiielogranrirou sub 
eodem angulo dato, cuius ununi Iatus circa hunc anguium est 
eemissis rectae datae , aherum. vero ad semissem rectae datae, 
seu ad prius cius Iatus habet eandem rationeni datam. 

^rectam A&f in F (suppO* etisni'HiSr ipsavel proiliióta eaadenl^ 
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òfiolip OPTI T» J. Bi dh ùv, fiéiiov lati %ò QE rov 
jT. "Ivor dh tÒ 0E tw HB' (LieKov, UQa %ai i;p HB 
10V I\ ^Sli Sfj fi^ì^iv imi %ò HB tov F, tovtìj tj» 
vneQoyjj ìgov, tw dh J ofwiov %aì ofwlm siBifiivov 
To avrò ovveinaTfd %ò J^AMN* *jÌXìm tò J *sm HB. 
ìgiìv ojiioiov' %aì tÒ km. àga t^ HB iàrìv o/iioior* 
"Eof^ ovv Q/i*6Xoyog ^ (U/hv KA ti/ HE, ^ dh AM 
Ty HZ. Kal ènei ìaov itnl to HB rolg F, KM, 
fui^op ripa ioTi HB tw KM' f^sl^mv apa itni nal 
^} filv HE Tfjg' AK, 7/ 8h HZ trjs AM* KelaS-w 
%y fMV KA ìoì] y HS, Tjjf ah AM lOfj i^ HO, «ai 
GVfin€7vkrjQiaa&ffl tÒ SflOH naQaXkf^XoygaiLi/M^ov' hov 
€ÌQa aaì ofwwv imi vm KM rò HH* *AXÌid to KM 
Tiji HB ofioióv ime Koì vo ttH\ cl'pa tw HB ofioiov 
imi\ n^qì ^iljv awtiv dga ÒiafAevqov iàri to HH 
<iii HB. "JEarw uvt^v SiifA^qos 17 HIIB, xaì xaTa- 

'Eiid ùvv hov ioTi TÒ BH Toig F, KM, (ar tjì 
HH Ttìi KM imlv ìaov Xomòg «pa jT^X yviifimv 
komoj Tw F hog itniv. Kal inei ìgov ìgvì %ò OP 
Ti»? S2, ycpivòv nqogHtiGd'fa rò IIB* oXov viga tÒ OB 
oAoi v^ 3B ÌGOV ìgtìv. *AXXà vò SB tw. TE ìgtìv 
ÌGOV, ènei zui nXsvQci ^ AE nXivqd t§ EB koiìv 
ÌGìj* iiaì tÒ te ccqca Tip OB -IgtIv^ ìgov. Koivòv 
7iQogy.aÌG&ia %ò SU'' olov viga %ò TÈ oÀw tw T^X 
yvwfiovi ìgiiv Ìgov. 'AXXd T^X yvd/imv %ta F 
èdeiid-rj ÌGog'^ luà AH dga vm F ìgtiv ìgov* 

llagà trjv dod-eìGav aga ev&^£ìav %ì]v AB tw So- 

SévTi evd-vygdiiifim t^ Fìgov nagaXXfjXàyQu/iifiov Jia" 

i 

jf^r secabit in puncto atSqao 9 (f. ^. Cor. 3.)* Hinc propi'ie 
duo ca&u^ diMÙigui deb^re ▼identur, piout punctum Q in ipsa 
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est 0E ipso n Aequale autem &E ipai HB ; 
maius igitur et ^JB ipso J*. Quo aiiteiri maius est 
HB ipso Ft ei excessui aequale» ipsi autem J si* 
mile et 8imiliter positum idem constituatur KAMN 
(Vr. 25.)r Sed J ipsi JSJ5 est simile; et KM igitur 
ipsi /rS est simile* Sit igitur homologa quiciem KA 
ipsi HE^ ^AM vero ipsi HZ^ Et quoniam* aequale 
est HB ipsis r» iTil» màitts igitur est HB ipso £i>i; 
maior igitur est et HE ipsa AK (VI. 20* Cor. 1.), 
TtZ vero, ipsa ^Jf. Ponatur (I. 3.) ipsi^quidcm KA 
aequalis HS^ ipsi vero AM aeqi^slif HQj et complea- 
tur parallelogrammum SflOH; aequale igitur et si- 
mììe est ipsi KM ipsum HJI (VI. 24.% Sed À'ilf 
ipsi HB simile est;' et HU igitur ipsi HB simile est: 
circa eàudem igitur diametrum est Hll., circa ,qiiam 
HB (VL 2&). Sit eorum diameter HJIBf et descrì- 
batur figura. ^ 

Et quoniam aequale est JBH ipsis JT, KMj quorum 
HH ipsi KM est aequale ; reliquus igitur T^X gno» 
mon reiiquo F est aequalis. £t quooiam (I. 43.) ae** 
quale est OP ipsi SS, c'ommune appoiiatur IJB ; to- 
lum igitur OB toti SB aequale est. Sed SB ipsi 2!fi . 
est aequale ^I. ,36.)» quoniam et latus AE làteri EB 
' est aequale ; et fE ipsi OB est aequale. Commune 
appoiiatur S2; totum igitur 2^2 toti gnomoni T^X 
est acquale. Sed gnomon T^X Ipsi T ostensus esc 
aequalis; et ^il igitur ipsi J* est aequale. 

Secundum datam igitur recfam AB dato rectiliueo 
r acquale parallelogrammum , applicatum est ST, de- 

ì ^ 

recu HZf vel in ea producu poni sunuB. Atqiie liaec ipsacatna 
fuisa« vid«tuv ]«ccioi\is varùads, quam ad liuuc locum ob$er- 
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li P O T A SI S %^\ 

'Eaim »/ fiiv d'ù&éiGa mdùa i^ AB» ^ò SI Sod^ìf 
fvfh'fyqiqtftoVf d Sei i'oov utUQÙ rf}v AB ma^u^a- 
éshìpp %o Ft *u ài ÒeÌ Oftoiùì^ vneQ(iaXùv , %Q é"^ ìld 
d^ naQtl tì^^p AB md-mav np F avd^fy^ufxfm ìmp 

Qii}lì;XùyQdpiiiùi ùjtioioì ^^ J, 

TB7jiì}a^m -ì] jtB é'iya nmd rò E, «ai drays^ 
fQitjp'&m ano if^g MB %i^ é Q/miov %aì «/«o/kj^ x«r- 
fttvor miqiiXXr^l6y^u/itjti(ì9 iti BZ, hgì Qv-yafUffìr' 
fttip tùi^ BZ, r iWi't 't*~^ <^'' à Sfmimf MÙ o/h^v^ 



%tlfWPaV »0 HVTÓ Gì' 

fri //© ftf* EJ* *Of* 
ZL f} ài KH TfJ ZE. 

^QV ZB f fiitrvit' i:ua 

V Sì. KH 



Ufi' Qftriiiyv lit^i tnr't 

' netti 
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:ì?r 



fideoi figim pnalleiograiiisi JT^ sarH 
^9 ^piaiido<iDÌdem HB i|^^ ^ì ^^ >^ 
opoitebat bcere. 






PRO posino YTTT, tT^ SS.^. 

Secnndam data rectzm cjt3 reszZjia» tsuuza t»- 
rallelogiammiim appliciiCv cicr^ffL^ f.riia piinile&^> 
giamma simili datae. 

Sit data recta jiBj datm T«r> secnlneiiK /*, ca» 
oportet acquale secnBÒnoi ^S ^prC^xr, ^ »m»iTy cb; 
•portct simile applicare; oporres Ir^ar «•cunnnrL _£^ 
rectam ipsi P rcctiiinco aec^* t-^^ì^ì:^: 



plicare, excedeos Éguia ^snZzL: pxTszxM s^. u i«; ^ 

Secetor AB biEsiaa in £ X 5.> cs 
ex EB (VL 18.) ìpà ^ «at* et tirijisr 7,1^. 



paraUebgrammain BZ^ di u.- -.-7:2;^ ^^nm. .ciìj:«xl iZ^ 
r acquaie* ipsi w«» ^1 «ode c^ tir::.. *^ tt'^oik a:c9b 
coTiStìtnatiir HO (VL 2S.); ^b^ ì^-m «t if -i jt^ 




-clirs-SL una :*\«» -, *i«»- 

' * te» CL^^^jt C* mia» 



--^t^t^ 



-^ ^ ^ 
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t T«9 nB oftoiia òWe w Ay hiuòrin^q %i XIB fif Hit 

I r 

Il P O T J S I 2 %»'. 

IlaQà rriv do&elofxv ^vS-dcvif rw ào&ét^i evév^ 
yQd/ufiip toop naqaXk^Xóyga/iijtiQy naQafiaXelv, vnsQ-^ 
fidXXov dòsi naQaXXnjXoyQdfAim ó/noim TCjf dod^évii. 

^Earta 7/ fiev SoS-eìaa evS^ela ij AB, wò eh èo'^lv 
sv&vyQafi/iiOV, J del ìoov nagd tìjv AB na^fia- 
Xéìv, tò r, fti uh Sei ofvoiov vnsQ^aXeiv, to A* du 
d'i] nagd tìjv AB evS^eiav Tip F eV'Ov^gd/u^fi,^ ìaov 
nc^aXXfjXoyQa/iifiov naQafiaXeiv, vnsQ^dXXov eìdei net- 
QalXfjXoyQdf^i/iip o/nom %\p A, 

, T€TfM^a^(a ^ AB dlya %md %ò E, nal drayc- 
yQd(p&(a dna rijg EB tùi A o/wtov %aì o^oiW ««/- 
fn^evov ^aqaXXfiXòyQafjtpov to BZ, %ai Qwafiq)OTéQoìs 
fjbhv TOis BZ, r ìqov 9 Tip dh A Ofuoiov xai o/itoiws 
%€lfJU€Vov %ò avTÒ avveGidrof to //©• Ò/ioior dga èarl 
tÒ ho ré EA. 'OfioXoyog Sh torai 17 /Lthv KG T-tj 
ZA. n ah KH Tjj ZE. Kaì ènei jneìCov èari tÒBÒ 
rov ZB ^ fiei^mv «pa ioti noi ij fjàv KG riJQ ZA^ 
rj &h KH Ti^g ZE. 'Ex^éfiX^ùd^maav ai ZA, ZE, 
xfù ry (Ufhv KG lai] earo) ?J ZAM, t-^ Se KH ìofj 
if ZEN, xai GVjLpienXf^Qoiad^fo to MN' to MN dfìa 
ToJ H& ÌGov tI^ìgti xaì 0/L^oiov» 'AXXd nò HQ rtJ 

vtvìmua. In Tersibite Commandini uterque sitas pnnctl Q ex- 
pressus est. Nequo tamen . id iiecessaiio fiet, diim ol^erv9«, 
i-ectam ji&F^ nisi par punctum .Z transeat, uecess'avio alrert - 
tram rectaiiin HZ, EZ secare, ubi timi puuctuni O pix) puncio 
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fidcns figura parallelogramma IW simili existenti ipsi 
^^ qaando<)uidem IIB ipsi HJI siì^ììe est. Quod 
oportebat, &cere. n 

P R O P S I T' I O XXIX. (Fig. 393.) 

Secundam datam rectam dato rectilineo aequale pa- 
rallelogrammum applicare > excedens figura parallelo- 
gramma simili datae. 

Sic data recta ^jB, dalum vero rectilineum P, cui 
oportet acquale secùnchim j4B applicare, J aatem.cai 
oportet simile applicare; oportet igitnr secttndum jlB 
rectain ipsi F rectilineo aequale pj^allelogrammum ap- 
plicare , excedens figura parallelogramma simili ipsi 2/. 

Secetur j^B bifariam in JE (I. 9.), et describatnr. 
ex EB (VI. 18-) ip5i J simile et similiter positum 
parallelogrammum B2^ et utrisque simul quidem BZf 
1^ aequale^ ipsi vero J simile et similiter positum idem 
constituatur HG (VI. 25.) ; simile igitur est H& ipsi 
jEyi. Homologa auteni sit KO quidem ipsi ZyJl, KH 
vero ipsi ZE. Et quoniam maius est, parallelogram- 
mum H& ipso ZB^ maior igitur est et recta quidem 
KO ipsa ZA9 recta vero KH ipsa ZJS. Producantur 
ZJy !ZjE> et ipsi quidem '^0 aequalis sit ZylM^ (I. 
3.), ipsi vero KH aequalis ^jBÌV et comjilealur pa- 
r.allelogrammum i/N"; ergo iHiV ipsi HQ ^equ^le est« 

inrerseciionis cimi altemtra Iiarum reotariim siimi potesr, adeo- 
uiie ìli ea ipsa positum est. Atqite ita rem expedic Clavius. 

Óbs. 2. la conditioiiibu* Theoremaiis, u^ mooat Ciavius^ 
hauti negligi Jebei ea^ parallèJogramma non tannini timilia. 
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EJ èoTÌv ^fiotov xal tÒ MN aga nip E A iiAOiiy 
iati' neQÌ vijv coùxrjv viga èidfA^svqóv iart^ tó EA tì5 
MN> "Hy^ ^w ammv fj ùiu/ierQog iq ZSf xai xaraye- 

Enel iwv ieov imi %ò HÙ Totg EA, F, àkXd 
TÒ no TCi MN ioov iari* xal zò HtN aga toIs E A, 
r ì'aov t€ iiv. Koivòv dipfjgriad^ia %ò EA'^ Ioitioq cepa 

•ed etiam ^itniliter posita esso d«bere. Htc enim praetermÌMa^ 
non vaierer propositio. > 

pbs« •). Idem CiaTÌiis directam quoque huius Froposi- 
tiouis dami^nstration^m addit, duotaneóipe lecta» quae ubraair 
qiie rtfctarum ABy BF biseoar, oiii deinde osteiAlic parallèlam 
, esse utrainqaie rectarum jÌZ^ FZ^ unde, qaum per ponctum Z 
una tauturn rectj| alteri datae parallela esse'potMty aecettario 
in directiim trunc puneta ^i Z, T. Cf. infifa Obt. 1. ad 
VI- 32. ' 

O b 8. 4. Dentqtie Clartus monet Propositioneni banc ad- 
, hnc valere, si duo parallelogramma similia, timiliterque posità 
non haòeaut angulum cooimunemy sed unum sit extra altemiki 
hac taraen lego » ut duo laiera uniiis cum duobus lateribut ai* 
terius. 'duas rectas lineas constituant, nempe» etiam hoc casu 
parallelogramma, ciroa eandem consistere diameirum^ quod e<r- 
^cm modo dirette rei iudii-ecte demonstrari poterit. Idemquo 
•etiam nionet Rob. Simson* Ad VI. 5?» (Vide infra.) 

PROPOSITI o xxvir. _ 

Obs. 1. Robert. Simsoni monet secuudum casiim huitie 
Pi'opositioois habere iuEditione nempc Basii. oA^6otf ant^verba: 
^OTOt yà^ ^aA^i/praeilxUm, quasi alia esset €?«monstratioy abim~ 
perito, ut videatur, librario adiìectum, quam vocem recie orni- 
serie Grègorius (Peyrardus quoque eam iure omittit, nulla va- 
riantis huius lectionis mentione facia,) Librìirii autem noa' 
animadvertisse videutur, a yocibus iude tann yàg nàUv ca^' 
eum secuudum incipere^ cuius negb'gentiae causa for^e in eo 
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et simile. Sed HO ipsi È A est simile;, et Jlf digitar 
(VI. 21») ipsi Fé A slmile est; circa eandem igitur (VL 
26.) diametrum est ipsum ÉA circa quam MN. Du- 
catur eorum diameter ZSi et describatur figura» 

Et quoniam acquale est //© ipsis EA^ Ji aed H& 
ipsi MN acquale est ; et Jf JV igitur ipsis EA% F 

qiiaerenda fuerity qiiod iit scJieiDiite easut tecundi non ea«dem 
Jitterae Alphabeti adUibitae fuerunt, quae in schemete ptimi 
casus, quod utiqiie, ut Rob. Simson notat, fieri debebat. Quo 
facto haec foret demonstratio. 

'^£aT(o irdln> y AB Tfiy&ttùa Sit itirtus (f. 588») AS secta 

Siza Ttarà rò /*, xaì iragafily- bifariam in /", et applicatum 

&èv naQÙ ti/ts AB tò A4^ tk-^ sit ad AB parallelogrammum 

ÌXìkov €}ISh t^ TJB , xa2 Itaga- AJ^ delìcìeiks figura PB^ et ap-* 

fiffikya&fo nahv irapà rt^v AB plicetur mnus ad AB paralle^ 

rò AZ ^aQaXXyhòyQa/ifiov iX- logrammum^Zdeficicieusfigu* 

ÀstTtov ri? KG, ofioi'ijt Ts xal ófioiws ra KG simili et simiiitei' pQsir*> 

ftèifUvi^ t^ allò r^fi ^jfuaòiùLe tijt ta ei, quae ex dimidia AB des« 

AB fìw rJ5* X^yoj, ori usttóv cripta est, netnpe FEi dico^ 

IOTI to aTTO Tfjs ìjfiiotiai naQa-^ niaius esse paiallelogrammun), 

pkff&tv tà A A Tov AZ. ^EcTiì quod ad dimidiani applicacur, 

yà^ ofiotov ioTt tÒ VJS t(o KG, nenipe AJ, parallelogrammo 

^ìqì avTfjv Stai SittfiiTQov, ^'Eatia AZ. Quoniam enim simile'esc 

avTOJV StafiStQos y ZB, xal «a- PE ipsi KG, cifca eandem dia- 

TaysyQatp^o) tò QXyfia, Kaijib-él motrum sani ì sit covum diaroé- 

ìaov iati tò AG t(a JR^ èitél t^r ZB^ et déscibatur figura» 

1MLÌ 9j GN tfj UN' (ihì^ov apn Et, quoniam aequale est A^^ 

tò AG tov OZ, "laov di rò ipsi JHy etenim et GN aequa^ 

^fG t^ JK' fiH^ov aga «al tò Hs est ipsi HNx maius igiuir 

AK tov OZ» Kotvòv TTQoCXH'o'&ot JG ipso OZ, Aequale autem 

tò OK* olov aga tò AJ oXov AG ipsi JKi maius igituietz/Jlt 

TOV AZ fAsi'Qov iatiVé ipso OZ. Commune addatur 

' y OK : totiim igitui* AJ loto jìZ 
maius est» 

Euclid. £lemet.ii P.IIi T 
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' ■• , ' 

o yjCfP yvm/mv reJ F èarìv laogè Kaì iytsl latj 
loxìv f] ATI %y EB, laov iaxl xcà tò AN tw NB* 
TovréoTi Tip AO. Koivàv nQùCxeia'&'m, %ò £3* oXov 
aQU To AS iGO^ ioTÌ %(f 0JÌ.W yvdfmn. 'AXXd o 
^XV yvm/imv tcJ J* loog lari* x<x2 vo AS dga rol 

JlaQct Tijv dod-eiaav aqa tV'&'elav ti^v AÉ rà do- 
S-ewi Bvdvyqafifjb&i tìS F ìoov naQaXkfiXóy^a/Lt/tiov yra-* 
Qa^ifiXfjrat vò AS, vnsQ/SdXXov eiSci Ti^agaXXi^Xo- 
yQdjiifiw rfiJ JIO 6/tioÌG) ovri t(S Jj.iTtel xccl in» E A 
èarlp ofMior xò OIL ^Oticq edei notrfiaii 

II P T A S I 2 ì!.' 

Tfjv doSnaav ^) ev^laìf TimèqaafiivT} ìhqoP xaì 
/Àioov Xoyov xÉfiHì^é 

i) Aiisdn. refertf f)ro rore : So^eurav 8< in òmilibiis grae- 
eÌ0 exemplaribus repenre ri&tlaavy quam Tucem «ciam CaiU'^ 
panus et Tartalea per y»propositani'* explicent. Ac neo Pey- 
rardus nec Gregonut quidquam circa vocem da&etactv, guani 
tpii habent» moneot, «ditio autem Bafileensis babec: Ti&etaa^é 

' Im statini apparita casuiri tecundum a primo eo tantiixìi 
di£r«rre».quod in ilio basis ^JT parallelogrammi jiZ minor sit» 
quam Af dimidia rectae jÌB, in hoc contra maior. 

Obe. 2, Quum plures queri soUantf selisiun hiunt pro<* 
posicipnia, pariterquo duai'um sequentium esse satia obscurum, 
is pauUo clarius ita forte exprimi posse videtur: si recta liti- 
qua JB (Fig. 386. 388.) bilariam diyidatur in F» et saper 
jdimidia BV conitituatur parali elograromum quodcaaqtie PB^ 
cuius diameter sit BJ^ et compleatur totum parallelogrammum 
jtBMO f tutti dicitlir pararallelogrammiim super * dimidia AZ 
eonstitutuoll > applicitum esM seoundum rectam jiB » deH. iena 
parallelogrammo FB. Quodsi iam in diametro \0^ ipsa. Ani 
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aeqpa^e ^t. Cbmmune anferauir EA; reliquus igitnr 
WX^ gnomon ipsi F est laequalis. Et quoniam ae. 
qnajìs est jiE ipsi EB^ aeqiiaìe est (I. 36.) et JN 
ipsi NBf hoc est (I. 43.) ip»i AO. Commune appo- 
natur E3\ totum igitur .^^dequafe est gnomoni 0X?F 
Sed 0X!F gnomon ipsi J* aeqaalis est; et ^5 igitur 
ipsi r aeqtwle esti 

Sechiidum datam igitur rectaliì AB dato rectillneo 
1* aequalé parallelogtammum applicatum est AS , ex- , 
cedens figura paralltflogramina ILO simili ipsi J, quo- 
niaiìi et ipsi EÀ «irtiile est OIL Quod oportebat 
facefe* s 

JP il O P O S 1 T I O XXX. (Pig* 395.) 

Datam . rectam terminatam secunduui extremam et 
^necìiam ratiouem secare. . * 

pi'Odiicta stiinattir punctum quòJcrunque Z» et j^r tUtl^ da* 
cantar rectao HZ9^ ZK^ quae sint parallelae rectit AB% B9t 
dicetiir paiMlIelogjiainxtilim AZ super- reeta jÌK constitutum 
applicari secundum rectam AB ita, ut dèficiat parai lei ogi'ammO 
£^Q simili et ^iroiJitel' posito (VI. 26.) parali «lograhimo FB, 
et demonstrarì pot^it, parali elogrammiun AJ super dimidia 
recu Air constitutum maius es8« qiloeulique parallelogi'amnio 
jtZ hac ratiòne super alio segmento racue AÉ iiempe AK 
constituto. Ita fere ClaVius. 

O b s. 3. Bi£ferentia , qua purallelogrammum AJ superai 
alternili A2^f aequalis est parali elogrammo ZJ simili 6t simi- 
Itter posito parali elogrimnto FB* Hiuus parallelogrammi Z^/ 
unum iatus !ZNc=:KF (I. 34.) ^AF-AK (vel AK^-'AH «f- 

terum J^J : ì^^i=^FiFB=ZK\KB (VI. 4.). Ex scbcdis 
Pfleiderer. tliiie eodem obseriraiito seqaens jemergit proposi* 
tiòiyifl liuiut «Buneiatanì magit deleiminatumi paralielogram* 
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**Eario lyv Sò&€l6a evS-dà nBneQaofiévfj 77 ^B* àst 
3i} Tfjp AB ev&€iav dxgov uai /liìgov Xiyov ie/iv€ìv. 

'AvayeyQdqìd'VD y<xQ ano ttjs AB neTQclywvov 'to 
BFr Kcci nagafiefiXi^aS-oi naQct tì^v AF toJ BF laov 
noQaXXniXoyQaiMfUìV to FJ, vneQ^dXXov jdòei «rd AJ 
o/iwlia.Tùi BF* 

TsTQciyoivop 3s lavi to BF leTQdyvavov dga ìotI 
x«i To AJ> Kai inel laov èarl TÓ BF tw /V/, 
xoivài^ dcpyQi^G'&oi <v6 FÉ* Xomòv S^Qa tÒ BZ Xoi^rvi 
vai AJ èoTiv ìaop. "Eavi dh avrif yMÌ iGoyoj7Uf;r* 
T(jiv BZy Aà a^a àvTmenóv&aatv ai nXéVQaì, iti 
ne^l tcIg toas ywviag' eariv dqa ws r^ ZE 7iqÒs t^v 
' EJ oìItoìs rj AE nQolg Tfjv EB. **Iaf] ò%. 1} /iikv ZE 
rij AF, TOvréoTi lij AB , 7} dh EJ tì] A E' enriv 
liQa ISs ^' BA ngSg Ttjv AE ovTms 1^ AE nQogrrjv 
EB. Mei^iov dh ij AB Tr]g AE' /tiei^iav aQa «ai ^ 
AE ir^g EB. 

#noriim sub dato angulo A secimdam rectam datam applicato* 
rum et deiìcientiunli (ab parallelogriitnmis ae^uiaugiilis et si* 
milibu) inter easdem ptrallelas super tota ^B)- parai lelogram- 
mis similibus ac siniliter positis, niaximuni est, quod ad Ar=z 

AD 

•^ applìcatur , . nempe hoc excedit aliud quodcutiqile paiiUe- 

logramino simili similiterque posito iis» quibtrt deficiunt, cu* 
, ius unum latus aequale est dif ferentiae ipsius Jr et segmenti 
rtctae j4B, cui, alterum parallelogrammum insistit. 

' Obs. 4. Casus particularis, ad maxime ni^morabilia» et 
faepisaime oocurrons is est,- quo parallelogramma, de qui bus agi* 
ur, iìtiiit rectanguiat et simul rj^=rB:=.rj^ adeoque Aj in 
quadratura abit, paciteT ac FE^ onde et KZ^^KB. fìor casu 
i propositio mutatur in hanc: ex omnibus rectangulis , quorum 
iatera siint segmenta rèctae daae, maximum est quadvatum 
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' Slt data redta terminata jìB'j oportet igitur JiB 
rectam secundum extreixlam et luediam raiiouem 
secare. 

Descfibatur enim (L 46») ex jéB quadratum* BFf 
et applicetur (VI. 29.) sectìndum jéF ipsi BF acquale 
' parallelogrammuin Pi^, excedeus figura ^^f simili ipsi' 
BF. 

(^liadratum anfem est BF; quadratura igitur est et 
jiJ* Et quoniam acquale est BF ipsi FJ^ commune 
aufer Jtur FÉ ; reliquum igitur BZ reliquo jiJ est 
acquale. Est autem et ipsi aequiangulum ; ipsoramBZf 
AJ igitur (VI, 14.> reciproca sunt ktera circa aequaied 
angulos ; est igitur ut ZE d^à Eà ita AE ad EB* 
Aequalis^ autem est ZE ipsi AFy (I. 34.) hoc est ipsi 
AB^ et Ed ipsi AE\ est igitur ut BA ad AÈ ita AE 
ad jBJS. Maior autem AB ipsa AE\ major igitur et 
AE ipsa EB. ' 

«uper dimidiff recta. (Hoc nemp« excedit rectangutum quod- 
conque ipsi-. ip^operìmetrum quadrato, ouius' latùs acquale es, 
difTcreniiae intei* latus prioria quadrati et latus quodcunquè il- 
lius reetanguli.) Atq'ue haec propositio eadem esc cani ea» 
quam habuimua in II. 5. Cor. 1. , quae itaque casus particiila* 
ria est VI. Piop. 27. (vid. Pfleidereri SchoL in Lìbr. 2. $. 
33. sqq.) Play fair, loco generalioris propositionis EuclideaeJP 
quarn in elementis haud necessaiiam esse iudic^t» tantum huuc 
casum particiilarem y utpote saepissime obvium» et tironibus 
magis «ccomodatum et sufficìentem posait, et similiter etiam 
*ìn duabus sequentibus propositionibus versatos est. PauUo 
getieralior adhuc maneret pi;opositióy si parallelogrammum su- 
per dimidia. AB descriptum foret quidem acquilaterum , t' 
non roctangulum. 
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*H «pa AB €V&eict oi%qov %oà fiiaov Aoyo« ve- 
tfìfjvta %ci%d %o E, naì %ò fistCov WviJQ %iii^fMÌ <otì 

A A4 SI ^ 
"Emm ^ foS'elaa ed&elo^ ^ AB* 9^1 ^^ riyt» AJB 

T€TfJi^a'd'(o yojp i^ AB ^m^ rò P, more VQ. f^d 
%mv ABjt BF laov $lvm %q mò t^p AP Te^^aymvM^ 

*JS7i€Ì OVP fi V7i;6 Tcw^ AB, BP ioor èmi %fi dna 
%^Q FA' i'oTiv dga vSg f] AB ngòg Tiyy AP ov%^(^ 
1} AF. nQÒs vijv PB. ^H &Qa AB ctKgoy xai fUtfQV 



IIP b TASI 2 Xà. 

^Ey votg og&oywvioig TQiydvoig, ri dna iij^ fiyv 
op'i^V ymviav v^oreivovafjg nXavQdg eldog ìoov ^orl 

1) Auidn, rirfeitt bic legi: $9rf^ «9» StlSa*^ et inde argu- 
iQenutur int^r alia, ìiaud ab Euclide esse hane ^ropositiQnem* 
Peyrardut tutenti et Grégorìus habent :.o7rc(> ìSei iroitiaai^ 6a- 
tiieensis hie c[uldexn legit: Set^a^, at post alteram demon* 
suatloneai paritei: babet : Trottai, 

O b 8. 5. Si secundum tandem rtctam AB (Fig. 389.) 
appHcentav parallelogramniai y^Z» AC, defieiéntia parali elogram^ 
mia BZf BZ similibus et 'siqiiliter positis, parai lei ogvamnio jÌJ^ 
Tel Bj, quod a rectae AB dimidio deicribitui-, ita tameu, -nt 
%ii^ AK^=Bnf rei rK==^rn^ paralielogvainma AZ^ J? enint 
aeqiialiat Nam, qaifm ex hyp. aint pafaUelogramma £Z, B4 
similia et aimiiitèi* posita parallelogrammo Bi^communèmcum 
f o angui um babeiiti , erunt BZ^ BJ circa eindem diametru|ii i 
et 0x simili ratiope eront B^^ ^J circa eaildem diametrum 
(Vl« 2ji>.) edeoqiie^ puncta Z^ Jf {, J9 erunt in eadem i*ecu> 



Ipsa igitur ^Sì recta #ecandiim extremam et me-^ 
diam rationem sécta est \n E, et maius eiqi leg- 
inentiini est 4S, Quod oporfebat facete* 

. A ILI TER. ^Fig. 396,) 

Sìt chita recta J[B{ oportet rectam \^jS secundum 
extremam et xnediam rationem secare, 

Se(:etuy ^nim jiB m T, Ita (II, It.) ut rectongu- 
lum sub' AB, JBJP, ae^uale sit quadi^ato es^ AT. * 

pt qiioniam rectai^gtdufa^ sub AB^ BF aequale est 
quadrato ex FA; est igitur (VI, Ì7,) n% AB ad AF 
ita AF ad FB; ^rgò (VJ. Def. 3,) ^fi secundum ex- 
tremam et mediam rationem secta est mF» Quoàopor- 
i^|>»r^cerct 

R E O P O S I T I O XXXI. (Fig. 396.) 

In r^tangulis triangulis 'figura ex ìatere fectangu- 
lum an^ultini subtendente ae^ualls est figuris ex I^terl- 

£rit itaque (r. 43.) par«llelograiiiiiium XS aequale pmllelo* 
'grammo 9^ (T. 43). At ob Pi€=jÌK (byp.) vai M9=HZ^ 
frìc par^lUIogrammum 9S'=S^9 iuque «t K^s^JIA^ addico- 
qn» ^dooiiiìudì A4% «m u^Z=^£(WbÌ8toii. Cor. 1. ad VI. 27.). 
Alitar it%; quiun paralleiogrammnm BJ^ Tel id^ qaod ei ao« ' 
quala «st» A4 superet, ut ex demonttr, VI. 27. pater, paralle* . 
logrammum .^^ parallelogramao Jìi\ parkerque paralltalogram* 
miun ji4 auperet parallelogrammom AZ parallelogrammo AJ^ 
•it aiiteiPr ob KTss^rn (bypl), etiam parallelogrammum ^C^a 
A^ff pnx''AÌ=iAZ, Coatra^. si ut AZ=:.AÌf caetcrit ut ante 
manontibua, erit Fn^^^FK N^m parallelogramma aeqaalia AZ, 
A$ aeqoaliter difEerent a parallelogrammo AJ, nempe paralle* 
logrammi^ AJ, J^: itaque AJf ^( aequalia erunt, unde.erit 
ANs^m (Qbf. ad I. 36.)» adeoque r£s/V (I. 34.) Sima 
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rolg «Vo t:wr tijv òq&r^v yiavtav ns^uyipwiiv nXevr 

^EoTio TQÌyiavov ÒQS^oyoivio^ to ABI, OQ'd^v eyoy 
iriv nnò BAT ycofiW' Xiyta ow'fò ano vfjs. BF 
eìàug hov ia%l lolg «jrd Tviv JBA, AF alà^h. %ots 
ofioloiQ T6 Hai ofiomg àva^QO^ofiévots* .^ 

"ff^l&aì T^a'&efOG f] AJ* 

^En^ ovv iv ÒQd-oYtavi^/CQiydv^ Tip ABF, ùnS( 
rf^S nQÓs tò a ÒqStjs yoiviag ini %7jv BF fidoiv «a- 
'9-Evos '^HTai ìj A A' vd ABJ, AJF aqa nqòg %ìj 
xof^tTw TQiyiava ojnoid èmi %ip t€ olw tw A[BI %ai 
àXlr^Xoig, Kui ènei ofioiov èa%i to ABF %ip ABA^' 
^oTiv ccQa wg ^ FB nQog tr^v BA oifTuìg oj AB nQog 
vi^v BJ. Kaì inel vQelg ev&eiai dvitXoyov daiv, 
€GTiv (Jg Tj.n^'Vfj nqòg ti^v Jrpfa^v ovtwg *ò ^nòrr^Q 
ngmijg eUog nqdg tq dna %ij^ ^mnéq^g, w Sfiotop 

patet» esse edam jiK=JBn^ adeoque diK"\-'Aìr=^^B. Cf. 
Wiusum, Cor, %. ad.VL 27, . • 

PR0P03ITj[b XXVIII, 

' Obi. 1, Ex ii«» <iuae in Obi. A ad VX. 27« dieta aiint, 
emeigic «asu fecundq alia adhuc _haius problematisf aolutio. 
Factis n^avpe, ttt ante (Fig. 3S^1*) p«iiiJ]e)oi;ramniia EBZH^ 
A^HQ clktQ 4 ^imilibusy producatur ipiìiu BIiZH*\mì:% EB^ 
et >,diame(er JS//, iialijae ia augnilo ipsi ÉH^ ad vèiticem op* 
posilo parai^elogrammittn Hon^ acquale ìi^ti RAMìf i^ e; ae- 
f^uale excesmi. parallelo^raraaìi .^HZ// super Agiixaiti i\ ipsi* 
qtxe JBBZH .^ivoÀìt ^ limiliterque positiim. Eric itaqc^df Un si- 
oiile et a«qnalé UH in construcisode priori, et producds rectis 
mit -^Gf usquedum in x» paiiterqiie rectis 9r£, BZ, usq'iedum 
i» Q oonveiuanti ob £!a:s=.IÌ4f=AM:;='ifO (consti.) ^siJSJf erit 
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bus recturoangulum subtendentibaSf simiUbus et simili* ^ 
ter descriptis. i . ^ 

Sit trlangulum rectangalum ABFy rectum habens 
BAF angulum ; dico figuram ex BF aequalem essQ 
figuris ex BA9 AF, similibus et simiiiter descriptis. 

Dacatur perpendicularìs AJ. ' 

Quomam igitur in triangulo rectangulo ABF^ ab 
angulo recto, ad v^ super basim BF ducta est perpen- 
dicularìs A/Jy erurit triaugula ABJy AJFf quae sunt 
jad perpendicularem similia et te ti ABF et inter se 
(VL 8.) Et quoniam simile est ABF ipsi ABjy est 
igitur ut FB ad BA ita AB ad BJ^ Et quoniam 
tres rectaeproportionaies sui3>t, est lit prima ad tertiam 
ita figura ex prima ad fìguram ex secunda, similem et 
- simiiiter descriptam; (VI. 20* Cor. 2.) ut igitur jTS 



(yi: 27. Obfl. 4.) An=::Ml=^ dato rectilineo Z\ Et, quum 
B7t sit simile et simiiiter positum ipsi BH i. e. ipsi J (VI. 
240» ^^'jt ^7r secundum dataci rectan^ uiB applicatum aequale 
dato r» ira ut deficiat ligiua paiallelograaiaa.fZf simili et si* 
niiliter ppsita ipsi J, Duplex ita<jue solutio locum habet, ne« 
qùe tamen ad alteiam hanc obtiiiendaxil nova coustructione 
opus est y quum (Ùbs. 5, ad VI. 27.) semper AossB^f adeo- 
que una AJS cognita, altera Aq==^AB-^A^ semper simul iniio-^ 
tescat. Whiscon. Schol. ad yi» 28. et Cor. 2, ad eandem. 

Obsf 2* Si parali elogrammum datum J quadratum fue- 
xyt, problema sic effertur : secuudum dataim rectam AB dato 
rettilineo r aequaJe reciang,ulum applicare» de^ciens quadrato : 
opoitec ^auiem datum rectilineum r non maim e^ie quadrato 
super dimidia AE vei EB* (Ita Whiston i« Cor. 1. ad VI. 
28. et B;ob» Simson» in Not, ad h. 1.) Aliter ita; daum re* 
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B4 owvDQ tÒ ano t^g FB eidos fiQÒe to ano '^ijg 
JB^y VQ o/uoiov %ai òfAoms dvayQa(p6p>BVov. Jtà %d 
fUVrd 9rj nal ftfff ^ BF TiQÒg ti^v FJ owo)^ to dna 
v^S BF eidos n^òs W dnò tris FA* Sffct «ai às V 
BF ngós tds BJ, JF oOtois tÒ dnò 'c^s BF eJios 
^q6s vÓ dna %mv BjÌ, jÌF, W ofioia inai ó/ioms 
dva^Qa(f>6^i6va. "Jatj ih tj fiF vats BJ, JF* lao¥ 
it^^ %aì %ò dnò lijS BF ^Idos "ToIs dna %fSv BA, AF 
sideat, vols 6/ioiois Te %ai ófiomg dvityqwtpoijUvoiSx 
'£^ aqa %qls, ^al td i^g^ 

^JSnel rd ofioic^ oi'^fxp^a ^y 9t7tXaalovi Xiyw Imi 
wy o/ioXòmv nXev^wv, fò dnò t^s BF ^'?« elflog 

^9^ AB i\A dividere, ut rectanguliim inter segmenta eiqe con<v 
(e||(ti|i| «^qiule 8Ìt dato apatìo ; hoc spatium autem oportét non 
maius esse qÀadrato ex linea dimidia. Ita Play&ir. tem ex- 
piirniti ^ui hano mòdo p^s^ftin partleul^em liuliis proMematit, 
utpptf màxime neeesiarìum exprimit. Aliter problema it4 
equuciati potesc : data summa AB laterum trianguli, et vectan- 
gulo* ipso magnitudine dato^ latera ìnvenire, Vid, Rob. Simson* 
t. €• Potest autem hic casus particalaris brerìns multo àc gè* 
neralis ÙÌù construi, Nempe datun^ spatium reetilineum , coi 
••quale constituendum est rectangalum iiiter segmenta rectao 
A ti i vel quadiatttm erit^ vel .non. Priore easu quomodo rea. 
cfficiatiir, iam Qstev^^um fuit in Obs. S. ad II, 14„ unde eo ro^ 
iniitimua iectprém. Poterit tamen etiani hoic casui appHcati 
•olutio problema tis generalis. Posterior casus ope VI, 25. fo- 
cile ad prìorem revocali poterit, fius autem casusj sub pò- 
s «riore hoo comprehenti , quo spatium rectiltneum dalum esc 
icctangulum dui ope VI. 13, et VI. 17. v^l Cpe II, 14. etÌ4m 
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ad BJ ita figura ex BT ad figuram ex Buif BÌvaìlsva, 
et simUit^r descriptam,. Eadem^rationeet ut £/* ad 
rj ita figura ex BF, ad figuram ex rA\ quare et ut . 
BP ad ipsas B^f JF ita figura ex BF ad figuraa ex 
Byf^ j^r, simiìes et similiter descriptas. Aequalis ao- 
tem Br* ipsis BJ9 JF; igitur et figura exfJTaequaUi 
figuris ex Bj^f AF^ aimiiibus et similiter de«cripti8, 
f rgo m rect4D|[iiUs| etc, 



A L I T E R. , 

Quoniam (VI. 23.) stmiles figurae itt dupl^i rationq 
pxm% laterum hpaiologoruni» figura ^x BF ad figuram e^ 

facile ad pHorem vedaci poteva^;) s^uenteno folationem IiaImc 
flob. Simson. in Not, ad VI> 28* deiumum ex WilJebrordi 
Snellii Apollonio Baiavo, et Halleio in > Scbol. td f^rop. 18, 
libii 8. Coiiicof, Apollonii. Siit nempe data recta .^JB (Fig« 
392.}, datunq autèm rectangulum, quod rectis /\ J^ continetur, 
non ifiaius existens Quadrato ex dimidio rectae jìB : oportcc 
aeeundum datam rectam ^^ dato rectangiilo T^J aequate 
rectangulum appUc&re, deiicieus quadrato. Ducantur AB ^ BZ 
ad rectos angulos ipsi ABj et ad eaadem eiaa panes, quarum 
AB qiiìdem àequalii aie T» BZ veto J, Bifariamseceturiuncta 
B2é in /, centroque // intervallo JE describatur circuì as, oc* 
curratque rectae AB riirsits in H^ et iangatur HZ, cui paral- 
lela docatur tK\ et ad AB ducatur lA parallela rectae AB» 
Quoniam igitur anguluf ÉHZ in semlcirculo aequalis esc recto 
JpABt paralleiae^ eriint AB^ HÈf et, parallelae aunt AH^ BZ^ 
s quare AH aequalis eat BZ et rectangulqm BAy( AH aèquale erit 
ipsi EAy^ÈZ^ hoc t<t rectaugulp Vy^J, £t» quoniam aeqiialei 
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ngòe TÒ aitò %i]Q BA eidos àinXaaiova Xofov Myei 
ipt€Q iy nS uiqÒs tijv BjÌ. 'jBx« 9i «al *ò d^to 
TÌjs BT TST^dymvov ngòe tò ànò tìjs BA T&cqdyfAVov 
SmXaaiora Xoyov ijneg ^ FB nQog vijv BA' 9tal we 
^aQa %ò ano njs FB èidos nqSg TÒ dnò r^g BA eidos 
ovtoie %ò dnò TTjQ FB veTQdymvov ngòs %ó dna tìjs 
BA levgdymffov* ^4id top ama Ay imù uis vò dna 
rr^s BF eidos ngòs zò dnò %ijs FA eidos owwff ro 
%'^S BF leTQaytavov n^òs zò dnò tìjs FA Tergaya- 
^ov* (isze xaì (OS zò dnò zijs BF eidos ngòs zd dnò 
TcJ^ BA, AF eldì] oiktas zò dnò tìjs BFverQdymvov 
nQÒs w dnò xiSv BA, AF TeTQdywva* "laov dh t6 
dnò zijs BF zer^dymov toIs dnò zaiv BA, AF re- 
VQaymvois* loov dga Hai to dnò t'^s BF eidos zols 
dnò T(Sv BAj AF eideoi, tols o/iioiois ve xal ^lu>1(os 
dvayqaipdpévois* ''OneQ è'dei deièai. 

n P O T A 2 I s x^. 

'Edv dvo zQiymva ts'mned'y naza fuav ymnar, 
%às dvo nXjBwds zms dval nXevQc^s drdXoyov è^ovra^ 

AI^ BZ Inter se parailelae, aeqnalea erant Ajit AB^ et aequa» 
lei etiam siuit (HI. 3.) EK, KH, Est autem, ob determina- 
tioneitiy rectangulum Py^J non maius quadrato ex A A di- 
niidio ipfius /ÌBj ergo et rectàngulum EAy^AH non maius 
est quadrato ex A A h. e. ex JJT: commune addatur quadratum 
ex KEy et quadratum ex AK (IL 6,) non maius erit quadra- 
tis ex EK, IX h. e. quadrato ex lE : quare recta AK seu lA 
non maior est ipsa lE^ Et, siquidem lE aequalis fuerit ipsi 
lA, circuì US EffZ continget rectam AB ìn'A^ et quadratum 
•X AA (III. 36*) acquale erit reetangulo EA'^AH^ siire dato 
recunguio Fy^A, et factum erit, quod proponebatur. Si vero 



'l^ber sextu». 301 

S^duplamrationemhàbeteius qnam habet rB ad BJ. 
Habet autcmet quadratura e^ BF (VI. 20. Cor. 1.) a^l 
quadratura ex SA duplara rationem eius quara TB ad 
Bj4; ut igitur (V. 11.) figura ex BT ad fignr.im 
ex BA ita quadratura ex TB ad quadratura ex BA. 
£x eadera ratione et ut figura ex BF ad figurami ex 
FA ita quadratura ex BF ad quadratura ex jT^; quare 
et ut figura ex BF ad figuras ex BAy AF ita quadra- 
tura ex BF ad quadrata ex BA^ AF. Aequale autera 
quadratura ex BF {h 47.) quadrati» ex AB 9 AF 
aequalis igitltir et figura ex BF figuris ex BAf 
AF sirailibua et similiter descriptis. Quod oportebat 
estendere. 



pROPOSiTio xxxir. (Fig: 397.) 

Si duo triangula coraponantur secundura uniira an- 
gulura^ duo latera duobua lateribùs proportignalia ha- 

•unt JBX^IZfétjdSfìntLeqnaìesEtimntlE, lA^ érìt IB maior, et 
propterea circuì us EHZ aecabit rectam AB ; lecèt in itf , A'punctis, 
et superici? describatur quadratum NBOITy etcoxnpleaturrectaa- 
guliim ANnS* Quoniam igitur aeqaale8 8untilf//,wiir»et|aQquales 
osteiuae «unt AA^ ABy aequales eruiit AM^ NB. Recuiis;ii- 
lum igitur JNy^NB acquale est ip»i l^Ay^AMy hoc est (HI. 
36. Cor.) rectangulo BAY^AH^ sive rectangulo fy^J. R«cun- 
gulam vero ' JNY^IfB est- ipsiim AJX ^ est enim IIN^slNB» 
Erg;o recungulum Ali aequale est rectangulo Ì*X^* Igitur 
secundtim datam rectam AB dato I^A rectangulo acquale 
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i»W« tct^ ofioXoyovg avTfSv nXevgàg %ai naqaXXiqXfWG 
9lvui^ ai^ Xoinai %iSv t^iytivoiv nXéiJQal in év&Blae ■ 
èaovtai. , 

"jftrrw &V0 rgiywva tei ABP, JTE, iàg àvonXsv^ 
ffas ras BA, AF %ats dval nXev^aig Tale FJ^ JE 
tivàkùyov i^ovru, iàg fjikv tìjp AB nqàe t^v AP wvmt 
tfljf Jr TtQÓg nfjv JE, mx^ùXXfjhìV ah %fjv f^iv AB 
vp JTi Tijv ih AP %y JE* Xiyta oti in eV'd'eias 
ioTÌr lì Bt ty FÉ. 

*En^ yàq mtqdXXfjXiQ iatèv y AB rj} JF, xal 
èls utifàg itinimPGi%8V èvdsla TJ At,, %aì ai iraXXài 
ynpiììti ai^VTio BAF^ AFJ taai dXXi^Xatè tlaiVi Jiù 
ta tÉVvd àij Kuì iy vnò FJÉ Tp vnò AFJ iarìv ia^* 
iSfft* licci ij vnó BAF ty vnò FJE Igtìv ìgt], ' Kal 
insì ivo tìalywrd iari td ABF ^ 'JFE fliav ymviai^ 
%^i^ nQÓg tff A fiiu yio'pia tij nQog iw d ìarjv B-jnovTa^ 
n^^ì ài tdg ìaag ytovlug Tag yrAct/pa^ «WAoyò j/ > ws 
Tijìf BA nQÓg Ti^v AF ovTwg ti^i^ FJ ngòg ti/V JE* 
taùyiavioif uqa cori rri ABF T^lymVov tu! JFÉ tqì- 
ywVw* 107] uQa fj vnò ABF yiai^ia tij ino JFÉ* 
'Mòelx^i] ah itaì iq vnò AFJ Ty vnò BAF laiy iXii 

MotAilguium Jh i^Jklìcdtoih eit deficiehs quadrato Èlt^ quod 
• £ic«re oportebàt. 

Q b ti 5i Data tecta AÈ^ et rèctilineo^ per Hanc ptoposi- 
tìdiìeit) U obsenratioiifeni praecedantem habebitur JVB vt\ Nlt 
latus quadrati 9 quo deficit rectangiilum Jtl tectilineO dato 
Ae<]aale^ et sdcutiduni datìim rectam ^B applicatum. Pro qiiail- 
tirata incognita ifB xtì ìflt ponai:ur y^ unde AO=jÌB)^y^ 

et M-jci^ èrgo Jii=jaxy—y^% ▼«J l'X^^^^Xy— yq* 

** Atqtif hafco 6tl prima aequatiottum affectaruiti quadraticanim 
ApeMvf aata formai quain ax bae Prop. 28« aolrerunt geomatrae 



LiBtA SEXTITS; SOS 

bendaf ita ut homòlogil eoruni Intera et paragliela sint; 
reliqua triangulorum latéra in direcqmi erunf^ 

Sìnt duo trianjlula JBFf jrEf duc» latera BJf 
AT dìiobtis lateribus FJ^ JE proportionalia habeiitia 
ut AB quìdetn ad AF ita JF ad JE^ pafallelà vera 
sìt AB ìfAJFf. AT vctx) ipsi ^È\ dico BF ih dire* 
ctum èsse ipsi PE* 

Quoniam énlm pai'aìIeU est AB ipsi JFi et in ip^ 
sas iilcidit recta AF^ altenìi ànguli BjF, APJ jfe^ 
qUaies Inter sé tfunt (L 2{>.) Ex eadem ratióne et F^É 
ipsi AFJ est aequalis i quare et BAF ipsi F/tE est 
aequaiis. Et qiioniam duo triangUla sunt ABF$ JFÉ 
Unum angultim ad A uni angulo ad J aequalem ha-* 
beiitia^ circa aequales aùtem anguìos latera proportid^-^ 
nalia^ tit BA ad AF ita FJ ad /JE\ aéquiangulum 
est (VL 6.) triangtdum. ABF9 triangulo JFE; aequa- 
lis igittìr angiilus ABF ipsi JFE. Ostensus autenì 
eét et AFJ ipsi BAF aequalis; totus ìgitur AFE 
duobus ABFj BAF aequalis dst* Cohimunis appo-^ 



Tetetoft ^ inreiliexido qaantitateitl iitcognitsm NB $ t«Ì NH par 
applicAtionem L'Mt^ngoli dato rèctangulo aequalis secundum 
datam tectain jìÈ et de£ei«ntis quadrato^ Et ipta etiaixi i-e- 
gtiUy . qua ad lolvendaa àeqnatiottes huius fontiae utuntur re- 
centiores, ex haiuf l'rop* 28* constructioiie^ vel, quod idem 
«at, ex coxistructione in Obs* 5/ ad IL 14é aliata deduci pò- 
test (Whistom Cor. Ì.^t 3. ad VL 28.)« Obtlnebitar nempo 

MEssiìÀE-^BZsàr'-JY et iCKc-^-ss-j— , et ob KI^A^sz 
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afa 1^ mi AFE Svaì Tms vnS ABF, BAV itfnj iarir* 
Koivij Ti^ogneloS^ ly vnò AFB* al éga V7tà AFE, 
AFE ralg vm BAF, ABF, AFB hm eiair. 'AkX' 
ai vnò BAF, AÌiF, AFB ivaìv oQ&atg hai stai* 
xaì al vnà AFE, AFB dga dvaìv Sgàaìs ìaaielaii^. 
llgòg di^ Tivi eò&sia Ty AFj xal té? ngàg avry aiy- 
fuim Tw F, avo evd'slai al BF, FÉ, ^ è^tì Ta avrà 
fUQfj nelfisvai , Tag iq)B^ijg yittviag tàg vnò AFE, 
AFB dvGÌv iqd-alg laag noiovaiv^ in evS'ei'ag dga 
ioTÌv ?/ BF Tfj FÉ. *Ectv aqa ivo, «ai W élijg* 

Il p o i: A 21 2 V- 

*Ev *€olg ÌGOig uvuloig al ywv/a* ràv q/UTov Xóyov 
trovai Talg ncQKpeQeiaig/itp' wv ^e^rjuamv , iav %6 

t - 

•odem modo A^^===-2"H-K((-^ V— TX^). 

PROPOSI Tio xxrx. 

Obs.- 1. Quod priniuin sensum huius propositioitis atti' 
net, facile ille intelligctiir ex ea explioatione, quam in Obs. 
2. ad VXk. 27, de simili expreasione attulimus. Nempe iu 
■ Froj^. 27. 28. de defectu , in Prop. 29. de excetsu sermo est, 
resque ita intelligenda eiit: Si linea aliqiia AB pvodiicatni* ad 
puncttim aliquod Oy tumqiie super ^O constitnatur parallelo* 
grammum AS excedens figura paraiieiogramnia ha ^ et haec 



natììr JÈÈi anguli igituir ^rB,. ATB ipsis lìAV, 
^Bt^ AtÉ acquàlés eunt Seà (1.32.) B ^f, ABV 
ATB dabbiis rèctis aequales sunt; et ipsi ArE^AVB 
igitur dtidbus i'ectÌ9 aequaleìs sunt: ild qùancìahi igi. 
tur rectam AF^ cr'ad piiiictunì in éa /j' iluae rectae 
J3/*9 Tj^y lióii ad èaadem partes pò'sitaè, ang;uÌ0»dein 
ceps AVE, AtB duobua recti» aequalea faciiiht i in 
dil-ettiiiii igitur;c5t BV ipsi TjB {!• l4.}.Siigltur diio èli. 



V/ 



ibÉiOÌ^ÒSITIO falli. (Fig. /ioò) 

Ih aè^tialibus drcàlis( anguli eahdeni Vatloìiénì bsf' 
béht quaim circumferehtiae quibiis ihsisiHÌit 'i .^ive ad 

* *. • ' • 

i]psà Àgata ÈÈ extetsuà «ticitur ,| li^ue ei^^esfiis iii bau pfopò' 
fidoiie 29L similis esa« «debct dato ptralleIognmiiM> Jì^ «t toj 
liiih paìèalklograzninuài JfJ* deb«t aequi^U es»«> spatio daro^ il 
Càaeram etiain hic duplex, tòlutio loeiun babi^, at pottenov 
ckiti prióre «odem rèdit* 

Obli i' 'Si datoinittud t^c^anguld^ J ^ìinÀtàx^ià tuéviti 
pìóbléma tic èffcrétur^ Ad datain stecchi AÈ datp rectUii-eo/* 
aè^itale réctangldàiii ip^licate éxcjdèns Quadrato (Ita VVkittod 
in Cor. i* ad Vi* ^9. et Kob« Simsoii in Not; éà b. I.) Alitefr 
ite: Batam rectaro AB producere ad pnnctuin aliquod Oy ita 
ut reccan^ixliim toutentiim tagnifTOl ìniét Upc piiuc£am et 
puncta extremà reoae ^^^.ifiterceptia aequala tit spaitié^ Jato^ 
ita V\di^UÌt* rein Axprhntty ^x piiMm bio in caso hot partictt- 
lari subtistit. Vel «tiam's ctata AB diffeténtià fatej-iim rdc£aii-< 
giilif ipaoqìia Téctàiignlò maj^^itódiiid iàtp^ iórveiliré latèra. 
Vid. Aob* Simfod. I. d Èrti nmèrtt lipatiam datiiMi , cui »••< 
quale fieri debet fecitangulurny rtì quadiaturiiy Tel non^ PiÌDie 
casu probl^inif aoìùtiitm é$t «ù'pra ^i 0hsi 4* ad 11. H^ 9ù^ 
steVtoris c98U(n pardcofareni , quo spatiiim datiim ési rccta»» 
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,n^>òs toig xivTQotQy iiiv re nQog taig nsQtfpBQelais 
cJof fiefyxviai' tu di uaì oi ro/uéìg (jSi;€ nQog toìs 

XtVlQOfg GVVl0i:VL(À8V0t ^). 

"[* (Earwcav ìaoi xpHkoi oi jiBF , JEZ, «ai nqòs 
/ i^il^ %oìg utivcQoig amdv voìg Hy Q ymviai èòraiQa^ ' 
al V7i6 B^ir, E&Z, nQog Sìs %alg neqKpsqeldig ai 
vjw .BAF, EJZ' Xiyta 6ii Iotìv vSg y BF n€Qi(f€Qeia 
TiQog rr^v EZ nsQKpéQBiav^ opt^og ij%e vnò BHFywvla 
jìQÓg ìTjV vnò EOZy 9tai 1/ vnà BAF nqòg ti^v vtio 
EAZ" 4«al €T/ HBr TOjuevg ngòg voif BEZ %o/ji4a, 

f) Verba» qiiae uncis inclusinaus, Kob. Sim^on. omit* 

, lenda «ens£t, utpote iiDperiti cusu^dam ac^diumentiiin. Scair- 

biirgL; etiam iudicat, haec verba absurdain continere uotam 

' e margine ini. textum recaptam." £t •i>eapt8e9 qanni qx Ut. 10. 

Def. nulli alii dentur sectores - circuì i, quam .qui ad* centra 

constituti sunt'» superflua^ certe sunt haec ;verba, 'qiiibùs ìnse» 

jendis praecedeiites anguli si ve ad centruniy siye ad circumfè* 

iehtias iiisistentes occasionèm dedisse videnrur. In 'CodV a. 

'omuia^ qutfè de seetoribils -di«bfr' tittU,' net non Corolkuriiùn 

'V inaiiu aliena vel inter.lineas» ^el^ in margine' ex^ratà auac yo- 

cabiiiis cohtractis, Hinc Peyrardus iudicac, in Praefat. adTom. 

'''I. qnoniain tlob* Sifhson. in £d« Angl. monoetac,' pavìt^r ac 

Scarburgh« additam esse hanc secundam* Prt^osiiiojDia pM^em, 

„• q,iiyie nioram saltim alferat, Euclidi et nusquam in sequenti- 

bus adhibeatur, a Theone ipso referente in Cofiimeiitar. ad 

^ ft<À. Mej^tf -owvTaitt^^f' 50.. Ed. 153Ò,. ubi illet Szt^^ol 

.„.Ìn]ìjo<uy ^vì/tXojv rp/ztiS 'Ttpòs d^?i,^ov^ claly, ojs al yutvtai^ ito* . 

òr fis/ì fattoi f èéSeMTai "ijfuv tv V?; c^doati ròJv qtoix^ìcdv n^oS 
** ' ' t4» Téksé Tov eittóv fiifiUov* • * - • • ^ • 

'' ' '•• '•■ '; •• -■ -u . - . •. .... ..0./1 ^. 

jpuJum (qui pariWope Vi. 15. et VI. 17. vd ope li. 14^ ad 
' prìorera reduci ^ótefit) 'e^^hibet Rob."^ iSimsòn. in hot. ad VI, 
29,', et fiolutiorièrii'simìlerti'ei', quae in probleroate aimili ad 
yi. 2S', liabebatur, in liiihc moUum a'fferi. , Sit data recta ^B ' 
(Tig. S94.), datum aiitem iecunguiuni sit iJ, quo&. iféctis /", 
^ continetùrt oportet secundùm da tani' recta m AB jàtorectan- 
6*^1^ ^X-^ acquale rectangulum '^|)plicare'exceden» quadrato 
Duóaniur AÉ^ h2S ad reitoa anguìoa ipsi AE^ et ad comra. 
"rìas eius paites, quai'um"-^^ aequaiis\sit H^si^ T/ et BZ rectM 



centtB, sive ad circùmferentias ' insistahc;: a^uc èfiam 
et sectores (quippe ad ccntlracoristimti)! * 

Sint aequales cii?èuli ABr^'/IEZ^ ^t ad centri 
quidem ipsortixà H^^&^nt atigtfU BH^r, É0Z; ati 
drciÀifeiWtiàs vero ungali' SJÌF:, 'E JZ; dito es^e 
ut Sr cAcxtmfetentka nd* EZ cìrcutnFci'entiain' htt mu 
gujaài BHTRà angufum £©Ì;, ei angùlum fiAP 
ad angikuin EJZ; et adliue sèaàrem HBT ad éeu 
torem •©£^; ^ - . . * 

^ lAV ;.- ,-» >-.^ -^ ;•'-.. , . . ; ..- .. ». • 

J. ..^Ungatiir J?j? .et >if(iri^^^ aec^tut ia /, e«atix)qae /, .ifiCjei^ 
w^ò^IE de$cribatur tVfiìéuSf occa|X9tque, ;recUe ^^ ml's^si^ 
H, et iungatuT if^^ et ad jìJB ducatur lui parallela ipsi u4JS ; 
peciq];^ vexo cir^lu» tfictàe-.^J^. prodoctae in M,ei N,^tt ' 
9i^p^t,BN à^^qit^tttx qj^^ar^wxh ^^OJlf et ^fìmpìeMiiivecHur 
&^mfki4^^9' > QlKm^ui) :ig^s >^gùiuai ^ifZ itt ^ìuyììcìkciaId 
««WtJM ;^t*^g«giilo..re«t;9 Ì51^i9!» pavAlleiac eiuiK '^J3, JiZi. ae* 
q Vb4^ : igi(w tónt ^<Q, .' AZ^ et ^eetMi^ulnm ÉJ X Affs==iBA 
y^BSL k> .e^ jjectaagttlo Ty^j^, .-Ety qaoninni aeqiialèi suut 
HJiy jtìSff \xi et jiAy ABy enittt^rJtf i^, BiV '«equaies^ *et prdp*^ 
teifé(^i?^pti^guìum jéN^NB=]^J^JtN= (IH. 35.) -B.^X 
JiiÌBs=iI\J* Rectaiigultiih ìgitur 'd^fy^NB h. e. ipsuin ^JT 
aequàle est rectmi^lo Ty^J- ^eci^ndum daram igitifr.^'e^iani 
AB dato reeungulo i^X^ acquale f-ectanguhim ^/T applicà- 
tVijn*tJ«t ^stcédens qt^draifò' B/T. Quod oportebat Tacere. 

©b».'" 3r" Data recta linea JiB^ et leciilineo, per hahc 

' propositionem et òbsèrV;ftiohem piaecéden^em habebitiìr NB 

veì KJI latùs qua&ra'tiy quo excedit rectarigulum datum_ 

^7]^' sectindum datam rectam AB applicatiiìn Prb qiian- 

ùtàte'^tìCogrfita'jW^B vel JvTr ponatui y, uiidèl Ath=JB^y, et 

ritèiqùe,*^i portatur ';^^-i.'x=:i=^^-f-y ^ crit B'JV— x=yfB, unde 
AH'^ANy^BNs^xq'^kX^B. Et haa aeqiiatiórìum quadrati^ 
cauim afieciaruni species ex hac Prop. 29» sòìytfuiii Gcòhi^- 
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Vò étijó ùùuiSipfQTovv ai nSTf KA, Ty ah Edi 77€^i-« 
q^cQéta hai oaatà^oTùvr ai ZM, MN , ««# ine- 
t^vy&waal^ ai HK, HA,^M, ON. 

'jEn€i ovr taai slalv ai BF^ FK^ KA nsqiq>ÌQ€iat 
àni^Xaif:, lotci flai na\ ai ynq BHF, FHKy K.HA 
yiorlai iluA^Xoi^* paanXaqiioi^ «ga iorlv /JÌ BA ^Qi- 
fpfQua ty BF, TBoavrankoairnv iif%ì 9caì ij vnò BUA 
ywvla rfi t/fwi, BJHF. Jià m avrei jSi^ x^ eaj^nXa- 
gIwv iuiìp 1^. EN neQitpdgeia %f^Q EZj \Toaéi|W«- 
nXaaimv imi xul 17 vnò EQN yfovla tijs vnò E&Z» 
Ei uga ìaif èattf^ 17 BA negi^égeta ry EN nsqtqìe" 
fìBìu , ioti éinì xal, yiorla 17 vnàr BUA ry ihrò EÓff* 

me veteres , ifrvémendo qtKntit^fem htcògnhanf BJf Veì'jflf 
per applicationem recUnguK dato reeftaD'gnl¥> ffeqursrlisseciindum 
datatti rectam j^B et «xcedeittis «jaafdrato.''* Et ipss ettìfh/t ire^ 
goiffy ^a uà soi venda» Mqmtioneè harunr Pofmarirm iittnilirr 
r««enlierety facUe ex hmas Frop. 29. etimtmedonéi yel» ^^moA 
iil«jifi eai y ex eonauitetioiM in Obs. 4. ad il. • il. «ilaisi éadoci 
ppcett aimili ndontf ac faeCim att in Oba. 3; ad VI. 2h. . £vt|; 

-\rrxjyi^^ Ci. wbutoit. Cor; 3—5 «^ vr. 2». 

Quum ita^e haec problemata i« Prop. 28^ et 29; contcnu 
•iiit maxime utiliay et in soliitione ^liorùm problemattuip sac- 
•piaaime adbibita,, maxime, eti^m ìxt libro decimo Eiemeniorum 
Euclidi* ty^ ili Conicis JlpòUomi, ubi applicatio 2b. aj 
Kllipsin^ 2^ aiicem ad Hypcrbolam ipeqtat^ Bob.' Sìc|i«om 
>«irc ceiMec iaaciia admodiim ab Andr.- Tac^uet et CJaittl. t)e* 
«Itale» iki ita^ .^m* ded^riiut, £Iementenim Editionibiis has 
propofitionea omissat esse» et insulse adiilodum ab lis cUcr 
nulliut fore usus «sse.- Caeternm vide adìiuc ad calc«iu 
\U Prop. 31. . ' ' 



Ponantqr enim cirpMinferentiae quidem ÉF aecjuales 
q^aótcunque deinceps TjBT, Kyf, circumfei eniia^ vera 
li.Z aeqtialeji quotcun^ue ZAf^ AlN^ pt iungàntur 
ffK^ HA, &M^ 0iV. 

Qàouiafn igitur ae^u^les «uut cireuniPerentlae BF, 
JTKf l^A ipter se, aequales simt et ariguli BUT^ 
rHKy KHA inter $e (111.27.) Quarn multiplex igitur 
(9t circumfereptia BA circumferentia^'^r, tana multi- 
plex ^sf et an^ulus BHA anguli BHF^ Ex eaJem 
raticineret i{aam niultiple?( est circumfereutia ^jV cir- 
< umferentlae EZ, tam multipjex est et angulus E^'N 
anguli EQZ* Si igitur aequalis est circumferentia BA 
circ^Inf^ren^a9 Jp^iV^ aeq^n^lis. est et anguliis flH/l 

FRÓBOS^ITIO XXXJ^ 

■ Q^i^ X. ^Heidertr monet iu fschei)^ oiss. $. ?0&* {u-vpo^- 
litìtneni 3i. ipcoiig^ue i^ VI. 20. cum qua pro^imf» coli9«reat, se- 
i^jfctajoi, 9% propoùtioQ^hi^fl 27 -^jQ injtiic^ie a^ ^W pe^iiveujLi- 
(>,i^s, sabiitnctam esse^ < 

< Obf^ 2^ Roib. Simion^ o)>s,cnfats^ in d^inoj»sn'atipf^ bis, 
Qipifsam esi^ inTersioqeqi ope Fiop. B* V^ ve) , ut vulgo ha- 
(ent, ope C,Qi\ V, 4, facies clini. Jt^^^yn ^QiQUi]) den^ipiistrali' uem, 
Ppi9 y* 2.4* ^^^ procedale , vt^ifi t% CUvius «a iiiiy^rsione usii* 
l\t0 Nempe ita habere 4^eK demoQstratip : Ut FM ad BJ^ ita 
figura ex PB ad figurarsi sinii^^n^ ^t $iiniJÌM;i; pasttam ex, Bv^ 
« t invertendo (B,V.) ut ^4 ^d JfB ita. %ttt-a ex; HA af! figa- 
Tarn exi:^: ijqde (Y.,24.) ul; i?^^r4. ad T/l ila figuj^ff ex i?-#- 
^t Pu/ ad figutam ex PB^ Aequales a^titem suntr ^/ir^rJ ip»i 
FBi unde (A, V.). figu^tae ^\BJl ^yTA «equaiet ^unt iìj»ti^, 
^ac ex TB. ' 

Ob.s« 3« Puopo^tio; \h 31., geueij^n^ni c^ddit. piopor 
«itipneoi. L 47»^ e,t iiì 4<Bmcxiisccatione pfipvj» ex praf n;is8Ìa ab b<iQ 
»9dep<»ldeiiiibus nj^it, (^^eidei^^r h e. $,, 3Q6f^,, 

Ob.8, 4.^ CpiBijif^Tti, ^."<^^^ pot^s,^,.. Ì|a^pj(ajjo$i^o eajltjii^, 
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yM] £i fieì^wv Itnìv iqJRA 7t€Qi(péQeia T^p EN. usqu^ti- 
ag, /lei^wv ioTi Hai ^ vni BRAfiavla T^ff vnò EQ^ 
yoìvlas iteti ai èXdau&ìV, iXdadwv 'VBGaàqmv d^ ovrmv fiBr- 
ye^wy, avo ju^hv nèQKjpeQseuSv tiSv BF, EZ, avo ih yoi- 
vLiùv Twv yno BHF , E0Z , €ÌXf]ni;ai t^5 fihr BF 
ìii€Qì<f6Qei(xg Kai tìjs vtiÒ BHF ymviag tòams nolXor 
nlaamv 0> V '^^ ^^^ neQifpéQ'éia xai ?/ t/^wi SHA ycà- 
via^ Ti^Q Sh PZ neQtrfSQEiag mi Tr^g vnò E0Z yo»- 
vi^g , y Tf £!N. nsQifpfge^a xai ij v^ò E&N ywvia' 
Hcù diSeixTCii 6ti si VTzeQriei r^ BA TisQKjpégeia iris 
EN n€^t(f€Q€ÌQig, vneQtysi yMi i^ vnó ÉHA yfoviaiijg 



, 1) Ilic inserendum Rob. Simson wi trvxs iure censet, col- 

latt inV. à. Def. verbis : na^^ ÒTratovovv noXXaTrXct^tctc/ÀÒv et sa- 
prà in piiCeparatione ad deni(jnstrationetn voce : 6oai^ip[;QTOvy, 

ratiòxte ac I. 47. Pra eterea ope VI. 31. dedu da quoque ex T. 47, 
problemata generai ipreM formarh induant. Cf. Pfleirfei'er.' 1. e j. 
505i Claviiis ad h. I. Tacqnet et Whisiofi. in Cor. ad hanc 
pròpositioncm. ' ' • 

pbs. 5. Deniquc uotabimus, Austinoomne^prop08Ìtione< 
^27—51 spurias esse videri, pon qiiod ipsarum utilitttem neget, 
quam pctiiis de propositionibus 27'***29 agnoscit, at non sufFi- 
ceie patat ad eas Euclidi vindicandai", sed maxime ob asum 
Voci^ itSós a}ia&' apnd Euclidem noti occurrentis, de qtfa dixi- 
nms in pbs,^. dd VI.< ^0, et quod demonstrationum concàtenatio 
' iiitef Vt. 26 et VI. 32. quae inier se cohaereant, abì*Qp^ sii. 
Piaeterea VI oO. adeo facile ad II. 11. referri, ut ea non opus sit. 
peniquc, qnoad VI. 31. patere (it^s evident) omnes figruds 
sinniés rectiijneàs desc'iiptas super quibusdabi rectis ad se iii- 
vicem in eadem laiione esse, ac aJias quascunque similes figu- 
ras recliiinéaS' silpeì" iisdeni rectis descriptas, unde itS ftcilcex 
I. 47. confifiatur. NoBi» lutbaius qtridem ordo propo^onuin 
videtui', omrtes <auteni ha^ propositiones"26— 51 K^Urìcs esse, 
vix ^^^ucimur^ ut ci'edatnus. i^ ■ . 
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angvdo E0N; et si maior est circumferentia. BJ tir- 
cumferentia EN maior est et anguhis BHJ angulo 
EQN\ et si minor , minor ; quatuor igìtur existenlì- 
tibus magnitudlnibus 9 duabus quhiem circuniferentiis 
BTj EZi duobus vero angulis BHIV EOZ9 sunipla ^ 
sunt circamferentiae quidem BF, et «nguli BHP' ' 
aeque midtiplicia, et BJt circumfereritia et BHjI an- 
gulus, ipsius vero EZ circùmferentiae et i'psius EOZ 
angoli et JSiV circtimfe^jentia et JS'^iV angalus ; et os- 
tensum e^t, sì sup^erat circum Perei itia i8/i circumPeren- 
tiam ^A^ superare et angulum BH/t angulum EOSf 
et si aequaliSf aequalem; et si ruiaor, minoreoi esse; 

PHROPOSITIO XXXII. 

Obs. t. Rob. Simson. monet -enuticiatum propositionis 
VI./ 26* non' esse satis generalem, sed cani eo etiamseasii suini 
posse, quetn indicavimas in Obs*. 4, ad VI. 26. Addtt, forte 
etiahì àliam fuisse demoust^atiònem propoiilio^iu VI.' 26. dt- 
rectam (dive.rsam ab e^, q^^''* Claviiis iiabet, vide Obs. 5. • 
ad VI* 26.). Decide exhibet aliam pania brovio'r^m demonstra- 
lionem propositionis Vt 52. in hunq modum : Sint duo tri- 
angula j40Zj ZHV (f. 398.) quoinnv duo lacera AS^QZ duo- 
bus lateribus* lrZ,Hr proportioi^alia sinc, fc. si't ut v^^iad > 
BZ ita IfZààJffr; parallela at^tem sit Qui ipsV HZ, et ^É ipsi ' 
.BT: erit jiZ ipsi ZP in ditpctum. Ducfatnr PK parallela ipsi 
ZH C^, 31*) occùrvatqùe rectae BZ pro4ufctae in Ji^. '^uoniain 
i^itur utraque jÌB, ri( parallela est ipsi ZH^ hiint et ABìKP 
inter se paialìelae (I. 30.j, quare angui i JBZy ZKV sujni iriter 
sjB aeqùales (f.. 29.)' Est atiiem AB ad 9Z: ut {ZH aJ HP^ 
h. e. (I. 34), ut) PK uà KZ\ ei sunf circa aequalea apguJos.; 
ergo (VI, 6.) aequiangUla Sunt 49Zy, TKZ triangula, ef piop; 
^crea àn^\x\\x% jiZB aecjualìs est aiigulo iZKt est aiitetn. B^K' 
cecia linea; igitui* AZ ipsi PZ est in directurà (I.. l4..), Opé^ 
tc4u,s yiopositioniA,. 4eÌA\t(e Yl«. ^^? Ha' demc^ixsttiijt,, Si dui^ 
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t'fiò -BÓ.V' Hiti €i ìvìj, ìa^^^xaì «/ iXdaaQìV, èXdcmop*, 
i nv dQ0 oiff JiT n€Q%(f>éq€m ngòs ^i^l^y EZ, ovrwg 17 

i'v/d tì//f yw*''» 7iQÒff %riv vno EQZ owwff 1} vnà 

ttgas' *^i wV «pa ij BP n€QupÌQ€ta ^Qog t^v E% 
fi§QifpÌQ€i(4P ifihfas ijf^f vnà BHFywvia ngog ti^v vtiq 
M&Zjt x«i V 'vniBAV^qòs'vi^y vng EJ^ 

*Mv agi» toig ìao/y nyaf^ois cti ytaviui tov itvtòv 
è'xov&i Xoyfyy %alg nigupegeiaiSif iff^ ^v fiefyxixoiP^ èav 
%$ n$òe toìg uév^qùig^ tdy Te nqòg vaig.ne^irf^oei^ig 
mi ^e^r^mUii* "Ons^ idei èet^uh . 

p«fftlfelogv«mBia »ttmli« «t «imiUter potila eoiDinuDeiii 'bastie* 
riitt aagttlttiu auc angolot ad v^rticep opjpotitos; eiuot ilJorum 
diameui in< lecu liaea. Piimo habeaiit parali elugramma ABfd. 
AJ^Zf^ comni alieni angui um BAJy sintqiie sinulia et sii^ilita' 
posita» erunt À^P^y ABZ€t circa eandem diametruiik Prodii- 
c^iuni; ^DÌxn .^Z,r^ a4 M%K. ^ iungwituv ZAyZ.^' ' 'Quoniam 
ieilur aimilia soat ABjpdf JEZQ pai*all«lograinnup» «cit JA ad 
AB^ ut 9 A ad A^\ ^uare roli^ua 4^ erit ad reIic|U9iD ^B ot 
làA td AM (V. i% Curò J^sc ^utem ^ ae^ualìa ipsi ZU^BB 
Ipti riSr» et AB, ipsi dZ« ìlrgo ut J^iSf ad FH ita u^a ad 62;: 
«t paraileiae aum ^J?, fif. ipai» ÀQ^ €f^; et tnangole Aè:^ 
g^^^^àd U4ituu a|iguluii| cpmpofita sum jo puncto Z.; quare 
eà'uiii AZf Zr ubi ipiis iq directui^ (VI. 5!)0* Secuudo^ siot 
parailelograinma^^^/', 9ZfiA simiUa et ain^iliter poùta» ha-i 
beaiU4uc; auj^uju«. KZfip MZB ad verticQm opposifot ; erunt 
di«nieirjk AZt\ ZV sibi ipsis ìa directum* Qtioniam enim p»* 
valleiji& fuut A^y 9Z ipM> ZH, IfF^ et jeat A9 ad ez ut ZH 
•a //r; erùut iar:^,2^r in directum (VI. ^0» 

Oba. 2. Clavius monety u^ vera sk propQsitio VI. 3Z 
duo i»tay de ^uibus sermo est» triaaigulaj ita^Mcundum uuuxn 
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est igifur(y.Def.5,) ut cjrcumferentM liF à^l pirquiìifc.-. 
rentiam JEZ ita angulus BUF ad * angulam JSBÌC. 
Sed (V. 15.) ut anguìus Bar ^c\ angulum JEtìZ ita 
augalus £^F ad ^ugulurh EJZ; duplus enim uter- 
que utriu^que; (HI. 20.) ut iglturcircudiferentia£|ra(l 
circnmfereutiam EZ ita et angulùs BHV ad aiigulum 
E0Z^ et angulus BAt ad angulum EJZ^ 



In aequalibus igitur circuiis angioli {tandeip habeiit 
rationem quam circumferentiae quibus iusistunt f stve 
ad centra, slve a'di ' circumferentias iiisistant« O"^'^ n 
oportebat ostendere, 

angiilom composiu esse deber^ , ut iicerque «ngidoram « lai e* 
ribu^ proportionafibiis pompreheiisus altenius Mt illi 4iii|;uloy ' 
lecuadum quom ttiangula' componimuir. 

F R o, ? txsiT: i o xxxm. 

Obi. 1. In praeparàtioae damoustrationis Joco, i^rcuiini 
FK, i:^ arcui BX aeqnalium aoguli. FMKy JCifui, tu^nìoJfÙJT. 
a«qua]ea poni po^sunt iuberi. Moduih hoc faciendi immediat» 
docmt !• 23. Modus prias ladendi nititnr IV. 1; Iff. 28. imnie*^ 
diate aiit«m non exponitur, xuss addere veli» ut IV.. U Cof . 
(P^aeiderer.) 

O b s* 2. Si in ^a'rte seconda proposìtionis sectoi^es occiirran]^ 
semicitcnl» ««quale» a ut. npaiores , bisecanda illi facile ad téc^ 
toret i|iin«ref semicireuJo reducentiur. Caeterum an^ulos gib* 
boa etìam per demottatracionem partis primae non escludi 
posse diximus ad HI. 20. 

Obs. 3. £x liac propost tìon« sequencia adbue deriVan-* 
tur Corollaria» quap sunt apud . Clavium » Taeqneeum, ^er- 
mannum, PAeidererum , «iic^s^ue. I. Ut est angulus ad cen- 
trum ad quatu«r angulos tactoSy ita arcùt isti angulo siibtéftBiH 
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^eyw ori xai wg ^ JSJT ^BQitpéqBia nQÒsx^vEZ 
n€Qi(péQ€tav ovToìS 6 HBF TOfAevs nqòs %òv OEZ 

'JSne^evyd'iaaav yàq al BF, FK, naì lr^(pd^ivi;wv 
ini rmv ÉF, FK li^eQitpeqsKSv tiSv S, O Gr^fieitav, 
hie^evid-mav tcuÌ al BS, SF, FO, OK. 

Kai ènei Suo ai BU, HF dval xafe FH, BK, 
laat^ eiaì, »al yavlag laas neQté^ovar lecw §aQis ^ BF 
Tj JjST ioTÌv iati , xal laov i(n;ì *) x(«ì %ò BUF tqI- 
fiovov TfiJ HFK TQiycipw. Kal ènei hf] iarìp y BF 
neqKpéQBia ^y FK neQKpe^eia, xai ^ Xomrj tj tìg tqv 
oXov ABF KVxXov neQKpé^eia ioti ìotI %ij komy rij 
eig Tfiit^ àmQV kvkXov neQKptQela ^y wgre W}tl ymvia iq 
éno BSF lyfj vno FOK ètrttv iO'i]' o/foeòv ^qa tari 
TÒ BSF T/uijuta Tw FOK TjUfj/iaTr icai elaiv ènl ìtnav 
tvd-emv T(Sv BF t FK* la Sh Ini laeiìv evt^^wjv 
o/uKiia %(jf/rj(iaTa hvkXwv ioa àìlrjXoig ìotIv* ìaov aga 
fori tÒ 'BSF vjiiijjLta rw FOK jfir^fiaTi* "£aTi Aè 
»f^i tÒ BHF TQiympóv tw HFK TQiymvm Jgov* xal 
oìisg Sqa « HBF Tìo/ievg oAft) rw HFK TopbBì itsog 
ietiV' à(à ra avrà 9^ %a\ 6 HKA xo/utvg i'AaréQw 

:. •. ♦ • ' 

X) Peyrardus in Praefat# ad Tom. It ait: y^Iii tMa^rasco 
mauiiscri^tf 190 vel €od. a nci^ua^nani, agitar de circiiToruai 
seetoribiis 'in ultima sexti libri* piopositione. M'anus aliena 
inter lin0as et in tnarr:iìie manutcripti exaravit omr^a ^uae ad 
i^ctores pertinenti et (^iiideiQ, u(^n Ject. yarìant. addit, vcca» 
hujis cnntractis.*^ Quunr icritur postea ad God. a provocet 
Pe^'ard^iV«d laltim de l«ctione' ista ad marginem «lotata in* 
teliiji.d^bct. 

s 2) Pro: laqv 9Ìifa %axX qtiod,YuI||;oJ^b«iity Ugendiwn cue : 
ma Xpov ^OTÌ recte nionet Kob* Sinison. 

3.) Ita leg. Grcgorius, cuius lectionem hic restituimns. 
Péyràrdus ex Cod. a habet': kuì ?/ Xoitt^ t) tezòv qIòv xvx?*ov 

l'i . . . * . .. ^ . , . • ,■ { 

ad toum peripheviaixiy^ et vice yersa^ Vc^ ^liain , ut apgujus 
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Dico et ut circumferentia BT ad circumfercntian» 

EZ ita sectorem HÈF ad sectorem &BZ\ 

■ . ■ . ' • ' ' ■•»'*, 

, lungantur enim BFj TKi et sumptis in 'circumfe-. . 
rcntiis JSr, FKf punctis S% O, iungantur ci J5^, • 
Sr\ TO, OK. 

Et quoniam <luo BH , HF duabus FH, HK 
aequafes sunt, et angulos aequales coraprehendunt; 
et basis BF basi FK est aequalis et acquale est etiara 
triangulum Bjffr triangulo (1.4.) HFK. Et quoniam 
aequalis jest circumfereqtia BF circumferènliae FK^ et^ 
rèliqua circuraFerentia quae complet totum circulum 
^/^BjT aequalis est (3 Ax.) reliquae circuniferentiae quae ^ 
eundum circulum complet ; quare et angulus BSF ari- ' 
gulofOX^est aequalis ((II. 27.); simile igitiìr est (lif. 
Def. 11.) segmcntum ' jBST segmento FOK; et sunt 
super acquale^ rectas jBjT, "^FK. Sed siinilia segmenta 
circulorum super aequales rectas aequalia inter se sunjt 
(III. 2^1:); acquale igitur èst segmentum IfS'ì' segmento 
FOK* Est autem et triangalum BHF triangaìo fftK 
acquale ; et ^totus igitur sector BBF toti seètori HfK 

ad cei^tiuin est ad* angui uxiirectum, itaarous isti angulo sub- 

tensuB ad qva.drantéiii circuii. 2)Divcrsorum circiilorjim arcur 

qui aequales subieiiduiil anguloa, sive ad centra, siv«adperip|ie« 

iias, suntsimil^s. Et vice versa àrcu» simile^ aequales anguloa tub. 

tendunt, ubi nempe sùniles duorMm circulorum arcus dicuniuc 

ii, qui. ad i^tegras circumferentiafi, quarum paviem constituuut^y 

eaiideih utrihique rationem habei<t^ 5) Dnac sèmidiameui a 

conceiitrifcis peripberiis arcua «iiferuut similos. 4) Hisc^ 

innititiir vulgaris ratio angulos meticndi per arcus, ^ni iilot 

subtendunt. Si emiti> dati§ toi^ circumfercniia .cuiui^wnque 

circuii |ivi8a in cer^um numerum paltium aequal^uq|V. e. 560, 

qui gratìus voc4Utur, disquiritui; o^e in8ttum,enti^gomQm^^ 
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%mv fiKF^ HTB ìaog èmiv* oi TQcle cJ^cf ^o/ibis o.l 
ffHr, HFK, HKA iaoi dXXijXoig claiv. Jtùm avrà 
^iy xai ij e£}2l:^ eZM, OMN rof*ets hot cini]ì:oiQ 
elaiv 6(Hi:ùaiuujy uq» ìotìp ij BA ^eqi^l^sia %igg 
JìT ni{H<péQé!ug, roaavraTiliwipp iarì ua\ q HBjI 
fùuévg %<yù HììV nofikos» did %d avrd 81^ maìoacir- 
U^aai0)V ioiir ì] EN m^ifég^ia %^$^£:2^ neQifpegeias, 
%oaavrii7i}*€6amv tari xui &EN TÓf^^^ %(yS 0EZ 
^fo/LUifis* El dgci iofi iaiìv^ ^ BA negKpéQeia tj EN" 
mgupaQsm, taqs iori jc^i 6 HBA To/tisvs toJ OEJSf 
rojiieir nai ei vneor/H i BAutgKptQeia fi^gENnegi- 
. f€Q€Ìc^, vnBoiyfi xul 6 UB /t zofJtftvg tov GfEN TOf^mg*. 
xai €Ìèkkeh.éi,èX).fi7tai. TeaGugnìV d.ij ovtwv fie^s&wp^ 
avo i^dp Ti'lv BI\ E!^ nè{)irpe{tb!iiv,^ Syo ÒM%mvHBiy 
^3pZ T(jfiu.ioìV, dXìj'mmÀaihig no/.kanMiGm'^} vfjg/itf 
Bf m9*V^Q^'^?\ ^"' "^^V HJir vofuwé, ijis BA na- 
^i^tgsia scoi o UBA '^QfiivQn Tì]g Òk EZ nsQifpeQsiug 
i^\ Tov &EZ ro^iiag ìo^ìi^ig noì.hx^mma % ^'r« EN" 

Vffj^Qé)iBi i] BA mQiifiQBjta Tf^g EN ure^ijfpég^l^gfVniQ' 
fyu %al MBA vo/iHVg. vot7 &EN To/iM^ifag^ nai el iatjj^ 
l&pf* nfLÌ él è'kXeinBi, iXA^iTrer è'ariv Spa lagijBFne- 
Qifigéia nQpg t^p EZ ompig tìBF tofievg 7106^^ 
tÒi^ 0EZ %pfutt. 



iDOAec Kob. S»|tìisoii. 
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^UQJ^ giradas ^i|>t in duohas àrcubus circuii, alicuinst) patet per 
VK 39;' ratioivftn angulorum» qno& Li aiciu» subto>*duiity iì\ 
i^un)(eris ^iiiben posseJ Ct si uiiiis aho^ulus considlratur ^ et 
numciua . graduum inaKU ad. fum p^iiiueiite inventus esc^ 
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aequalis est. (2^ Ak.) Ex ^ààémr^tioneeìsectOTflKjf 
atrìqtie Ipsoram lÌKFf HTB aeqiialis est; tres igitiir 
sectoi-es HBFt HTKi HKA acquaies. intcr se sinit- 
SìthiÈièr et seetoifes ©JBZf BZM^ Oaf^ aequales bx:^\ 
ter se'sttnt; qiiam roultiplex igituf est tnmtxifettiitiii 
BA circumferentiae BF, tara mnltiplei est ct'sccior 
UBA secéoris HBF. Ex ^eadem ratiane et qoam mul- 
tiplex est drcumferentift^ EN circumferentiae ES% tam 
niuUìplex est et secfDr QEN sèctorisT QEZ; A igitor 
aeqaaKa est cireumferentk ^MA drciunfevcttiiae y ^A*' 
aequalis eat et sector UBA secioiì BEN; et éi snpe- 
rat* drcnmfereiitia BA ciroamFerentiam EN^ stiperat et 
sector HBA aectorem OEN; et si defictt , ^èCicìl. 
Quatuor igitur eidstentibus magnitudinibus , duobus 
quìdm circumferentiis Br^EZ^ànobus vera sectoribuf 
HBri&E2jj sumpta suut acque muhiplicia ipsìus quidem 
circumfi^reiitiae BF et ipsius sectoris UtBFi circamfe- 
reiitia BA9 et teetoih HBA, circumfercniiae vero EZ . 
et sectoris &EZ aeque muhiplicia» circumferentia ES ' 
et sector 0EN» Et ostensum est si supera t circumPc 
rentia BA circumferentiam JEN, superare et secroretn 
UBA scctoremQB^; «t si aequalis sit, aequalem e$$e 
et si deficit, defìcère; est igitur (V.Def.à.) ut cìrcnm- . 
ferentia BF, ad circumferentiam jBZ> ita sector HBF 
ad sectorem &EZ. 

consut tallo «ngiili ad 4* rectos p«r m*.' ìj Sii è gr. mi^fA«nu 
gradimmo quos arcuf habct = 45, 01*11 aTio;uIus ad «ttnr «rtam 
p«rinieiii: 4 rect. = 45r 360 :;=: 1 s 8. Caetérum JocO '360 ^ 
P'artiun» ve! groduum, in qìios valgo circinnfórenriafii qÌMiin* 
ciinqad dividere soUnt, recetttiorcs Galli *eam in 400, ad«o<|iie 
4]^Hidrantem in 100 parrea aeqnale» dÌTÌdeie iAstituènilkt* 5) 
M«tiaiH*a quoque «ngirlormn circtila imisuntiuìn , ' qitoriini ' 
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Tertex intra veì extra circulum e^t, facile habetur per laminam 
visi diCTerentiain arcuunì , quibiis insistunt. 6) Inaequalium 
éitcul^rniÉ arcua 'siint iti ratione ovbmpòsita ex rati<mibU8 aW- 
gttk>ruiii' ad «jentruin et p^Bripheriarani. D«iiq«e notandàm 
4tt^. apua .CiAvium ai etlcetó ìibii VJ. plutj^ adkm'c alUka 
>in theorepatt «tfi«oUe|iiali9> <|tfan«n malta v artancof cii;c4 
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COKOLLARIUM. 

' Et manifestum est (V. 11.) et ut sector ad sectorem . 
ita esse angulnm ad angulum, 

ìnTefttioifem •uperficierum propomonaluim. Et tunt ^uidem 
ìUa, ut Chvius ait, scila non iniucundai et augeri etiam eoitum 
tiumerus facile poterai e scrìptis ▼etenun et ucentiorum Ma- 
themadcQnun. * At memores» nos in Elemtntis yeriarì^ noIui« 
mua, nimii est e. 
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; EXCURSUS 

AD 

É LE M È NTÒHÙM 

L. V. et maxime ad Dcf; S. et 7. 



A primis inde litteritum ih Atropa restitittiraiti temporibof 
%à nostrani usque aètatem luud defuère Matiieniatici » qui in 
libro quinto EUiàentoruxti Cnclidit multa diffidlit; obseiir4,- 
hàìàà àatis ^xj^licata ^tse còfitendere^t, ^unni còntra alii hjtnc 
iptuiri llbruni pulchéniiiiuni itigenii Eudidei foetum iudi- 
tàikiiti Gràtitfiicha autjom dubia , quae cbntrà demonatrationea 
ili Hò'o libro obvias iifFerunt, ipsà fundanKentà, qiiibus illae ni- 
luntur^ spetunt, definitionea nempe rationum 'acquai ium aut 
> inaequàUuÀ , et ad haec Uré rèdéultt^ Euèlidem aiunt (▼. e* 
Boreliiis Eucild; tèstitun L. ttU Ax. VI* et quae ad iliud <»b- 
aervat) mn^tifariarii rationem et proportionem (aut, ut alii di- 
cunty proporiioualitaterii) iiiagnitud.iauni definitiisè duplici mo- 
do, primo quidam in libro quinto, et alitar deinde in libi'o 
•eptimoy quod ipsum indicio sit eiim libi ipsi non constitiise, aut 
forte in primis istis definitiònibus ipsum sibi non satisfeciaac* 
Esm auten^ fiò'titfsimani delinitionem rationum aequalium aut 
inaéqualiànfy cui integer fere libei* quinti s iupérstruatur, nempe 
&. Det V. et t; Def. V^ esse st(l>obs6uram , «ec naturam rer 
defirtitae aatis déclarare aift distinguere a quavis alia, et no- 
tissiitoaS adeo magnitudinum proportion<fliOLm proprietates inJ.- 
dedi^ci' nó'n posse ▼. e. propositiòiiem : si quatiior magnitudine > 
prop^òniàrtales fueriitty et prin/ia superet secuiiJam, tectiam quo- 
que aecetsaiio excedére qiÉatum* Def^ctum autem . definiti- 
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onii 5a« et Tinae in «o podHimiitn latetei ^u6<i èa ^.laa in 
bis Dc£nitìonibu8. de magnitadinibiis , • quao «atidém aiit non 
«andein rationèm inter te habeant, dicantnr, non sifit proprìetas 
prima et omnium noritsima, quae istis magnituJinibus eompe-» 
taty qualit taroen esse debeat illa, qkae definicìoiiem ^ciixitiiicam 
Gonstitnat. Plura alia adhuc carptt in bis delinittonibn» Tbom^ 
•Impson, de qnibua infra videbimiifé Cotistilfo omiiimus ol)- 
iectionet manifesto fai saa, a Ramo, iniqtiissimo ilio Eudidia 
refirebensore aliiaqn» factas^ qui maU ititelle'cta Euclidi» defi' 
aitione -«- in quem errorem a Campano (vtd« obs^ .iiipra ad 
Def. V.^'S.) inducti fiiiase videntur — caliimniairtiti* Euciidom 
generalem datoruiti p'oportionem djefinire pet fpecialem a«qiji* 
mttlttplicinm ptoportionem. Et fottaite falsa Ssta CA/npani ex- 
potitio causa fuerit, our multi pnmo post Htteiras reiiatastem- 
poro Euclidem male^intetligerent. (Cf. Barvow. Lcpr. 16,66. 
I.eci. VII.) Tacquecus etiam putat (Element. Eikli^^. fìeo- 
metr. planae ae solidae. Ite Y. ab initio) Eucfidis denhitionem 
non naturam aequalium tationum ted afTecttotiem so) om modo 
«Ifqùam exph'care* Et illam multiplicifim pfoprieratern 
adduci vel tanquam signum infallibile ratiotiiifA aequa- 
lium ut, quandocunque ea demonstrau Fiierit de qiiibns- 
yris ratiònibus, inferre certo lieeat, aeqnales cas esse: vèl 
cum iWiua sOnium esse, ut per magnitudineS eaiidèm raiio»- 
nem habentea nihil aiiud intelligi velit qtiam ^ eas ^iiaru» 
inultiplicea modo.iam dicto excedanc vel excedaiitùr. Sì priifs, 
demonttrare debuisse Euclidem, eam afFectionem -omnibus et^ 
«olia rationibus" ae^ualibus inetse. Id vero nec Euclidem nee 
alinm tqùeniquam demohitrasseé Si posterlus, securos nos 
quidem esse de veritate theorematUm in sensu definiLionia ac-* 
ceptorum, minime tamen ex vi deitionstrationum tiobis con- 
arare de absohita rationum aequalitate. — Taquetus itaqiie fun- 
damenti loco sumere videtiir, aliiinde constare, quid sit ratio^" 
nuw flcqtialitas et detnonstraiidum esse, cum vulgaii *Ét<> cou 
ireptu de raiiojiiim aequalitate necessario cAurtinctam essfr' nana 
quam Eifdid'es alTertj pix^prietatern , et. Vice versa." EÌ>Ja!« 
fare redire videntur, q^iae Oalilaei moiiét (Vid, piriicìpio della 
. Eudic?. Kirwcnt. r* ir. ^' 
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QuinU Giornata del Galileo cLettAta ad £^n^. Torricelli in 
Eleni. Bucha. I|al. editis a Cailieri JJor. 1769; p. 1170 
qui ìu babet: Quodnam ingdniam «dea fìelix est» ut certo 
•ciaty quatuor 'inagnitudinum propoctionaUiim aequemultipla 
' semper (Euclideo more) inter se «uNivenir»? Aut quia noYÌt» 
ifU aequemultipia non seiiiper oonveoirey etiamai Uiaù mag- 
nitùdines non fiat proportioaalea 7 — Euclidit itaque illud 
asaertum Tbeorema potiua esse ait, quam defiiiitionein. Et 
Taiia baec contra Euclidia tbeoiiaro .dubi« alii alio modo evi- 
* tare vmì refellere ituduei'uiit. Atqua il quidem , qui nulla 
Euclidi» rationo babiu .diirer6am ab eo ^uautitattim propor- 
tionalium theovi^m dedaruiit, bue Qoa pertinent. Inter eoa 
• auteiDy qui fua cum Eudid^ co««iUare voliierunt, ii maxime 
perfunctorie versati esse videntur, qui ut Tacquctus» Tórieei- 
liusy van Swinden aliique plurima ab Euclide demonatrau 
A^coremata v. e. 7. V. 8. V. 9. V. Axiomatum fere loco ba- 
buerunt, qujppe qaae declaratione potius aubinde aliqua, qoam 
demonstratipne egere putarent. • Aliam deinde rationum aequa- 
, lium notionem sumetttes , demonstrare sategerunt y Enclidis 
notiojMro cum ea qua ipsi usi erant, convenire, atque ex ea 
derivari polse. Perfunctorie diximus eos in liac re versatos 
esse. Neque enim hoc ' est denfOnsU'are v. e. du'as rationes, 
quae eidem tértiae aequales sint aequalea 9S8e iatcr se, si tantum 
a(T|rmaveris, rem ita se habere, nec provocare licet ad Ajc* I. 1. 
qiium ,idy quod de duabus. maguitudinibus val^t, nequaquani 
< applicar! semper possit ad duas, quae. inter niagnitudines ob- 
tinent, rationes aut^ relationes. Ad demonstraudum autero Eu- 
cli^eam notionem rationiim aequalium cum sua nòtione con- 
venire, plerique ik per se' clatum sumunt, datis tribus quan* 
titatibus Af B| C, dari semper quartam, ad quam C eandem ra* 
tionem habeat, quam habet^A ad B .quod pM^iter sino de- 
oionstralione^ . qua ratione illa quantità! D inveniri possit, sumere 
a rigore Euclidi solempi alienum esse Videtur. ìd tamen, 
praeeunte Campano et Clavio, qui caetfrùm cilm Tacqueto in 
bac re nihil commune babet, sibi permiserunt Tacqnetus, 
Galilaeiy Carlieri, aliique* Sàccberius contra (Euclid, ab omni 
naevo resiitut. p. Ili sqq.) quam maxime instar, illud postu- 
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Ittaun io Otoiii«in« sumer? h$uà licere. Cf« Pfleiìleret« de 
dime^. Giroali P. II. $$• 51. 52. et Robe Simson iti tìotìi 
t4 V. 18. Pluta^praeterea alia nouOi dignif^ma eotitra Tac-^ 
^eti similei^iie aliorum obieotiones habet Banow in Lectiott* 
Cantabrig. habitit 1666. Lect. VII. e quibus baec adh^c affere- 
aiiy. VNuII^» inquit p. 297 aqq.^ defintdo rei cuiutirts natu- 
K^m ^tfv explìcar, qaam aliqiuun eias affeetiontm iteeetsariam 
H reeiprocam, ad eat, buie noettae param» aasignatldo. Qui 
oirculitm e radiosttin patitale^ trìanguliim > trittm rectatum 
coacuxpo spadiun inokidetice etc. definita qnid aiiud quam BtrtM* 
rarinn iaUnua naturasi ex afiectionibua quibusdam suia ex* 
plàcet? Nec dari aut concipi potett natmra ab ' afFeetxoiiibus 
eijoamoji aoceesanis distinctat iiave prior. Habeie talem ali- 
quam affeetionem ipia rei patura est, ei essentiale ^tt, e^m coti* 
atitnit- Vnde qui dicit^ sps talem babena affectienexn/eiut 
^atutani èffÌMU Igitur Euclidea cum pvopottionalium alFec- 
tionem neeesaanain eachibuerìt» eiùs tiatutam* quantum fieri 
aolet et poteat, abunde de^lacavil et explieuit. Caeterum Eu- 
elidl féliquisqae definitionum aactonì>ua I«x. iniùata et im-* 
poeaibilia figituc, scilioet^ ut demoni trent » de£nltionia praedi* 
catum (aubiecto coaremre: non tenenlur^ neque poasunt i4 
demonttuiref aed gratia aaaiununt» boc est» attributo pfopiiunt 
aabieoti nomen imponunt ex .arbitratii suo. Num incumbit 
mibi denipnatrare» cireuli noniAx^ <oIis parea r^dioa babentibua 
figuria competere? Minime vefo^ aefl ila omntbua et soli» jure 
meo circtJi nomen adaigno» Eodem piane modo prò lubitu 
auo ^quamvia non temere nee imprudeuter» at cettis de.caiisis 
iustia-iilia et idon^ia) \.aeqnalium rationnm nomen aitiibuit 
o^aTO^t^imf}s omnibua et aoiia dieta pioprietate praecHtis raiio# 
nibua ; proportionafxum appeliaméntum appropriat quantis con* 
ditiònem iatam obtinentibua ; unde piopteiea boc ipsum ratio- 
num aequalium et quantortei proportionalium nomen censen<* 
dum ès( iia omnibua et aolis oongruere. — Vnicmm etty qnod 
dejìnitiqms anctor ostendere tenetnr (exenijilii sciticet ad jénsunir 
clarU aut -per evidentem discmrsum) at^rthutum dejìnitionis im^' 
fostìhile nìhii aut mere imaginariuni complecti^ sed ttveta poss$ 
rei exktere proprietate teu conditioné suppgtiia praeditofé •— 
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Cun, agitar per ficUe perspioM^uc pi^ibarì possiti id^tia' passim 
pracstetm* ab Eiiclid», ubicun^ue definilioncin hanc appiicet 
ru4ieri4« cuivis deui'niinfttae« dari quanta, quibus coniretiUiK 
)«4iitisca dcHintionis LypoUie*isy nilùl ampJias est exigendum» 
eiqiie Jicet optimo iiir« qitaatis iis onanibus et solis propor- 
ùonalium iiomeu affigAre. t- Càecérum quod , hano promàa* 
, tac«m, proportionalibus acciderc, th«orAn« osse dicimty r«tpOii- 
dc4^ quod secitAdum rana ipsaoi omoia definitio est cheorema, 
pj'njH^sùio scilicec demanatiabilis ex alita subìecti definitionibii» 
aia ex alita reciprocis affectiontbas priua at^ibotis siibiecto. 
Virissim onme . theorema poteru in definkiaiieiH compingi/^ 
Simili feia ratìene iudtcat. Saccberìjas (Euclidea ab omni naévo 
yiitdicauie p. 123.): ,|Licitum est mriciiiqiie definire, prouc 
ipsi Jibuenr, terminoa aiiae faedltatisi dam- tameu ex una pano 
ep9 nunquam ulHirpct, nisi iuxta Definitioiiea iam ^abUitas; 
ec ex altera accusari ittae non possint de confusione' unÌQ« 
termini cam alterò '* Cf; idem p. 125. Reapse etiam alii haud 
iiagaiit, iure suo ' Euclidém delmitionem - magnitndinum prò- 
portioiialinm eam, qine est-Def» Vi -5. dare potuisàe, aft eam 
Moicn inEelleccu dlfficifeoi, et aub^bscuram, et ab aHettioae 
afVjita niagnitudinum proporr iouaiiuro, quae minus obria ait« 
peiita/n esse purant, unde liane Euclidi» definitiouem v«l ex- 
pi i care, ^.el pariter ao Xacquetus, ' Hvinioribua tamen argumtaatia 
iiéc tòt p*^posi^rònibus A^ioniatitm 'ioco' babicis ex alia facili-» 
ore eariMidem définitione quasi Tlieofema derivare smduemnt, 
qtio facto demum secure illa uti #e posse putaruat. Atque 
bis ipìse etiam Claritifr' annuftierandirs videtuiv Qaéravis enim 
ilio asseVat, potuiàse oninino Etidi/denl iure suo quàntttatcs 
proportiouales aiir non proporiionaUff appeHai*e, ut def. § et T. 
«labiJivit, et quamvis etiam causam'/ qua permotus Euclidea 
iIJis Jefiuitionibùs usus fit, aiTerat ' i^tari» oniiiino ab irtcom- 
roenstiralailibus pctitam, addit tamen, ex defitóióiribus istis non 
▼idqri colligi posse, vere magnitudines, quarurti aequemiihipla 
eam condiòcnem lìa'beant , esse proportiouales , \é\ non pro- 
portiouales, etiamsieas solunìEucJidcsvelit ita appellare* Iiaqi>e 
ad excuaandas Euclidis deAnitiones liaec fere liaber. „d» do 
magnitudinibus saliim ratioiMbilibus quaestio fuìsser, potuisstft 
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^ onniiisiOt £iMlitlB9 'miignitttdines pLQpoitioikiale» •adem modo 
de£mcft te VII» 20« Def* ixufiiai:o$ {>Tqii>ditiónRles. Diceve 
nffnfe pot^rat» Magnitudiiw» ptyportiQ^naUs 6unt, eum ^'' 
m^ é^hwad»9kt/^ tenia ■ qiuitM iM^aeiitultipiii est, rei éadei^ 
par», ¥^ enedttni' partes,,* vrì: cur^ prima^socuudam, «t 
té):(Ì4i .quaitàni «eqtudiMr coùtiiuet» eandein<]iie in&opér il- 
lius )p«nein « rèi easdem partea* ' Et «tmili "ratiooo porerat 
4«&iir^(;inajgiHtitdinea non jiropottioiialw. At qutim m'ario« 
iUl«a4}ttoqtte compiteti irelktt iaiti non xni potèrat hac definì 
WVfif quòd^in irrationaliba» msàox itiagnimd'o' neque mtiliì- 
p)«x esso potes( iDÌmiria»''iiaque eam semeV) mit"- àliquozies", et 
insiigper «Uqu^.ieùia partexii aat partes oontiriere. Yi^tìi^ pci- 
tat BuoUdemt mun onmis proporne racionatis - sivo m>i^- 
jiitadmuiu cooinianAurabiikmi sii ut propomio^^ iiunierì ad nu-« 
nieì*9XD,^^ ciccmnspes^isso primuin aliquld , quod e^*tutin sic 
con^pùne qnìbuslibot qc^atoor -iHimeiùsy sivo inagttit'Udinibus 

. éatvlem hab^mibiu proponàonem , .v«l noiv eirtid^in,' ù^ ài 
idem iiiad ep|iv«iiu'e deAioà»ti'etai* quatt^or magnifcodàiibus 

' etÌ9in ii|Qemi9eilsiirabilibiÌ3 , iore optimo magnitudiiiea' iilae 
qtiaiuor pi'oportÌQualea etiam dici possint, ^-éì non pitiponio^ v 
nalea, quiudoquidom eanden^ * batxni* prppvietatem^ qiiaitt qiiae-» 
libeii «na^itudiiuet. «oonimensui'abilesy e^iulem habentdà propor- 
aioneott Tel noa eandem^ necessario -liabe re 'diénionstranuir. 
Fcim^m itaque/sutntis propositioMÌbus libri VII»' qtkae' nullo 
modo ex V,.5. Def. ee V. 7 «uc omniso libro V, penJéài^,, 
oatendit: pfiopositis quatuor nnnifris pvoportionalibui^ sunv. 
tisque priflii aq t^rtii aequemuldpiis iux^ q^iamvis multiprìil- ' 
cutioo^OSy I ium secundr et quarii ae^nemultipUs iuxta quanti: 
cim^ue paviter inultiplicatioi\em.; si maUiphini prilli niaiu;ii th 
vaviùpXo aectutdiy. (oreett^minuhiplum te^tii maiua multipi'^ 
quarti; et si mnltiplum primi acquale sU' miihiplo' sécuiidi^*^ 
§ot€ et »uitipliink unii acquale multiplo q^iaiti ; si • deiiiqii^ 
tmiltiplum aprimi mikUis sit ai ti^tiplo ««cundij fore et multi- ' 
pluia «eitis mittoa rnuUiplo quarti; Quod ìt:k demonstrat. 
Sint quatuor numeri piioponiofw^ei a» b, c> dv Quòniam igltuif 
«:b3W)dy Miii (yìU 15,) l3ermtttaHdo,' a}<f===bid* I^m» «it 
••uiii(ui»Ju<m w»4. oioi ^i^ m*<wi»'^;Q \VlIv Wiì'f^tlw^^ \ 
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que^ si «tt'intiini fu«iit rb^ ri» trii rimAathtij unSe «x Umh 
maio ^uod- Chrius. habdc «d TU* tt» «rit ina s mcaarbtfd, tt 
p^rmitUAch) (yJLlgt) roat i b ffrmun git» itadé» siaMi>=<rb, 
mi ino>;=x<rd, quod ex Vll% 20. Dot ooiMaquifg L e. ex 
Tulgari mimevonim profonionaliuiii Defiaitiima tfotate^tur òt 
foruin pirpprietai , quam BnclxietV. 5. Det exprimit. • Deiiule 
fimilitar de«onstr«t.y ai a: b>c : d » ^amni poaaealiqnaxnaltipk, 
ma, me, ecrb, rd, ita ut mft>xb, at noarxBC>rd9qaK>d aaùe 
pi'oiixe. aTÌiij6Ìt« lta^a# ex vulgati muneMi^MWnoii j^iopMtio- 
palimi) D«fiiiitÌQne conaequituc «•■ cnram {ODopdacaa , ^aro 
facies habet 7» Pef, V. Panter ileind4 Tioa veraaoilaBdit, 
e Qefixuttoiiibaa Euclidit S. et % libri V. ad aumavoa appli- 
catisi conservi vulgarea nmnelrónim propMtionalinni «t non 
propoitionaliam De^oitionea. Jkdààt dmde, iu magnitaàiiii- 
bua, qua^ aliia iacommetUurabllea aint» et rqnaa ex D«f.'5, Y. 
pioportionalei^ a|pt, eam plerumque seperìit propompaMB, qiue 
in numeris exbiberi poésit, nec unqujair haeteaus'aliqiiid falsi 
aut absurdi e;^ applicatioBe Def, &• et T^ad magnitii^es tn- 
commensurabilea dediictum esse, and^ cdlligit, genovaliter cecie 
4e babere Delmìtiones 5, V, et 7^ V. Quae umen arguitoentaiio 
an tatis cer(a ait, quap maxime dabétamaa* Coniectura illapotius, 
satU foue pi'óbabiUs, quam demoiistratto mathematica fuerit. 

* Qiorbm<): da Bitonto explicatioire saltim aliqua- opus essa 

patata quo melius Defiaitio 5,: V, quae multia obaeitfa, et a 

principio remoto patita esse visa alt» Intelligi poaait* Hanc au- 

tem expiicanionem seqaieniibus Fropoaitioniima Definitiooi isti 

. ^raemitten^is , facileque probaildis • exbibeii posse putat: 

Fi'op« 1^ £»i duàe ma^aitudittea siìit multiplae oHcoiiis tertiae, 
ermtt iiia^ aequales» si aequemultipla* illioa tectiie firerint; sin 
autem non «eqaemultiplae faeiinCn «a, qaae tertlam saepius 
• <?Qatinet, maioreriti 

Pvop, '^. Vic^ versa, si duae magnitudities, tiot multiplae 
alicuius tòrtiae» sixitque ista<{ magaitudinea aeqaaiest «tunt il- 
1^^ tertiae aequanmllipUe i sin 'autem fuarioc imaquaWa i ma- 
ior saepius eandem tertiam cQntiitebit « qùam mioort 

{Irop, 9* Si sint duae m«gi>itadia«s A» B duanim C« !> 
«fqucmuUiplae (y, c« A=inCy B^s.m D), et sint alia« <iuaa 
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E 9 F pariter ae.^fifinu^plac aaréndcni C » .13 ( r. ti £^=rC , 
F=sjcft)., «m, .»i A>=:<JG?, crtUiD B>x=:<F. (^i. •. ti 
mC>ssa<fC» crit etiam<DP>=s<rD). . 

Prop. 4. Sì 9mc 4. isiagiiitudines A, B, Cy,D>, tit^iie pri- 
ma A ««quemultipla a ut aj9|||iea4ibinultipla s^cuadae^, io ter^ 

^ /sctlioct, ti A^=sinB 9 tt aimul CssmDv «. 

Ila C «ft quwtae D ^^ ^^^^^ t^ ^^ C^^dJ' J .' 

aumantur piioia« et tertiao quaaounqiic a^queinultipia F, »^^ 
(pata .F===pA , Gs=rpG ) , at. tacundaa et quaitae aequemultipla 
H, I (t. c. H=rrB, I=5=rp) erit, piout,F>=:<H, atiam , 
G>=<I Ci.-«- pjfo"' pÀ>=<rB, etiam pC>;=<rD).l, . 
Atcjua haeo'iam aufficiunt ad probandam D^fiaUionia 5, V>, 
posfibiUtatam , live ad oitendandu^, ut Barro-i^ aitj atiri-. 
biicmn dafinitàonii nihU Unposcìbila aut vMSKt ÙRtginariiim ^om-r 
plaptt » sad rarera posta rat axistera pròprietata sau ookidiciiOiie- ^ ^ 
siipposttft pniaditai. Sl^imli ' dainda raciona po9sibUitataii4De^ 
£nitionii 8, V. ostandaira studett 

GaliJaai (in Dialoga supra aiuta) primiini quati^or 
niagnitttdiaas A» B, C, D propoititonales^ essa ' dicic , si vd 
A£=.B» paritarqua O^al^^ vet si A=sinB, et C=inD i. aAii 
prima saeundaa B aeqaamultipla fuatit ae terna C quarta^ D » 
vel« ut potfaa (ut De£nido irrationalaa ipaguituiUua^ quoque 
con»pi'ahendat ) ^ at fona minus perspicua didjt, si expesaus: • 
piimae A super sacundam B simiiia sic excessui tenia» Qsu^i^ 
per qnartam D^ Atqua ad kunc casuminTanenda reduci posse 
aiceuin,'quo priina minoc sic sacuuda, <»C terti^ miaor quarta.* 
Ilauo daiiida Definitionam ( quam caatetum irrationales qu<9!r * 
qua magnitudjnas dare satis complacti vix puuire]:iai).cutu 
Euclidea' cònvanira oisteAdai'e vulc ha& f^ra rationa^ Facile pa^. 
tere ait, si A;R=.CìI>ì fore et 2 A:Br=2C:i:^^ et gene- 
l'alitar inA:B=niCiD» pariteraUa A:2 B==C;2 D^ et gene- , 
1 alitar A ; pB=|C ;pD , et adhuc generaliiis mA ; pBc=inft pD,^ 
linda ex Definitione GaJilaei coiisequatur^ si sic A:R'=:C:I>\ 
adeoque ei mA ;pB=^roC ; pD , fora et , qucxies mA>'= <pBi^ 
»in]ulmC>'=<pD2 quae sit conversa D^£aiiUoms ^clida^^^ 
Uaec eftt Qalilasi Fiop*. U 
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;5t^zik«r dQtnd|e, f»ost^ii«M ^uatuov mignitnéiiiM A, B»C : D 
n^n propoiùoiuilM €9àt dixerar, si A aliquanto malor fueric mm 
fHj^iitiiMliue A— £ , quao iu comparata iesf, ut A--E : B«C;n, 
«X hae Defiiùuoiie salia proUxe ostendn»' consegui Convertam 

. Dcf. 8, V. ncmp» lum ease po9se aliqhando nìÀ>pB9 qcuun- 
vianoi(i. sit^mO^pD. Siimatur nempe magirittutinis Etalapiul* 
tiplum in£ y ut lit inE>I3iy panierqite lumantui* ònagnitadi- 
uuin A-^'E, cr C aequemuItipUi m f A— E)» mC. pariter •«-. 
xnattir inaguitu4iuit B tale nf^ùJtipluxn pB , qaod ex multipiìK 
inagititTI<MiiÌ9^ B primum xnaiiis sit magnitudine ni (A— E % ita 

*- nempè, ut git quidempB^m ("A— E), at Cp— i) ^'<*^ 
(A— È), veJ, quod eodcm redii, m (A— E) ^ (p^l)J|, pa- 
i^terquo nia<^itudiitia D aumattir aequemultipliim p* D. lam 
si adiiamur itiE et m (A-^£}, ci'it aomin aumma, nempe idA 
(pb in£>il, et m (A—f.) ^ (p-^1) B) isemper > pj?. Ai,- 
^iiuni A^-^EiBsiaCipi erit ex Galih ^Piop. 1. quoties ip 
(A— E) <pìS, ctiam iMC<pD. Sdnnum a^u^m «si m CA— E) 
<[pj^i itaque neciossario mC < pD / ^uanivi^i lit xnA>p£. Ita* 
que , #i quacuòr itiagnltudines A,ij, C^ IX lìon proportiona* 
Lea 9fmt, seinp^r talia aèquemult)p)a primae et teitiae» pari-, 
terque alìqua aequeniuhipia sef^iindae et qaaitae inveiiiri poa-« 
aupty ul^ lit quidem nniltipiuni piimae maifis multiplo iaculi- 
dae> a( multipium tertiae non maius nuiJtipìo quaitae, quao ' 
^.t CòAVeisa '8. Def. V. seu Galil. Prop. 2. 

"Hia pvaèxuissis y iam Definii. 5» V^ et 7, V. ex auis D«- 
finitionibus consequi. Ira osteiidit Galli a e i. Si aiiit 4 mag- 
niti^ines A, B, O , D ita còmparot^e » ut , quoiies mA >=:i.<pB, 
ctiarti inC>=.<pP., erit A:B=-C:D. Si enim non sic 
A:Bi=c€:p, ait e. g. A maior ea maepaitudiué A— E,. qua« 
ila comparata est, ut sii' A— E^: lJ^=i-C:D,'. poteruntque ex Pro- 
posiiiune 6a]iiaei 3 talia acqnemultipla mA , mC piimae 
ac temae'y pariteique aequenmltipla pB, pD secuudae et quar- 
laeinyeinri, ut ait qiiidem n>A>.pB; àt una &imui mC>>pDf 

' quod est coulia hypothe^in. Atque hacc est Galilaei PvopQ«. 3. 

Pdiuer denique DeHailionem 7, V, ex suis Deilnitionibii? 

itadcducit Gajilael. fii ùiit ^ ^^«i^nitudiiies A, B, C, U 
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iu comparauè » ut sU ^uidom mA> pB » »t non simul inC>pD» 
erit A:B>-C:Py vel A maìor erit ea magnitudine» quap it^ 
comparata est, ut ad B eandeni rationem liabedt» ^uam Labee 
C «d D. Si enim A pon maior «st tsta magnitudine, illi auc 
ae^uaih , aut minor ea erit. Si ili! ae^alis sit , «rit ex Prop. 
1. Gal 11 a ei,' ^uotiea mA>pBy etiam mC^pD^ quoé eie 
centra hypothesiii. Sin autem prima A minor ait ea magnii 
tubine, qUae ad secundani eaiidem rationem babet, quam ter- 
u« hàbet ad qùartam , là iiidicio est , tertiam maiorem ess» ea^ 
qaae ad quaitam eaiidero habet ^'ationem , quam prima adsecun- 
3«m/Ent itaque aliquo C-^£Iiia comparata, utA:B=iC — E>D^ 
adeoquq ex Prop. l*Galila'ei> qu^ties mA>>=<pB, erit 
ra(C— E)>=<pD. At posuimut mA^pB, itaque- cric 
Bti(C~£)^pP, unde multa magis mC^pD» qiiod est con- 
tra Ifypòtlieaih. Fieri igiiur nequit, ut A non maio?.* sit ea 
magnitudine, quae ad B eandcm rationem habet ^ quamCadl^; 
ipaior itàque erit, sive erit A:B^C:D, quae est prdpositic*. 
4,Galilaei. ' . 

^orellu^ autem, de cuius dubiis contra Euclidis me- 
thodum mox videbimus , pariier jàh alia magnitudiiiuni prò- 
pordonaiium et non prop oition ali um DeiiniiioiM progreditur^ , 
disthictis casibus, ^aibus illae 'majgnìtudines vel commensura- 
foilèf sunty Vel non. Nempe si quatuot qiiantiiatum parima 
secundae y et téitia qtiavtae aeqùe multlpìae fueriut, vel eadem, 
par^ , vel eaedem partes : quatuor quantitates vocantur propoi;^ 
' tionales commensurabiles ,. et praportio Ci^atio) commensurabirr 
lis quaniitatls piimae ad secundam eadem vel aequalis propor-. 
tioui (rationi) qiiauticatia tertiae ad qtiartam. Sin autem quaii-. 
titas prima ii^aior (vói minor) fuerit itU qùancitate, quae ad 
secundam eaudem rationem comm.ensurabile^iv habet , -quam 
tenia habet ad quartam : vocatur ratió^ primae ad secundam ma- 
ior (vel minor) commensurabili rakion& teniao ad quàrtam. 
Si véro quatuòr quantitatum antecedentes fuerint incommensu- 
rabiles consequentibus , et ra(io quantitatis primae ad secun- 
dafn maior (minor) fuerit, atque ratio quantitatis tertiae a'd 
quartali minur (maior) sit eadem tenia coni meni ut abili iaiio- 
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ne I Toica^r ntio priAae quantifatii ad Mcan4ain maior ( mi- 
nor) illa incommanturabili ratione , , quam terua liabec ad 
quanam; Daniqae si in quatupr incomnifnauTahilibiia quanti- 
Catibus ratio primae ad jecundam non fuocit afaior n«c nùnor 
•a rationo ineòminensurabilì , quam tortia Iiabet ad quartam : 
tum fatio incommonsurabilit *^rimao ad socundam eadam ve* 
catur rationi tertiaa ad quarum , et qaataor istao quantitates 
Tocantur proportionalea incommeniurabiles. Hii deinde De£- 
nitioiiibus suam proportionalium tbeoriam superstmit, et de« 
nique ad fiuom libri Euclideat Definiti ones ut theorenstta e 
^ evia dediKit* Et ip9e eiiam Barroviua iudicat, eius methó^ 
dum in. se spectatam admodum pulchram et elegantem esse 
(IIL e. p. 333 et 31^) et, si nulla daretur alia», baberi potsa 
prò «ufficiente ac satis absoluta, ac fuisse eum in sua metko- 
do exstriieoda felicioiem quam in Euclidea diruenda. Displi* 
cet^tamesi ei in Defiiiicionibus Sorelli generalis subiecti di* 
stracco » et per infeiiora circuitua , quum daii possit et ab 
Euclide exliibeatur fationtpm aequalium Dmnigenarum (ut et 
(inaequi iium) propiieias aliqua generalis , ex qua possont uni- 
▼eraaliter definì ri. jyiinus placet rationum incomibenaura- 
■bilium negativa DeliniciO) et praeposteruro vidatur ex inaeqi&a- 
Utato de aequjtlitate statuerìa. Omnis peno doctrìna prolixior,| 
et decnonttraiiones plerumque apagogicae anfractuosae Tiden- 
tur. Denique pocissimum displicet Bario vi o barum definitio* , 
nuni ad speciale^ mateiias applicaiio. • Non enim , ^ut apud 
Eudidem T« e. in 1, VI. aut 33 , VI. de£nir;t)num ope statiin 
inn^teicit , aut • ex iis promte deducitur rerum proportionali- 
tks, sed ex intermedils pix)poflitionibu8y iitque npn adeo com- . 
prehensu facilibus, et per indirectam arguraentacioiiem com- 
probatis demoustratur. Ad eas aiitenii quas conila Euclidis 
doetrinam Borellus affert obiectiones praeter ea, qiiàe siipra 
habuimus, Barroviua monet (p. 314, sequ, coli. p. 306.) ob« 
' acuritatim illam, quam Euclidi obiiciat, vel iti re ipsa posi- 
tam easei Tel ex intcrpretum incuria , voi e disceutium culpa 
rtpetendam «aae^, Rem ips^ quidem babere omuino aliquici 
difficulcatii proptcff asymmetriam quaniorum » sic ut uomo non 
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«rdtttnB' «8t» iktMt^t, éffettloném aliquam pioportioualibus 
••qa« edagrtfàtn ilépréhendei'e ,. definitionem aliquam cUnctai 
rationttm •equilìutet compi actentem exhibete* Quod et bine i 
pAteat , quod pràacljùrlì vifis huic moibq rpufàìum adt^iboìré 
cokiiiuìè bActéaus actldarit, 'ut vei nihil praestkeiint oihnlna 
sufìicbiis, aUt Iriis iéktitllriht prdlixioiibaa ,- iieo minu^ inll^è- 
ditis, et iinpricitis, aut atéitodo$ saicìin' tradidedht ciUpM 
caiqvLAià grsmón subditaè: eaéterum Euelidif 'fetbt «ssa eìì^* 
nssìma,' ntillam i|i Vddàbiiltà Àmpbibologiani) nutlum a proli- 
sdtate taedìttm , sèmpérqae dii'actissimum adhibtsi'e ' discursum , 
hitkc tànum obtcurìutatti ^dt diffieul^tem subessa non posse , 
nifi quif arcnlain , betaìò ^am ^ natatam , ooini dafinitfoftvm 
ingrediente propoitioiie prinrem , quaa «erte nulla tit ,\ soni* 
niava vilit. Interprete? omàino rem òmn'em exempiit illustri*^ 
but et apposìtis iUui&trare dabere, nee aos^* forte ab-òmni cai- 
pa libenuri posse* Maxime Taro dispentes stbi pierum^ue de- 
esse. Quum enim daliìiitiohis verba clarissima sint , quotus- 
quisqué'Aanien sit» qui iis penitus ÌBcelligendis operarti navet, 
qui tamam a suo stoitiaclia patientiam impettét , ut trìurh li- 
neolai^ttm senstttn accurate pèrpandat? Neque'vero ( ìbid, p. 
919.} Euclidem aapropter definitionem suam 5. "^V* insnfficien* 
tem iiidieassei quoniam in libro VII. adhibuerit aliam; * Sibi 
naiitua probata ^ nedum improbatà proferre abhdrruissa saife 
ab Euclidis ingenio. Contra potius, quia septimi libti definì' 
tioném omnrgenaa prpportionalitati deprehendetit hatfd coM^- 
pecentem, soiis utpote symmetrorum proportionabilibiis' adap«- 
-t'abilem/ hane vero èomperetit - universis congmam, ideirco^ 
dum hic loci geuerelem ihitet analogiae tractatum , Illa reiecta 
hanc ampkxatura esse iure meritòqijie. Illam véro (20. Def. 
VII) s^miiietrìs proporttdnalibtis applicuisie non tam neces- 
sitatts.quam còmmoditatia gratia^ quia nonnihit ad rulgarem 
captum istius specialis materìae raspectu facilior ac sttnplrMOr 
visa fuerit. -^ His^ quaa 'Barroviu's habet, addi ipòtesi, mui* 
tis , editori bus I et praecipiie Rob. Simsoni» tìt supra dixitnas, 
jDefiii.^0 y V. et 9 , V. in. quibus parìtec de rationibus et H 
tiouum aaqualiata seismo est^ sariot addttamentum esse vi- 
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ànL rr- peiiiqu^ ^Areovius addi^, quod Boiellut criminetar^ 
.^«Ulini/iiii PiopositiotQ^xn : si quatupr magnitudines propo]tio<- 
ipales fi|ei-iiiK , et piùgis tupeiet sacundaip , t^rtiaib quoque ne- 
«essario wei^d^re- quaitsam » e Definitiono Cuclidis denvaii non 
jfOBéOi falium omnino ^8e« et potse faciUiroe ìllaxx^ e dpctn?. 
aif fiuclidis dèmonstrarl. Ipse etiam eiusmodi demoastia.donem 
.fUchibec iiidirectain , ^eà perapicu^am* Atqae ita oronibu) illis, 
fin«cae aetqtis ob^ectiouibas satjiafacttun es^eu videi i poteiat. Ac 
«•candori aetate EucUdis tbeociam aceixime deoAO ioipugnaTÌc 
Tjionu SimpsQti* (Eleni, of GeonMtry Lond. 18QP.} U ntxnj^, 
I^OUquam ip»it|i Kob.^ Simaonis , mapd illiua Euclidi s . adinir^^ 
^lOfk et prQpugfiatorìa. verbii docuerat, yecba,' mftior^y eadeat 
tiff0 ae^ualiSf m^nof^t de inagnim^aibus et ratio^ibns divergo 
ppBOraiia sensii dij^^ adeoque nou- licere Axiomata de xnagnitu- 
dìpitbaa aùt àeqjialibus au( inaequalibiia. pirof ' ::a imni^diite ad 
t:ali^oea applicare, unde. edam ip$t> S-ob^ Simson yplgaT^m 
Prcpoa* 10, V. demonstrationem r^aciat» addii, omn^mRob. 
iSiu^onis obiectioi^eni eo uiti , quod negipt , lutd «juiiii posse y 
r ijo n em AiC ngn posse sigiti tbMxe^k ap p[)^K>r^(n ifA&e .ui- 
ciope A:B. Atita ex DeHii*^ 7» V. imaquam ^lAci^quarti s<dr«, 
pottiei aii rati» ,A : Ij. maior aut mioor sit ratione C:D| Nem- 
,pa £uclideni diccie . quidem , essa A%B>C:Dy si ^ ccidei^ù 
unquam', ut i;ìiA>nBy nec taxnen simul mOnD. ' Wemm 
€9Ìm yftxò, quum inter multipla teniae et quartae proc^lubitu 
sùoita qi^ddf^in etiam ita comparata ^sseppssiut, ut si^ pC>,qD 
ut Qefinitio «ibi xsonstet, deicpoustrandum esse .. tum . «unquàm 
fteri posse» ut sit simul pA=5;<qB^, Hoc enim si Beri possét» 
ttsset etiara ex Ì)eilii. 7, V* A;3<C:D. Usquedum" jViuir 
hoc praeat^tur, qupd /ieri posse haud negare yelit, qi^amvi^ 
dilficila ipsi yi Je^tur» nulifus jusus ^se Dellait* 7» V< et tóuifa 
EuclidU aediiìeium tlieoria« [propprtionuro fuudameuto parum 
valido aijperstructutQ. videri. Hitic etiam ipse Proposiiionein 
10, V> 13, V e; leliqua iis, aìtt Ik^nitiovi 7, V. innixa prpv 
ai4t qmittit. Caeterum «ibi pertu«mm es&e diòit , lii^uissc 
ainuiuo bomiues aaté Euclidis: teoipora aliquaio tationum tt 
prppvìrtipnutn not^oncm magia m.iaus dMÙuctaiPt qu^m £u€Ud«ià 
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^i^uantum expotiVerit'y quo facilius incornine nsoivibilibtis iàdk* 
ptarì t>oasiÌ9 ita vero prixnam et originarìam hffius iioti<»iis for* 
mam adeo immutatam esse» ut aiiqiia ìngènii vi opua »t' ad 
•aifi in Euclidis BeJflnitionibus agnotc'endam. Caeteium miti- 
tuni subtilitatii et acumitiis habere hanc CucUdia rheoriam, aC 
stibobacurajn sibi vid^d, adeoque taiitii laudibita ef ferri, afe « 
Kob. Simsone fiat , haud xlebere. "^ 

Gravia haac contra Eaclitlis tbeoriaiH d tibia ^remoTori ta-^ 
men videntur obserratÌQnibus ^ quibu» Plleiderer et Nordmark 
^am stabilire tehtarann Prior quidem in biisertat. jàicadeniica s 
Bxpo^itio ac Dilttoidatio («ibn V. El'ement. Euclidi P. 1. Tii* 
bing. 1782 (Pars II. nunquayn prodiit}., et podsiitnum in 
DissfMTtatione inserta Promtuarii Matheniatici Ilindenburg. ?• et 
B« £m6Ìou1o p. 257, sqq. et 440 «qq. ad defeildéndam Eudidis 
theorfam baec fero babet, qaae, quantum iiéii poteste bre- 
rissime hio tistimas. 

$$. 1-^8. Qui rationem daamm magnitadiAti^i elusdem 
generis Ay B iater •« a«iiimen.4iirabiliimi indicare ▼«^lunt, do* 
cent, < esse *magm(adinen) A inagnìtiidinis B aut aliquod xtxvX* 
.tiplinn, aut aliquasn partem, aut aiiqnas partes, vei es«e aut 

-— ^ .• 1« * « • J^r» T- • 'Ira ' . 

A=roB4 aut A=i-B, aut A;=-B, ubi m , ^ *-- exponentia 
' , n n ' ., n, « ' '^ 

nomine Veniunt: sin autem A et |B inconmiensurabiles sinty 

<locent« esse A>-B et <- B, ubi *- et ■ ■ ■ limitcs e«« 

n V n n. , Ux , 

ponentis rationis A:B vocant. ,Unde, si qnantitaias sunt com'«' 

mensurabiles , erit vcl AacmB , .vel nA-=B, vvl nAsasmB; 

sin autem ^siiit incommensui'abiles, erit nAl^rB; at. nA^ 

(i'-|-l} B. Atque in hac ultima expressione, de nulla magni* 

ludinum divisiqpe, sed de. muUiplicatione tantum i« fk 

repetita additione sermo est, qua? sixnpl^ior est diyisaonA. 

C^tel'^m I5acUde3,y qui hanc ultimo loco positam e:^re5sii>. 

nem ad.hibej:, paritev acf Archimedes (de spbaera et cyjindro 

Libr. 1.. et .qnadrat. parabole Pr/ìef. ) tacile pctsuilat « .et4-iamodi 

mi^nitudinum homogenea];u«oi ^ùuorera ila multiplkaù ^%9>^^ 

i|t supeiet maiorem. . ,. ' ' 
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$$. 9^12. Duas ndonet AiB, C:D vvlf^o àe^f^àfff of^ 
òìeantf si commeniurabilet sint A et B» adeo^oe ^tifin C oC 
J}p quando euodem utiaque ratio exponentem lubet» vn^p ti 
inoooimenfurabilaa aunt, quando utriusquo aj^ponenA^ìnti^ ^o^ 
dem aeoipar termhios cadit, b. e» priore ofisa, ai A^aamQ^ 

d«(»ec «don esse CarmiD ; si Aass-B (vel, qnod eodem redit, 

fi M^B) dobet sinittl Bs^t)» Tdl iiB»P; fi .As^^d (▼•! 

t^^s^adB )•» debet etiaip 0==.- D. , vai nC=rroD ù$fe : a}a aq.«- 
tiMi ificQpiiiyemurabilct sint » fle{>|D^ [jfro namoro quocoaqiie o» 

prò quo est A>^B<»^"tlB ctiam eoe C> -t)< ^S±i.^ i^^ 

.Tal , ut alitar dicamus : quotiea iiA>rB » at < Cf-|r}) S» ^^ 
\^%t mtìMj^ esse iiC>rD, a^ <(r^-l)D, et vice v^a^ JPtfdi- 
dMaùtam in Deilnitione V. 5. ad aequalitatf^ >9tÌ9iV4lp Aijjkfit 
p:Dpost^lat, ut quotiesnA>=3=<niB,afcsi|»a>nC>*=<mD. 
B^€lidis itaque Definitio , quod ad quastitatea oomip/Bnsurfthi- 
les attinet, so qu^dis^ irespecta plus contÙMr qatm aiterà» 
qiiam yulgf rem vocabimus, quod non tantuai yult, ai tiAssm^, 
debeie etiam ass^ nC=sknD , «ed etiam addit, qapties nA> <[mB9 
debere eiia» eaae aC><Rip* Id Taro nibiJ difdcultatis ha- 
JmH» se iniervit omnibus una expresaione compleeteniiifk- Con* 
tra Autsni ($$. d5« 56.) eoa quidam casus (quvm in » ii prò- 
' prie prò nninsris unitale maioiibus suroantur} non expretse 
liabet, quibus Tel A=:=mB, vel nA=By tàcite tarnen eos com- 
pleetitiir. Nempe^ si As=niBy erit simul pA^=pinB. tjt ita- 
que esse possit A:B=sC:Dy ex Euclidis Definitione simul 
eatf ^ebet p€===pniD , adeoque C=rnipé Pariter , si nA=B , 
erit simul pnA=£pB. Ut itaqiie ez99 possìt A : B'=9C : D , erit 
ex Eadidis Definlliono simul pnC=pD, adeoque nC=.D. 
Qttod vero iid quantitates incommensurabiles attinet , ut dici 
poisity essQ AtBssCtD f ex Bucfidis sementia, quotiea 
nA>^»<mB| esse debet simul AC^=<mD. In bis autem 
eondttionibus mftdifeato continentur eonditiones De£niuonis 
rulgarisy qrìibus, «i nA>rB<(r4-l)B» esse debet aimui 
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ii€^rD<(r*hl)D. Nee opus Mt iam prò multiplo ali quo 
DÀ dattfciniiure multipla ptozim* so iiit«quentia rB, (i+O'l^» 
qii)ie ad Jimites rationif dotarminandos pertinente atqua hacte^ 
nsH aifliplicior «tt Euclidea ratio. Semper itaque» quM ex £a- 
«lidis Definitioae ptopordoiialia sunt , propoctioiialta sunl etiajn 
ex*D«fiiiitiene Taljg;n:i. 

Contra vero., quotiea ex Tulgari Definitioue ait A 9 B^^asC : D, 
9èit taam aequalitatem lationuiii ex ÉttoUdee Do&nitione, auc- , 
«or, expoastia $$• 14—90» tntea quibuadam propoiit%WMbus |i- 
dHioiit f quae ad doctiinam de nmltiplia et aequemulij^lia per- 
tiaent» ìot quorum pax» eu apud Euclidem Prop. }, V ; 2, V; 
9» y, aliasquCy quae Jiio pio Axiomatibua ^el Lemmatibuf 
«uHece licefty v. e. ai ascb, esae massmby.ei; riee Tina; 
cOBlii» ai •>l»9 eMexma>mb»-ei vice Teraa (cf. ibuom* ià 
inidum libri V.) iu fere $$• 31—46. demonatrat* tic dici poa- 
sity esse A:B=^:D,'si magnitudinef sunt còmmenaurabiles, ^ 
ex Tulgari Definitione erit rej A=^mB , ot aimui C»=^D , 
yeluAssB, «tsimul nC=?D; velmAsaB etaimulmC=:nD. 
Sit ($$• 31. 32.) 1.) A^=rmB, et C=^Dy erìt itaque, ai p 
denotec namerum quemcunque, etiam pA^=pmB , et pC^=pmD.> 
fuque, qaoties pa>=<qB (q pariter denetame numerum 
quemcunque) erit etiam pmB>=:<^B, adaoquepm>^=:;:<qe 
unde et pmD>=<qD i. e. pC>=<qD. 

Sit 2.) nA — B, nC3=D, erit etiam qnAes^qB, etqnCessqD. 
Itaque y quoties pA>=<qB , etiam pA>s=:<qnA , et 
p>=<qn, adeoque pe>=<qnC i. e. pC>=<qD. 

Denlque ait 3. ) nA=s.mB , et aimol iiC'===)mD i erit ita- 
que, quoties pA>=<qB,' etiam npA>=<nqB. At, quum 
nAr=mB,eritpnA velnpA= pmB , itaque, quoties pA>s3s<qB, 
eri^pmB>'===<nqB, vel pm>t=<nq» 'adeoque pmD>=< 
nqD. / Atob nC'=mD (byp,), erit pnC=.pmD, luque» quotiea 
pA>:?=<qB, erit pnC>=<nqD> vel pC>=<qI>, Quo- 
ties igitur ex vulgari De£nitioiie duae raiìones quantitatum 
commeniurablliuni aequaJes'sunt, eaedero etiam aequales sunt- 
ex Euclidea Definitione. 
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5i «utcfli ($i« 33« 34é) quantiutes sint ioeommieiisiirabilMy 
«rit «X rulgarì De£nùiana A : BssC : D » si quodes nA>rB < 
(i-f-l) By tiiilul edam i'ueric nC>rD< Cp4-*t) D* Itaque/ 
' quoties nA>mB9 esse debe^ mBs=<rBy «deoquc m=<r, 
#L iiiD«<rD. Qi^ucf igitiir uA>inB, yit hC (quod ex 
hypoth. >rD) >mD. Quotici autcm M<niB, èsf« debet 
fnB*t> (i4-0B, adeoque ni=>r-f.l\ «t tnD=>(r-fl) D, " 
adeoqtie a6 (quod ex hypotli. < (r-H) D) èrit <mD. Et, 
^oiiifa06<aaununquain«ssepO88Ìt aeenA=^inB> necnCsmD» 
patìteir qaaa ex volgari Deilnitione .propordoitales auot qtia» 
^tuof«qutnutates incommensurabiles, proportionales eruat edam 
«X Defiiiitlona Eucliilea, X)innibu8 itaque caaibus cecti esko 
p9»«iimai , quantitaces f quaa ex unii Definidone propoLtionaUs 
^ftae dioiinust proportionalet ease edam ex' altera Dft£iiidoiie 
diaudicatas. 

Uactetius de aéqaalitate duarum radonum dictam ett. Ve^ 
niamus nunc ($$. 37—46.) ad ratiónet inaéqualea. Et hic qui-' 
«dem ($. 38«) distingui possont varii casus » prò ut in utra^que 
ratione quandtates^ sint commensurabiles; vel in nuaque in- 
commensurabiles y irei in utià commensurabilef , ìq altera, in- 
commensurabilei. Sint itaque t* ($. 39.) A et B panterqus 
C et D commensurabilcs y eriiqtie ex vujgari Defi*aidono 
A : B> C ; D , si expoiiens radonis A : B maior est -, quaxn ex- 
poneiia rationia C:0 et Ticissim. itaque , si As=:xr.'Bf debet 

«se C<mD; si A==|[b ; èrlt C<,\d; ti A-=:"b, erit 

. C<-D: vel, ut aliter dicamus, si A=mB, at C<mB; ai 
n , . 

tiA=:B, atnC<D; sinA=inB, atnC<mD, eritA:B>GiD, 
et vicissim, Sint deinde 2. (J. 40.) A et B comnìensurabiles, 
C et D incommensurabiles 9 eritq^o^ ex communi Defiirìdone 
A:B>C:D, si A=mB (ubi Sumitur ni=> (ì^-i) ^ uau» 
némperoaidrairilimituxnsocundaerationis), atC>rD< (r+l)D, 
adeoque C<rriD; vel, si nA^=B, at nC<D, vel si nA=mR 
6«mto itcrum m=:> (HH)), at nC>rD< (r+l) D, adeo- 
que iterali^ nC<mD, lam Ili quidem ca?uj, ubi in uiiaque, 
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aut in priore saltim ratìone'quaiititates oeeurraiit conimoilsu* 
cabile»*^ 'non expressé meaiorantur ih Euclidis Dcfinitione, 
non tameiì^ excluduritur. Ncmpè (5^ 44» 1) ai AsssinB , et 
C<niD, «it C+EssmD. Qvtbties igitur C«<E, «rit 2G=?! 
<C+E i. e. 2C=^niD, at2AC=2mB) >mB, ubiigiturha-p 
bcmus aequemultipla priina« et tertiae 2A, ÌC, quorum iiiud «la- 
ius estmultiplo aliquo lecunilaè mB, hoc ver6 non maiua aeque^ 
multiplo quartae mD. Sin autem C>E, sumi poiaat aliquod 
multìpldminagnitudinisEv. c*rE>C, velC.<fE, itaque rC-f* 
C<rC-f-r^ i. e. (r-f-l) C<r (C-f-.E) <;rniD: centra vero (r-f-l) 
A>rA i. e. >rinB. Si dein^e (fW, 2.) nA=isB,at nC<D, 
nempe D==nC+.E,, erit, •iC=s<t^ adeoque nC-frC<nC-;f-E, 
vel (n-l-1) C=<D, 2(n-+rl)C=<2 D: at (n-hl) À<nA 
vel >B, adeoque 2 (n-f-l) A>2B. Sin àutemC>È, sit 
C<rE, eiitque vnC-+-C <tnC-h^ i. e. (m-4-1) C<r(nCH-E) 
yel <rDs contra autemrnA-+-A vel (rn4-l) A>rnA vel'>iB. 
Denique C5'44» ^0 sinA^rtiBy at'ilC^mD, nexnpc inD=nt 
CH-E, erit, 8i C=;<E, n(H-G=<nC-*-E i. •• <mD: at 
' (n^.1) A>nA i.e. >mB. Sin autem C>E, et sumatur C<, 
rE, erit denuo rnC-f-C< mC+rEi. e.Crn-f-l) C<r (nCH-E; 
i. e. <rniD: at (rn-i-l) A>rnA i. e. >nnB. Sempev ita- 
que babemus aliqua aequcrouhipla primae ac teriiae, quorum 
iliad quidwn maiu» est aliqup multiplo iecunda^e, hoc vero 
non maina aequemuitiplo quartae. ^ 

Contta vero (§. 45.) si ex EucUdu Definitione est À:B> 

' C:D. nempe, «i pA>qB, at pC=i<qD, sitque A=:mB, eric 

C<mD. Nam ob pA>qB, vel pmB>qB, erit et.pm>q, 

•deoque pmD>qD. At pC=<qD, unde semper pmD>pC, 

vel mD>C i. e. C<mD. 

Pariter, si, reliquis maneniibus, sit nA=B, erit nC<D. 
Nam ob »A=B, erit qnA=qB. At ex hypotb. pA>qB, 
iuqùe pA>qnA, et p>qn, adeoque pD>qoD. At a^ hy- 
potb.pC=<qD, adeoque npC=<Q^^D^ 
adeoque semper pnC<pD, et nC<D. Demque, ai caeteris 
manentibus nA=mB, adeoque pnA=-pmB, vel npA—mpB, 
Baclid. Element. 1^. II* Y 
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e^K.» ob pA>qB (l>yPf) npA>iiqB, adeo^ae tiipB>BqB» ▼•! 
iiip>nq« ad«oque nìpD>nqD« Ac pGB<qD » alooquA npC 
s::<i^qD» et BpC<nipD, et nC<mD. Ration^ igitur hiiiot 
geoeris, qiiae ex Euclidi* Defiiiitione inaeqaales sont, iiuequft» 
les etùiiii sniit ex commani Definitione. 

Veniamue iam ad ees casus , quibue prìor ratio A:B Im« 
bet quanikatefl incommen^urabiles, et tum erunt rei C et D 
Commen^arabilefttvc^ no^ Sint commeniiirabilea ($.41.)» 
érìtque ex valgari Definitione A;B>CsD, »iA>-B 



rH-l« . ^ __i __r Ti -.1 ^r^ 



^."L^— -B, at C vel s=Ì-D. vel <-D, adeoque, li 
n " n n 

nA>rBt at nC=<rD9 et vice versa*' Deniqae sint 

(}• 42.) A et B pariter ac C et D ineommeiisurabiles , eiitqiM 

ex volgari Definitione AiB>CrD, ai A >Ib < (£±i^®* 

at tantum C> -~r D< ^ D, vel adeo C< •— D, ita* 
n n ' n 

qpe iterum^'si nA>rB, at nC<rD et vice versa. 

Ex bis omnibus deinde $• 46. concludituTy Definitiones, 
V.^^ety.?, continere conditiones et proprictates rationom In- 
ter se aequaliuniy aut quarum ^una inaìor <(st altera^ quae in 
vtilgari notiene tnsunt, varìosque ibi obvioa casus, generalis* 
sime, et ita, ut ad pàucissimos termìnos omnia reducta aint. 

Eie sola deinde Euclidea definitione raiionum aequalium 
aut inaequalium, seposita prorsus vulgari notione, deducit 
PJleiderer $$. 48. 49. 501 sive ($. 48.) magnitudines A, C 
ipSas cum quibosdam aequemultiplis magnitudinum B , D ; 
si ve magnitudines ipsas B, D cum quibuidam aequemultiplis 
magnitudinum A, C; sive denique ($• 49.) quaedam aeqoe- 
multipla maghitudinuin A , C cum quibusdam aliis aequemul- 
tiplis magnitudinum B^ D comparemus^ esse aut 1} quos<)an-> 
que numeroB integros, exclusa unitale^ p, q dcnotent, sempec 
simul pA >=<qB, et pC, >=< qD , aut 2) prò nonnuU 
iis numerìs in^egris n^m (itcrum exclusa unitale) nA>mB, 
at nC^='<mD«,(£88e quidem etiam potest, ut Sub finem $.50. 
observatui> D€>mDy et uA=;<mB9 at lue casus redit ad 
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priorem^ Utt^ris 'A et Cy B et I> inter sé perinutàtS«}. Hint}. 
efficitur $$• 51-'5'l. òmnes casus,' qui 'in comparatione qua- 
tuov magnltudinum obtingere postii^t^ atit sub Delìn. 5, V* 
aut sub^DeL 7. V, éomprekendi, adeo'que ratiònes aequaléfy* 
inaiores^ miuores aoclem modo sibi invicem oppoìii, quo yulgu 
magnitudinet aequales maiores, minores, ut itaqùe unum' alte* 
rum exciadaty nec cum ilio simul consistere possit.' Quod ip^ 
8um ($. bb,)' SaccherittS quiàetn demoiistrare sluduit^ at non 
^torsiis Telici successa. Quibus omnibus ^simulsùblata esse du* 
bla Thóm» Simpson patet. 

Praeterea $. 56. alia adirne ratione idem cònfirmdtui', maxime 
ope eorum, quae supra ex ${. 44, 5. evicta 4unt. Nempe 1) 
tfi À:B=C:D, adeoque ex Defin. 5, V. sempeir simul 
iiA>=<mB, et nC^z^-^nfD, adeoque nunqiiam nA>-mB 
et simul nC=<mD, nec' nC>mDy et simul uA==^<ml5: 
>tum non esse potest nec A:B>C:D, nec A:B<B:D ex Def. 
7, V. 2} Conila,' si nec AiB>C;D, nec C:D>A:B, esèe de- 
bet A;B^=iC:D. Nam si uA=mA, non esse potest nC>mD| 
liam tum foret C:D>A;B (Def. 7, V.) contra liypothesia; 
nec nC<mDy naroquo tum fòiet (ex $. 44, 5 et Def. t, V.) 
A:B^~€:0 parìter contra Lypothesiu; itaque esse debet 
AdBb=C:D. Sin autem nA'>>mB, em etiam nC>ml>; nam- 
qu« si esse posset nC=<mD, fovet A:B>C:D contra hypo- 
^heain* Denique, si nA<mB, debet pariter esse nG<roD, 
nam, si_ foret nC=>mD, esset C:P>A:B (Ji 44, rfl et Def., 
7, y.) Itaque tùm semper est simul nA>'=<mB et nC> 
=:<mD, adeoque ex Def. 5, V. A:B=:iCtD. 5) Si non est 
A:B=C:D, itaque (Def. 5^ V.) non semper simul nA>=i< 
tnBf et nC>=3:<mD, erit prò quibusdam numeris integris 
n)m ftut a) nO -^mD, dum nA=:mB:tum vero- primo casa 
est C:D>AsB (Def. 7, V.) altero est A:B>C:D (j 44; 3. et 
Def. 7, V.),-«ut erit fi) nt=<mD, dum nA>mB, at tum 
A:?>C:D Pef. 7, V.) aut erit y) nC=>riiD, dum nA< 
niB: tum vero C:D>À;B (Def.' 7, V^ et J. 44,, 3.) 4) Si 
A:B>C:D, adeoque (Def. 7, V.) prò 'quibusdam numeris n» 
tti est nA>roB, at nG=<mD, tum «t) non pio humeriaqui* 
buicunqu^ n,m simul erit nA>=r<^mB, et nC>^<mD, 
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.«a«oque pon erit À.B=:C:I> (Pef. 5, V) nec fi^ tom esso 
potest^:B<CJ) aut CJ>>A:B i. e. pra nulUs numcrii in- 
cgns p,q «imul esie potwt pC>qD, »t pA=<qB, Nam ob 
nA>mB, »t nC=<niD (hyp.)en etiam pnA>pmB, at paC 
5==:<pmD, au* pinD==>pnC. . B« « pC>qD, esl; etiam npC 
v4piiC>nqD, adeoquo 8cmp«r pi|iD>jiqD, velpm>i»q, ade- 
OquB et pip)B>»»qB, u?i<J« tanto magi» pnA>nqB, adeoque pA 
>.qB. Atque etiaip ita ThQm. Sfmpson dubia remota sunt. 

Deniqiie obaervat Pfleiderer (J$. 57-62) si su nA,«niB, - 
et nC=5=nD, fore etiam A=B, et C=D, adeoqae prout pA< 
3=<qB, i. e. piout pA> = <qA, fore p>=^<q adeoqua et 
pC>=<qC i. e* pC;^»=<qD,.ac proinde A;B=^C:D , yel 
poise Definitiònem 5, V. etiam ad aequ^einuhipU omnium 4L 
iDagnitadihem applicari, et nominaiiin CJ. 6a Nr. 1.) «« f"«n* 
A=B, C=D esse A:B=:(;:D: pariter idem valere de Dcfin. 
7, V. Vice versa etiam, si A:B=rC:D, esse simul A>=:< 
B, et C>=::<D Cvid. infra PropO; "n autcm A:B>C:D, 
estp debere C<D, si A=<B; contra vero esse debere A> 
By si C=:>D fueriu \ ■ 

Nordmarkins autem (in Nov. Acr* reg. Societ. Uptal» Voi. 
VI* Upial. 1799. Nr, XIII, Lacunae in doctrina Pràpoffttonum 
Euclidea animadversae expletio.) ita in iiac re vetsatur. Post- 
quam obiectioi^enì a Thom* Simpson factam contra De£n. 7, 
V, attulit ,' fatetor oronino j^S* illa ipsum probandi nèrvum hu- 
iu3« De^àitionis prorsus esse idcisum , frn.straque ad Prìnci^ium 
Contradictionis immediate provocavi, ex rationibus ab ipso « 
Roh Simson exhibitis patere ait. Omnia autem» J. 4» addit, 
ex proportioniim iheoria omittere » quae ad rationes intei: se 
isiaeqnales pertineanty. ut Thom, Simson ù^ctiitf non sine dpc- 
trinae proportionurb iactura fieri posse. Adiicit pràeterea §. 5. 
malta etiam aUa esse, quae nexum inter multipliciumi a^liributa 
specteiit, et adhuc quaeri possint^ v. e. si mA=roB, at mC 
<mD, an tum A:B>C:D. .Id vero Euclidem omiilere. Quin 
(5» 6.) ipsam, etiam Definitionem 5, V* internae possibilitatis 
demonstrationem desiderare, nec satis de nexu inter aequemul- 
tiplicinm propiiet^Ltes cogitasse Geometras, aut certe non aatis 
caute seniperloqui. Ila T» e. ipsum Barravium p. 28^. haec 
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lubtrv : » AeoicUro potest in alìqtÌQ ^u sinmiuneu» iste de^- 
f«ctuty. «KQMiis «ut a0quilita$< eciam quantisminime pcoportio* 
nalibua ; aac solia piropottìon^Iibui univ«rialiter oonvenrt. n Id 
aateiii.(«te«eqttalitate) Calfiuih èsse, Sienim vel semel sivnul niA'=^ 
bB* et niC?=iiD» neceasaiio^ . quotici p A > =:= < qB^ esse etiam 
pC>=:;<qD. PÀ*itei*($. 7.)iii^inpersimuliiiA><nB, etmC 
XnDy foce.etiam semper «simul. mA^rBnet iqC=s=iiD, unda 
pKior «oadiiM proprie 8;ufficiat scopo Definitionìs 5,y»'Necesse 
itaque esse ($• <8.) notaram éharacteristicai'um in Bef. 5^ V. et 
7y V» oiyiriariaiii ptf Um per nenauùm nexam absokitam necessi- 
tatemi partim compossibilitatem indepeadenter abr ipsit Deli- 
nidòmboB demonstrare. Quod si non factiMxi sit in £lcmen« 
'ti8 EM€Ìiditf\ ià acta.fipaiiis\auctoris» sed sine dubio tempora» 
quo plura deperdita fuerint» culpam esse. Praeterea sibi in^ 
animo e^e, eonsensum quoque notionis vel defioitionis qiiam 
vulgo it . Propoiiiooibus in - Aritluneticis a^Tnant» cam Euelif 
de9 ex . ipsis his Definitionibus Osteudere. Praemìtftit aiatein 
$• lO. LemnfiS ii aupra ad 3, V« ipsis aac tori» verbis aUHiàMu 
^uod brevitatis caussa ita exprimercf liceat : Si sint quotcun«- 
quo magmtudine^ A, B, C|.D • .« . , et alia» ipsis numero aequa- 
les a,p,y^d,.,» quao binae symantur in eadem moItipliQÌtace » 
alt aiiOem.pferKHrbau ipiaram muUiplieitas h* a. sit . < 

A = m B et.y ssx m S 

,' B = nC./!?===ny 

. C == p D - « = p /? 
ai»nt'ex aequo etiam aequemultiplices, sive quantiplex^est A 
magnitudini» D«. taiitiplex ^i^t a magnìtiidints ^. . Quod qui- 
dei^ Nordmarkiut more Geometris soUmiii dernoustiat, ut ad 
3» V* vidimusy ex nostra autem expre&sione statimi pftt^c» dum ' 
«aro A;;=:ininpDx quam a=rpnm^ =mnp^. , Atque hoc. quid^in 
Lem^a ab Euclide f^raetermissum esse miratur Nordp^rk» 
quarovis cum ^^ V« arctissimp vjinculo coniuttgatur, et omnia 
doctrinaa .proportioniim arcana eo reférentur, praesertim^ quum 
in Prop. 20. 21. %2, 23« 1. Y. semper uterque qasus quantità* 
tuni; ordinate' et perturbate sumtarum ostcnsus sit. .Hutq ^ddit 
Lernm» % quod ita habet: a). Si duae quantitatei. commensu* 
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«abiles sint, eiit 1) ftliqaa luiias' nimtiplèx aeqntlit alieni alte** 
ritifl mulriplici et 2) vice Tecta. /?> Si antem dnae magnitu-' 
'dines incommensarabilas aint» 1) non edc alaqaa uttins nmld- 
plex <iequalis cuidam altariua multìptici et 2) viem'vnMm, Quo- 
rum «9 1. et epe Lemin. !• edam ««ir 2. facile probatoTy undé 
fi) 1. 2, apagogice derìrantor. His praeirauit sequeatia habet 
dieoEemata» qnae prìmam ocdine iunctim afferemus. 

TÌieor. 1. Si rei semel acdderic, ut eadfCeato mAssAB» 
m edam mC=nD» erìt A:B:=:C:D. 

Theor. 2. Si, quando mAX^B, lit ladam temper mC 
> <nD, erit À:B=:sC:D. 

Tlieor. 0. $i, quando mA>^, semper «dam ait mó> 
1^, et ▼icistim, quando mC>nD» aempei; edam 9Ì$ mA>nB, 
ent A;B«feCa). 

Aique haec quidem ad ostendendum* nmtaom iSum, qui 
Inter muldplicittm symptomau in Oefin. 5, y. inteccedit, ne» 
xma*ObÈ9tv9tNordmark> addi adhue pone: 6Ì-8ÌcA:B:=sCsD, 
eaee edam C:D^=A:B; Quamrii cnim ntmiam idendutia 8p«- 
oiem pcae s» ferant Thesis ec Hypothetis (onde ^dam omitfr* 
tiij adseitum tamen non eontdtnere propositionem piane iden- 
. ticam, quae prae eridentia demonstradoneoì non admittat. Ex- 
ciudi enim semper debere in Ptopoeidònibus' ita cùuvdriia bi- 
nai adaumto contrarìas hypotheses. ' 

Theor. 5. Si acciderit aliquando , ut sit mAs^nB» aed mC^ 
<nD, ent.ÀsB>C:D. 

Tiieor. 6. Si A:B>C:D^ dtque iiiA=3<nB, erit mG<nD. 

Tkeoh 7. ^i A:B>C:D, dtque mOiiD, erìt mA>iiB. 

Theor. 6. Si A:B>C:D, aiique mG=inD, erit mA>nB. 

Atque haec quidem ad Defin. 7, Y, peidnent» et nomina- 
dm Theor. 7. obiecdonem Simpionianam directe et fundltus 
foiHt. Reltqua consensum notionis vutgant aut Arithmeticae 
Gum Definitionibus Euclid'u ostendunt. 

Theòr. '9. Si (ex Euclidea Dcfinitione) sit AFjB=CE:D, 
atque B ei D in aeque multas partea quotcunque/ litrimquo 
seorsum aequales,' dividantur, quarum unaquaeque in B ait. 
actGv et Unaquaeque in D 8Ìt=^Hj adeOj ut G et H Ipsns Bet 
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P aeqnalittr ni«tiailtur; auferatar porro O ax AF, quotiès 
potasi 9 donac vel aihil, valsa miaorem ralinqiuu dico, 
totiaf anfani pouia H ax CE » quotiat G ex AF ; at aodcm 
nodo sujreratta rei nihìl» vai aliquasn ipsa II minoram (i. 
€, n quanùutaa AF^B» CE». D ax Euclidea Dafinidonapropor- 
tionalas tint, pioportionalat aunt atiam ax vulgwri notiona.) 

Thaor* iO, Est conyariam psaecadentif. 
• Thaor. li. Si fuaric AF:B>CE:D (ax Eudidaa Dafinitio- 
Ba) ; dabuntux aliqaaa tam paryaa magnitudinac G et II, quae 
ìpaa> B at D aaqualitar matiuntuTy ut G ablata ax AF quoties 
potaac aaapius in lue aontineci daprehandatur, quam II in CE» 
quando aamp^H ex CE aufartur» quotiaa potest, (Alitar: li 
ex Eudidaa Dafinitiona AF:B>CE)D, arit atiam ex vulgarì 
Dafinitioua AF:B>CE: D^. 

Thaor. lì. Conyenum praacadentis. 

Uc autam methodus viri acutissimi (i^o aarta axemplo pa« 
taat» licaat adponara» quaAi Tl\aoramatis 1. dadit denionstr»« 



Thaor. 

Si Tal semel acciderìt» ut axis tante mA^s^nB» sit etiam 
mC^==nD, arit A:Bà=;C:D. (f. 336. ) 

Dam* Sint E» G illaa ipsarum A » C aaqua maliiplicas» 
c(t Ff H.ijlaa aequemuhiplices ipsamm B» D» quaa iaciant 
IR-'— Ft at Gs=eH: sint autam I» L ipsarum. A» C utcumqua aa- 
quemoltipUces» aft similiter K,IVI ipsarum B,D aequemuJtipli- 
caa quaelibat. Bisca positis» quantiplax est M ipsiu^ D» tan- 
tiplicas sumantur» N, O» P» Q' ipsarum E» F, G, H ; et quan- 
tiplax est H ipiius Dy tantiplicas aumantur .R, S, T» U àpsa- 
rum ly Ky L» M. Erunt argo N, O» F» Q, ipsarum E, F, G^ 
H aaquamultiplices , et R» S» T, U ipsarum I» K» L, JVI. . 
ideoqua obE=F,G=^H9 erit NssQ» F=Q. P^aeterea erunt (3^ 
VO N at P ipsarum A at C aequemultiplices, atque O et Q ipsa- 
rum Bat^D: paritarquaR atT ipsarum A at^» atquaS atUipsa« 
rumB*etD. QuiaiamQestipsiusH aequamuhjplax ac M ip^us, 
D» atqua H ipsius D tantiplaxi quantipla;^ est U ipsius M; eùt 
(Lemm. 1.) Q ipsiusD tociplex» quotiplex aatJUaìusdam D* Ergo . 
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Q et U teqmlal erurit. Sed qoanttplffiftieàtQ iptias D» ttntiplex 
e«t O ipdus B f A quotuplex est -0 ipsius D , totuplex est 8 
ipsius fi :ei^o O et S sunt éìusdem B aequemultiplieas» adeo- 
que etiam aequales. Fonatmr iam r>K; dico eMe L>>fii. 
Quia enim R et S sunt ipsarum I eir K aequemultiplìcetf, et I>> 
K ; erit R>S , h. e. R.>0 h. e. R>N, Sed utraqae tam R 
quam N est ipsius 'A magia moltiplexy quam'I^ eioidem A eat. 
Ergo etiam T est ipsius C muliiplicior, quaìn P eiufdora C est. 
Unde erit T>P, li. e, T>Q, seu T>F. Sed L et M sane 
ipsarum T et U simile» (eJiedem) partes: ergo edam L>M^ 
Sit iam I=K, dico esse I.=M; Etenim ob I^X, est 
R=S, h. e. R==tO, seu Rs=N. Quocirca R et N aunt ipaiue 
A acquemukiplices ; ideoque etiam T et P ipsius C : unde T 
s=P, h; e. T=Q, seu T=U. Ergo etiam L=M. 

Quodsi denique I<K, dico, esse L<M, Nam, ob I<K9 
eritR<S, h el R<0, seu R<N. Ergo N est ipsius A in»il- 
tiplicior , quam R eiusdcm A est : quociroa etiam P est ipsius' 
C multiplicior quam T eiusdem C est. Unde P>T, soU T< 
P, h. e. T=Q vel T<U. Unde etiam L<M. 

• Quum itaque ostensum sit, consistente Ì>=:<K, «sso 
quoque L>5=<M , h* e. quando ' mA>=<nB ,' •»« 
«imul mC>t=:<nD, èrit A:B=C:D q.e. d. (Aliter haeò dc- 
monstratio. ita sisti potest. Si mA«=nB, et mC=nD, erit, 
quòtiespA>=<qB, etiam pC>a=<qD, adeoque (Def. S, 
V.) A:Bs=C:D. Nam, aimAs^nB, et mC=nD, erit «t mqA 
=nqB, àt i5kqC==nqp. luque, sii?A>-;i<qB> erit iipA> 

==r<(^^^^,adeoqaenp>=<mq,etnpC>=<(^^^ 

qué pC>=<qD. Unde patet, hanc demonstratibnem aliis 
verbia eandem èsse^ quam P/Ìeiier«r' dedit J. 31. Nr* 3. 

Bis praemissis» Propositioncs, quao ad tlieoriam Propor- 
tionum pertinerit, sempei: eodem rigore e rulgati Proponi©- 
nalium DefiriitioMe atque ex Euclidèa derÌTari po.leIlin^ «t de- 
mònstrationes e yulgari Definltione peiitae, si iusto rigore eas 
cxbibBre veiis, plérumque iongiores aunt. ' (Cf. Playfair ad 
Def. 5, V.) V. e. Propoaitio 4, V.. cuiua demonstfationem 
Euclideam aupra babuimua^ e vulgari Definiuona ìu demon- 
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étVabituf. ' 8i'A:6i=C:b, terit etidm pA : qBs=il>C: ql), p et q 

d«nOuntit>u$ tiiliiìeiros incftgrds qiioscunqiiis ^ imitate hati^'ex-' 

dusEé Nani 1) qaahdo cotnftietisat-jtbìles siriit mao;riiludiiieA 

A et B^ € et Dt ob Ai&s=:.C:D (sitpp.) tji Vblgdri Ùèfiii^ 

* r • . t " • 

tiotie simul erimt A= ^ B , et ' C= - D ^ àdeoquè ci simul 

jiA^i£ÌB, etjt>C=ElD* etpA=??.qB^ efcpC=^-i4D: 

ii) Quo^ii ipag^i^udinet A ^t.Bi C Dt D ^ìtt idéòniiìieii* 
àUtébtteaì «^ vi|igft?i tXsSiimoiie utritu^ue ùtioàis ^xpoiiAiki 

iiideitt iiontiiiebitut liitiìtibiis . ita àt siltiul èint A> ^B 

' .11 

6è <'^lhlBt ac C>-I3 et <^- D, t-el ètìatn pA>?.'*; qB 
tt . » n j^A T. . 

et <L- — * qB, àc ptì>£,qD et <~ — ^.qD, iinde ètiam 
qn q» ^* 

rationalh pA:qB et pC:qD Expoiieiites »i§4«iii respecWff lii&i- 

tibut *^— ' et *— — cooiinehtar CP/ìeidèrèn Éxrfds. ac Dilucidi 
qn . qit ^ -^ ^ 

libri V^ ÈUmé f. 18. l9.) 

. Post genei-aliores bas ad librum V tutti òbsenretionèé eà^ 

iairt Pfopotitiones y quas Roh» Simson buie libro iiiseniic , vél 

addidit) eodem oifdin*» éadelnque nota, qua ìpse usua est^ 

designatas exbibebimal. Derooiistiationet tàmetk brevitatìs 

caiissa syznbolice sisieitius^ 

Est neitlpe apud Roh, Sinisònérii post tr< Ò. tiaèc 
Prdpòsitio A. 

(itaec e«t ea ipsà PtopositSo, quam Èùrèltni hègarétàt ex 
Èiiòlidea tbeoria deiiìoiisttari posse , et qdani dòctiss. j^/rì- 
dertfi Ut tiApra ìiócaviiiins, spoiité ex Entlidii praecAptJs fluere 
ostèhdit 14 Ci $. 61. ei in Expos. et Diliicid. libai V« ^. èi 
Prop. V!0 

Si prima éÀ è«ctindain èandleiìi babùèiit i-atiòrtefft ^ ^iàttù 
iettia ad quatuxfìy fueritque prìiha inaiot ìecùildà^ ètit teitià 
Màior qùait/1; 6t li àeqtialis# aeqiiiyliif et si ihinoi*, itunor^ 
£ddid< Ulemenf. t. ili ' ^ *L 
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Nenpo, ti A:Bs=C:D, fueiitque A>«e<B, frit<V»Ax.3.) 
ettaro 2A>=<2B. Tum tw-o, ob A:B«=xC:D, « V. D©f. 
5. eH etiam 2C>as<2Py àcleoqua^ padter C;^G=:<p. 

JlD&«rt« Svnson obserrat, Propoiittona hao saepissime Uti 
Geomecras » eamqae in V. 25. VI. 31^ XJ. 34. XÌl. l5. ad- 
hibeiiy a Theone aùtoia aam ex Éloraeniis sublatam esse pu«> 
tat, quoniam satia evidens visa tìt ely^àUisque» qui confata'- 
iieaiB et indisancum proportionalium ideam apud vulgut 
receptam siibttituaUt l^co atoivatae ideae^ quae «k Definition^ 
y* &• habeatur. Nullnm enim dubium este» Eudoxani vel 
Bmoiidvm^ qui hao nikilo difficiiiorei 7 maiti ae. et «d :6aiii 
liufus Libri demonitratione mnnìvedry ^tiam buie in Elemen-* 
tii locum dedisse. Commaniinum quidam afim ut V« i6. 
Cor* subiuQxisse^ quod varo recta Clavius reprehandat^ 
quoniam ita saltìm ad quatuor magnitudinas eiusdem generis 
pertinera yideretuT. Nequa (amen fipsum Clavium àliam aìus 
jemonsrationem dedissa, aad asseruissc, eam peispieuam esse 
ex natura proportionum^ Quo ipso occasionam dedarit Barèlle^ 
Ettolidem iniuste cavili andi. i 

Propositio B* 
(Vulgo Gorollarìum V. Prop. 4. ubi vide nouta.) 

Si quatuor magnicudines proportionalas fuarint^-et inversa 
proportiona^as arunt. Si A:Bs=iCtD9 arit atiam inversa: 
BtAs=sDiC* Sumtis anim aequemultiplis quibuscnnque pri* 
mae ao taniaa nA , nC , parìterqua aliis aaquamultiplis qui- 
buacunque sacundae et qnaitaa rB» rD» arunt ex V. Def. 5* 
quoties nA^£=:'<rB, atiam simul nC^^'^rt)^ adeoqua 
atiam» quoties rB>==<i|A, simul rD>8=<nC9 unde ex 
y. Def. 6. est B:A=D:C (vai D;Ce=:B:A;) 

(Cor. EUne consequitur, si AiC sit duplicata ratio ratióais 
AtB» fore Q:A duplicatam rationis B:A. Eric enim (V*Oef. 10.) 
A:Bs:^B:Cy adacqua ex hac Propositione C:B=B:A9 linde 
CtA ast ratio duplicata rationis C:By vai rationis BtA» Simi- 
lia oateodantur d^ triplicats rationa atc») 
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^ Piop. C 

, Si prilli* aequQ roultiplex fuerit,, y^^ ^ntà^n^ p*rs ^t*!, 

quod addi potest, eaedem partes) secundap» atqua tertk quar* 

tae: erit prinia ad seoundam ^ lU tarda ed* quarcand : Tel c|t 

Pjìeiderer rem exprimit (Expo», ac Diluoid, Libr. V. i* 29.) 

Magoiludinjim A et B aequemuldpli^ef , Tel panda aeque ali« 

qujDtae, Tel et partes aeque aliquantae ad màg&itudiiies ip^as 

A et B eaadem respectire habent rattonet. Nempe ^Aikàm 

A B p p ' 

pBUBU -;A=»-;B; |A:Ass3:LB:B. Nat», eum tam n(pA>=:3 

, (np)A|, qiuxn iiCpB)==:(iip)B (V, 3.) erit, 'quoties ||(pA)>=? 
<i;A, simul «CpB)>=^<rBt prout np> = <r, adeoqiie ex 

V. Def. 5. pA:A==spB:£. SJt deinde ~-=E| ^s=F ^ adeoque 

A=:qE, B'=qFy erìt per modo demoqstrau q£:£=3^F:F. 

9Là90^ (Prop. B) E:qE«F:qF, J. e. ^:A=-:B. Deni- 

A B 

que^^uum tu -:Ax=-:B, erit etiam (V. ^y.^or. a.) 

^ SI 

pA pB 

— tA=a — sB. Haee Ptopoiitio, utRohAStnuom obsenrat, 
H ^ , . 

saepius a Geoii^tris jusurpatur,' et iieoessaria est . in X. 5, 
et X, 6. Caeteruoi ex ea evincitur, ut 3upra è Vfltidereri 
Dissertar* Promniaiio Matheno. Hindénburgii inserta $$. 31. 32* 
aJlatum fuit, quQties ex Tulgari De^nitione i. e, ex ea, quae 
liabétur in VII. Def. 20. sit A:B=C:D^ essai etiam aequaU- 
latpm rationum ex altera £iic/i</ea Defi^itione, nempe V* Def. 5. 
Quod ip6umy ut supra vidimus, Clavius !i|i notis post V, 
Def. 8. Ifi nunieris osteu^it ope quaruudant Propositionajn 
libri VII, se, V. Def. 5. quaieous numeris eongi'uat, ^x ea, 
numerorum pipportionalitate , quae in VII. De{. !i90. babetar, 
demoiistiari posse* 

Prop. D. 
(Conversa aiiteeedentis«) - 
Si fuerit prima ad se^undam', ut tertia ad quartam, 
fuei'itque prima multiplex, vel pars (vel partes) secundae; 
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pn% teitia eadem nmltipl^sx^ yel ^^eàpm pars (rei eaaiooi parv 
tp») quartaey 

Sì eniro A:B=::C:D , ^erit etiam A;qB;;=.C:qD, |iiÀ:B= 
|nC:D, et n|A:qB=?inC:qQ (V- 4, et V. 4, Cor. a,), unde 
px Prop, A, si A"=qB, crft et C^=^0 : si in4=Bj yel 

As-.B» «rit mCsD. y«l q^s=-P? 01 ImA^s^^i rei 
* m ^ in . 

A;^^B» erii mQ^ssqDi 0911 Qsss^D, Obt^tvat ll<79. «^itioit, 

,haAfl PfOpoaiCipAim uon raro ad alias dfeaiot|strat|one4 ùiìd-t 
beri» et deceisariam ^sse ad demonstranclam VI» 9. Viderì 
/ autem à Thean^ omissaoi ess^ proptof ratioaem ad prop, 4t 
in^rapr^t^m, 

Frop. f,. 
qtian^ Uab^t Rob, Simsof^ post V, Frqp, 19, 
8i qUatftor inàgnhu^IlkdA propoitlpnàfés siqt^ et coùvArtenv 
4q proportiouales étuuty vel si 4tB3BclD;Dy «itqbe A>>B| 
adeoque etiatn (Prop, A.) C>P, erit A : A-— B=?C : C-^D. 
Nam, qaum A'fe=C;D, lerit dividindo (Vf 17*). A-yB:B 
=-C-tD:D, et invertendo (Piop. è.) B: A--B=^D:C— D. 
Qaare comppneftdo (V. 18.) érii B«-f4A^B:A^fìiB=P-f.C-n 
I):C -n i. e. A;A— B==G:C-rP. 

Qbscry, £|<inden^ demonsttationero faabet Oregqrìji in nota 
^d fiuiic locum. Caetert^m haec Pròposiiio, quae cum V, 17. 
arcto nexu coliaeret, pptest etiam p^ritc^r np illa sine ope 
V. t8, defiionstrari ^Pfleiderer. Expos. ac Dilucid. Libr. V. 
p. 230. 

Cor, 1. Si quatuor niagnitudines A^ B, C, D proportio- 
|i4es siint, et A'<B, adepque e^an^ (Prop, A») 0<D; erit 
edam inverse (Prop. B.) B;A:ti:D:C, adeoque^ ^ b^c P|.x>pOT 
silipiieL B : fe — A =?^ : Q — C. • 

Cpr. 2. Oeneratim itaque, éi dtiae ipagnittidlnes inaequa* 
les A et B eandem iiivicem habent rationem , qu4xn aliae duae 
inaequales C et D : erit et maior priovuxn duarum ad ipsarum 
difFereniiam, uti maior duaruxn posterionim ad eariindeni dif- 
fereuiiatii; vet etiam in'^erse (Prop. &*) dif£preutia duarum 
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prionim a4 erundem iii«pr«m joàXf ut 4i££BUntÌa doarum 
posterìorum> ad ipsarum in«Ì0Mai». BroTUer, $i A:B^=CJ3t. 
eht etÌAin convertendo A:A'^Bss=:C:Ct-^D , sdu ▲— B;AasC--^ 
D:C , .vel B:B— A=DiD— C , feu B-ÀsB$sbD-«C JD, , ' 

Cor. 3* 6«l|waHtti^o , ^ d|||if ' teagftitadinM inMqiide» 
eandem iirricom hàbtnt ratio n e H i» quitti idtae 'dtts^ inagiutu« 
dinas inaeqaalel: «tùm alMmtn priotfatn afiit ad ipsamm òìU 
HixentiaiB^ u4 pòataripf ha|||«lo^a, secL q^ pxiofi oidùi^ 
cetpondet^ e^t ad diffmntiaiii pò^tf liomio » ft ùffiiM (Y, I7« 
Cof. % e( Cor, 2^ £. P/leiderer. h e* p S^50 

Sub fittetii lib^ qtmti Ròti^ Sitnson àdhvtc qriataor addii; 
Frapositìoaaty qt^s ^os^ cttA cohaérdant olini aliis jmì Defini- 
tionem rationia €C»)[ipOiica« pafriiiiMatibua, iioiacimus in Excur- 
aum ad Li)>r, VI, ubi de v^a De£nitk>ne agitur. Flures prae- 
t^rea Proposìtiones de rationibut intei& se diversis Euclidis in« 
^rpre.t^ fC pQinmeimtpi^ libro ^lùiitp, subii«D(^'e solenu 
Miiltas eavum habeo Pàppms (CpUectf M^ti^^rip* Jpibr, Yll, 
Prop. 3-^11.) I quas |it Lemifiata jipoUonii Ubns de secàooe 
ratiofiis ti spatii praemisit, £i6 Fay-po dciadf Q^anpanuif 
Comman4inus (.<}ui espresse se e^aa est CplUcdoiabus Pftpfi 
xxà^siexv^ moneti immut^o (amen ordine | et ^uibusdapa i^d<p 
ditis detractisve) ClapiuSf ToQquetus, Sarrovius ^ Baermànntu 
• i|Iìiqu^ hai PvopQsitioii^s huq transtulere, allasque fiimiles ad- 
iecave. Plerique omn^ tamen in iis denK)tist|:aiidia prp 4^* 
mat^ ^ut postulato surnserunt, posse tribuis i^agnitudiuibiip 
dfitis seinper aliq^am quartain proportionaleiu , ypl duabus 
datis te^tiam pcoportiom^em iaveniri, quod ip'Uf» prfi 4^0t 
nii|te stirpi liaud liof re supra ad Axiomata libri Vf monaimuiy 
ex prò lifieif . .I^ectis d^nium in . libri yi, Pr^positionibuf'^ 
$1 et 12, demoiistritur, Haujferus f^utem, rii^ do«tjssimuf 
nu;^c Serainarii, Scho^tb^Iepsi» professor itti Qi|S0rtatione^ 
vPrppQsiq^iiuin de IVatio^ibus iiiter s^ diyers.is X^^sfiionstt'^tio- 
lies ex splis tibri V. Eleni entoram Deimitipnib^s ac .prppc^ 
sidonibus deductae Tubing. 1T93.IF sine ope illius fost^a^ì 
eas 4«>ppii8travit ^ Ila ut ^imum Proposiuoues.^f^ fl*^^:^T3Ì 
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pitires neibna» fciter lé òìvtMs "unlherslm pertinentaf sublliret, 
•t deinde ad ao» c«9u« progredaretor » qoibus omnet omnium 
rationum tenniiil «unt aiasdem generis. Ita autem rem expo- 
die Hàtthe^us. Ptaamittit JJ. 2-^'4. Lemmata, quorum pavs 
Ottm Axioinatibtit àd.IibrwnY» finita aliatia cónse&tit. Naropa 
{. 2. M A«aB, e^ìt «ciàm miss:mB, et vice vcTia: ^ conerà^ 
si A>B» atiam inA>niBy «e vice versa* $• 3: 3i A=»B, 
et iB>li,r-arit siA>iiB. Comra, ti mA>nB, erit m>B9 
•t» n roA^iaiB» ant-rnssa». 5j 4- n.CmA)=nl.(nA% Deiuda 
sequantet Propoiitione» , aarumque demontuatioiies exhiliec» 
quafl conse^^epte ainicitiim.o auctoxe hic dei^ao ti^timua* 

Fropoiitio a. {Hauìférì Prop.' 1. Disi, f . 5. apod Pa^ppmm 
VII. 7. apod Clavimm Y. 26.) 
6i quàiuor magnhtfdiaum Ay B| C, D priora A ad leeun- 
dam B maiorem rationem habat quam tenia C ad quarum D ; 
inverse seeunda B ad ^priteam A minoreni rationehi hab^bif, 
quam quarta D ad tertiam C. Bravi ter, ai A:B>G:D^ evit 
B:A<D:C, «eu D:C>B:A. DerooMtrario. Ob AiB>CxD 
(9upp.) turni potarant (V. Def. 7.) mA , mC, et nB , uD ita, 
ut mA>nB, et mCaBS<nD. Quodsi fuerit niC<nDt v^ 
nD>mC, oum sit nB<mA, conitabit ptopositum ex V. 
Def. 7. 

Sin autem sit mC=nD : quonlam fest mA>DB, sit 
iiB-f-E^=amA y eri) E"=i>A, quibus subduotis, erit nB=s: 
^Cm— 1)A5 et, cum nD==roO (supp.) >(m~l)C, rursus per 
V^ Def. 7. cònstat propositum. lam, si 2) sit E<A, list 
aliqnod mnltiplum E, velut rE>A (V. Def. 4.> ' l'urna quia 
nB+&^csmA^ erit etiam (V- Ax. 1.) "i(nB-f-E) ì\ e. CV, 1.) 
rtiB-f-J^^fearmA , unde, damtis rE>A , erit mB<Crm--rl)A. 
8eè^ quia nD==ioC, erit et ruD^irrmCXiiiiT-lìC. Unda 
ex V. Def. '7. constat propositum. 

' - Cbr. ' C^auheir. j. 6, apud CJavium Schol. ad V. 26. ) 
Piriter,'ii À:B<C:D, erit etiam D:C<B:A, seu B;A>D:C. 
Tum enim est C:D>A:'B, Omninò ^utem» si ea ratio,, qua 
altera bst maior, ex'V» Def. 7. hac ipsA m^noi' dicatur^ facile» 
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i^ao da xnaio^ibud. ralippibus tradumnr,, i|4 nÙ4Ò)!'fS M]^m^ 
tur, si tmisposttis rftdouibo» .^t^ui.alura iDÌiior'.est| m^ot* 
ponatuir.i .^ .^ 

; . PtQ^ntiò hi,' (llatAer $. ì.) . .1 .. .» 
Si SMC magnitudinam A , B^ C) ^ D,* E , F sic AtÉ> t^:0^ 
et CiD>E:F, «lit et A:B>E:F. ... 

Demonttn Cum sit A:B>CjD, ec C:D>E(F^ ait-eK 
V* Dof. 7* JcnA>nB, mC?=<nD; et pC>^D, ipB=?<qF, 
designantibus m, n» p, q semper numcros iate^rosi ftit 
quoque (V. Ax. I.) pniC==s<pnD, inpC>^qPi seu pnDssa 
> pm C y pmC > mqP , hincqae pnD > itìqD , et pip > mq , ac 
fMToinde edam pnB>>niqBr cumquo alt inA.>>nBy itaqne et 
piiiA>pnB, tilt a fortiori piiiA>niqB, i^uinpAXroqBy ,et 
pA>q6: ^t, quii^piractetea est pE— <qF, per V. Def. 7. 
consta t propofitum* ^ 

Scholioa. QHauheré $. 8*). Hanc Propositioneili qui«lam 
editore» Elemeucorum V, 13. prò corollario . aubinuxe^ 
*uht^ et ClUvius quidem exptesse addens ia Sohol* ad V. 13. 
eQxleni modo eam dexnooatrarl posse, quo V» 13. ipsa demon* 
strata ijt : quod non ita se habet. « 

Ì»ropoi, ù, (Hauher. J. 10. Pfhiderer. in Promfe, Matheili: 
Lipa. 1798. J. 60. Nr* «.a.) . > 
Quatuor magnitudinum A, B, C, D 4 A^^fB, et e<D, 
rei si A>B, et Css<D, erit AjB>C:D> seii imr^rte 
(?rop.aO B:A<D:C. i 

Depo^strwioni praenìissa est apad Hauhemm J. 9. ea 
Profositio, quam supra ex PrOmt. Lips. J. 60, Kr. 1» attnli^ 
mas, quamque Lemma ad e. vocabimus», nempe si A=5:;B, ' 
C=sD, esse A:Bx?=C:D. Tum rcro] Hauherui ita porgiti 
l)SiA=?B, C<D, sit C4-E=D; erit ex modo dictis A:B . 
=C4-E:D, cumque sit (H.E:D>C:D (V. 8.) etit edam x 
A:B>C:D (V. 13.). 2) Hiuc epam, si •A>B,, C«J), steu 
D=G, et B<A, erit PiC>B:A, se» (Ptop. a.) AjB>C:D, 
quae est Pappi VII. lO. 3) Si A>B, et C<D,. sit A=.B 
-+-E, C+F=D, etit A:B>AjB'+.E (V. 8.) et A:$+E^ 
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ArB>C-hP:rf (V* 18.) t quottiitWq^ €-#*F:D>CtD (V. 8.)$ 
6tum A:B>C:D <Fróp« b.). Est kaed Pùppi VII. 11« -^ 

Frop« d. (HaaSffr. $. 11. PflMeren iti Protnté Mathein« 
- » Lips. 17*8/ 5. «2.)' 

8iA;B>C;D, eriè C<D-^ fi A=s:<tì^ et étit A>S* 
8lC=>Ì5. " 

Dem. 1> Si A:fi>C:0, at^aé A=<é, leu fiossi > A #* 
erlt BiB:^>A:B (V. 7. 8.) qaaré BsB>CiD (V. 13. et 
Arop. h.)i ' Sei), tilm àt 6:B±=J3:D (Lemmi ad t.)« erit D:0 
>CJ> (V» 13.) ac ptoiade D>C, àeu C<D (V* 10.). 

!Ì3 Si A:B>C:Dj atqiié Cs=>D^ erit C:D=>t):fi 
(Vi 7. 8i) hincqiie A t B> D ; D (V. 13. et Prop* b. \ 
Sed quia D:I^3:=B:B (leinm* ad cO» erit etAiB>BiB (ViflSO 
ae proinde A>B (V* 10.> 

l'ròp» è. (^Hatther. j. Ì!Ì.) , 

Si A:B>C:D; erit ètiàm mA:mB>C:D, et A:tì>hC:iil3, 
et mA:mB>nC:nD, ac vicissim | denotàntibus^ m ^ xi nume^ 
roa ifitegl'bs qiioscunqueé 

Deitì. 1) Catti sit ttiA:ìnS=A:B f(V. l6), sì àic*A:6> 
C:Ì>^ etit edam triAiiiiB>C:0 (Y. 13,)^ parìte^ue, ai sit 
mAtmB>C:D^ etiam AiB>G:D (Vi 13.}. 

Hy Si<J et, -'quum Sit «iCsiiP=€:D (V 16.) ai ttitiiis 
AsB>0:D« erit quoque 44B>iiCliiD (V. 130 i éi Irero 
A:B>ilC:nD^ patiter A:B>C:0 (V. i3.> 

3) Deiitqiie, si AiB>C*t), erit inA8lnfi>C:l> per tntfdo 
deiiiotisr^ta tir. 1. ad«fìque et inAirtiB>hCniD per demott- 
' stiata nr. 2t VicisSirt, éi xnA:mP>nCipl3, olit et AéB>nC: 
*D (nr* 10 t atque hiiic A:B>C:D (nr. 20 ' 

Cor. 1- (Hauhéré j, tò) Hitic etiaiil, ai A:B>CàD, èrit 
A:B 

1 1 F 

i^\a^ > >^cStìi at^ue - A: tB> f C i fi 
/ n u ' ^ m m ^J 

fii m 
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/ . Con, 2. (Hnuher ^'HO* Atqad dtiaaiv »l runai A)B>Csp 

y«i, a m . .m I 

•rìt4ii.A;inB>< «t > >nC}aD* 

^«• — )ie:?D ek:?B\ 

(il- % IH m ) .. : ; » 

Si A:B>C:D; erit ptiam mA:B>niC:D, et A:nB>CmD^ 
#t ^^:nQ>mQ:np, m et^ deuotftptibus i^uperos integro» 
^uotcunque. 

Demi Si ob A:B>CJ3 (sùpp,) tit pA>qB, pC2=5<qD - 
(y.Def. 70 etiam {V# Ax. 3.) erìtin.pA'>tnqB ; ttfpC:»=:<i|i.ql>> 

,ii.pA>nqB; npC=s< n.qD, 
mnp A > mnqB ; iAnpC;=. '^ mnqDy 
feii p(oiA)>iii»qB; p(mC)=<in.qD 

n.pA>q,(nB); n.pC=<q(lfD) ^ 

np(i|i^A)>inq(nB)i np(mC)==<niq(nD)j 
et cum aequemultiplìees magnittidinujn 'pA» pC > qB, qD ^ 
sint ipsarum quoque magnitudìnum A , C ; B , D , pariterque 
aequemnhiplices magnitudiiHxni p(roA),, p(n>Q» qi^B)! 
'q(np) lint ipsarum mA, inC, nB , nD aequeinujitiplicfi 
CVf 5.)» f^ V-»Pef. 7. constat propQsàu^. 

Prap. g, (Hfuhnr. j. 16^ • . 

Vìgiisinit SI A:B>C:P '* seu si roA:B>mCtD, 

rótWlani ' ^'jB>?.ìD Tel A;nB>CliiD 

. et A:®->;C^ ' vel mA^nB><nCifiD 
^ - - . * '• .n'^ * • n . ' _ • 

"et ^i*S^' ciit eriara A>B>C;D 



3^4 ' EXCR^'US 

fiem. Ob tiiA|E>niC:D» A:nB>CniD, fnA:nB>mC:i%D 
(supp.), fil CY. Der, 7.), p(inA)>qB, pCnH:) = <qD 
' tA >q(i.B), pCèr<qC„D) 
r'(«fA)>q<nBX prm'C)=::<q:»D^ 

•ivw(V. 3.) (pni)A>qB^ (p«*)C«<qD ' 
pA>(qii)B, pC = <(qn)D 
(pm)A>(qii)Bv Cpni.)a=<(qii)D 
proinae V. Def. 7. «rit A:B>C:D. 

' Coir. 1. (Hauher. J. 17.). Hinc et' pei: Prop. f. , ti AlB 
B / D 

1 ' V 

^^B . flD 



ÌaMb>ì^c7:5j 



i Cor. 1 (Hiuò^r 5. Ift). Itemquo 



niA 



(Ìb (Id Ìa) io) 

In In ni I "> 1 

;<( >inC:</ et >:nB> V„d, 



Piop- fa- (Jìauber. $. 19. P«,?;,t Pi^p, VII. 3. colL yjl. 4. 
apud Ciavium V. 28.) 

Si^ A:B>C;D, erit componendo Ar|-B:B>C-f-D:D. 

Defó» 8ù roA>nB, inC=<niB (siipp. et V. Def. .7. )> 
«l addids mB, iijD, erit'mA-f-mB^iiB-f-mB , niC-f-inD=,< 
nD<4-mDy cumqiie ^ ■ - 
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<V. 1.) tu mArf-iiiB=^m(à-+-B), mCr^mDi^iii(C4^) , ac 

wCA^TB)>OH-nOB, mCC-h-D) 5= < (114-01)0, • p«c 
V* Dofl !• coartai pi'i9p9situfii« 

Cor. l. (Hauher» $. 20.) Àliter hacQ Propositio sic txpri- 
metiir: èì difTerentia duarum niasnitudiuuiD ad earum mino- 
rérti in malori ratioiie est, quam differeutia duarurti aliarum 
ad liarum mìnorem ; edam maior prìoium ad Ipsaiiim mino^ 
rem in, maiori ratione erir, qiiam maior posteriornm ad mino- 
rem. Nam si A— B:B>C— D;D, eric A-.B-f.B:B>C— D-f.D;D 
hoc «rft A:B>G:D. ^ 

Cor. % Hanher, •$. 21.} Eodera supporto» ^uod in 

Prop. II. y sumrna diiarum priorum ad earum prìorem io mi- 

, iiori ratione erit, quam summa posteriortim ad tertlam.' NjIìu, 

81 A:B>C:D, invcrie ewt (Prop. a.) B:A'<D:C, adeoqike 

A-f.B:A<G-f-DK: (Prop. h.), leu A:A4-B<t::C-H> (Prop a.) 

Prop. i. iUauUr. j. 22. C/«i>. V. ?».) 
. Si A:B>C:D, et C>D9 ac proinde etiam A>B (Propt. d.), 
«rie etiam dividendù A-'B:B>C — DtO, seu inverae B:A— B^ 

Dcm. Sit mA>nB, mC=:<nD (aiipp. et V. Oef. 7.); 
<um (V. Ax. 3.) quia D<C, erit nD<jiC^ proinde ex .«equo 
vcl k fortiori mC<iiG, itaque m<n, et nB>roB, nD>mD. 
lam» demtis mB , mD , erit mA— mB>fcB— mB, wC— mOrzs 
.<nD-?mD, cumque 

p«r V. 5. mA^-niCrrsmCA-B), . mC-mD=m(C— D) 
ac per V. 6. i»B— mB=(n— mjB , iiD— inD:=(n •^m)D ; , 

erit m<A— B)>Cn— m)B, m(C— b;r=:<(n— m)D. 
Qiiodsi n — m, qui eat numerus integer, ait >t> propositum 
coiuiat ex V. Def, 7. ai vero n-— m=J , erit 3m(A— B)>2B, 
2xii(C— D)=:^2r), quoniamqu» aequemultiplices magnitudi- 
iium m(A~B), m(C— D) sunt ipsanim A— B , C— D aequé- 
multiplipes (V. 5.), ruraui per V. Def. 7. coniut pioposisunl* 
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.Coroll. (Haubeir, f. 23.) Qitod quidei» né qlid^ua èxpH* 
mipoteh: Si samitoa dutrum magtiitudinum- ad eariim alte- 
ram .inaioi*€in rattonein habet^ qàam ftimma duarum aliarum 
ad harum alteram; ad eam prioruniy tratte tenniiiunii confee- 
^àentcìQ ratioms maiorlt, consticuity etiain altera ipsarum ma- 
iorem rationem habebity. ^uam altera posterioruiQ ad eam ha- 
tmm I ^t»f6 est terminili conseguens ratioois miaoris. Quippq 
si JUf-B|B>C4-b:D; 
«t A*f.B— B;B>C-i-D--D:P 
i. e, A;B>C:P 

Prop. k. (Jfauber. j. 24. Pappi VH. 6. ;C/«». \L 30,).. 

' Iji. A?B>C:D, «t C>D, ac proinde :(Prop. d.) A>B, 

Mt ùonvertfindo A TA— B<C: C-*-D , seu ioverte A— B;A>- 

c~D:c; , : 

D«n. Ob ArB>CjD («npp.}» «nt dividendo fProp. i.) 
.A~B;B>C-P;D, ac pioiuda A-.B^-fl:A-B<C-I)^D;Cr-D 
(Prpp, b. Cor. 2.) i. •• A:A— B<C:C— D, seu 
A— B;A>C— DtC (Prop. aOt _ 
Cor. 1. CHauber» §, 25.) StYi9 «tiara s si summa doarum 
jmagnitudinuin ad oanmi uaam inaiorem radonam habet^ qium 
rumma duarum aliarum nd haruro unam ; sumxna priorum ad 
earuxii alteram minorem rajtionein habebit» ^uam summ^ pò* 
st^riorum ad karum alteram* £temni, si - 
A-hB;B>C-|-D:D 

evit A+B ; A+B-B < C-f-D ; C-f-D -D ' 

i. e. A-f-B:A<C-4.D;C. 
QuQd etjam copse<juituv ex Prop. i. Cor. et Prop. h. Cor. 2, 
Co?. 2. iHauher* J. 26.) Generatim, si ^uatuqr magni- 
fudinum« quarum pfior ad secuudam maiorem rationem Iiabet, 
quam tertia ad quartam, tenia maior fuerit quam quarta, 
^ «deoque CPt<^P» ^*) «Ùam prima maior quam secunda ; diffe- 
ireiitia pripram ad earum alterutr«m maioiem rationem habc- 
bit , quam difFerentia post^riorum ad harum alterutram , quae 
wimii'um ei, quae ia ixraiori wiion(^ a^aumta em, ordine re* 
spondet. 
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Cor. 3. (ffamòer. j. 2T.) Pàiitw, k ^iifferrtnin daarum 
mugnitudmuih ad eaium minorem habet mìdnem miicùelft» 
'^uaxri differeiitia dtiaruin aliavum ad harum tÉìiAtxemi priomm 
^upqiie diffsreniia ad earum roaiorem in .maiod rat^one «rit 
quam^ differentia po$t«rioram ad ipsaruin maiordm. 
Si tiiim A— B:B>C— I):D / ' 

wt A-^B:A-^B-irB>C-D:C-Drf.D (Frap. h.. Coj> ?.) 

i, e. A-B:À>C— b:C. 
Quod etiam coni«qnitur «x Piop, h. Cor. 1. tt Prop. k. 

Prop. 1* XiJauher. j. 28;) r . 

Si A;B>GiD^ et B>A «deoque (Prop. d.) D>G» r^ric . 

Jj:B-^A>Jj:D-C et mvcrit. 

Dein. Cura 9Ìt A:B>.C:p (supp.), teu 

D:G>B:A (Prop. a.) et B>A Tsupp,) 
dividendo erit D--C:C)>B— A:A (Prop. i,), at^tte etiam 

Ì)-C;D>B-A:B (Prop. k.) 
undo paiiter (Prop. a.) A;B— A>C>D— G 
^ ' et B:B— A>D:D— C. 

Cor. 1. (7/att&<rr. $. 29.) 8i. duarum magnitudinum diJIe- 
renila ad earum maiorem in maiori ratione est , quani duarum 
aliarum diUerentia ad harum maiorem ; priorum quoque maior 
ad ipsarum minorem in m'aiori ratione erit^ qiiam posteriorum 
maior ad harum^ minorem. Nam » si 
A--B:A>C-.D:G 
est A:A-(A~B)>C:C-(C--D) Prop 1. 
. i. e. A:B>C:D. ■ 

Cor, 2. (Jìauher, §. 3Q.) Item» epdem supposito, quod in 
Cor. praeeed. pariter differentia priorum ad ipsarum minorem 
in maiori ratione erit» quam differentia posteriorum ad harum 
(nifiorem* Si enifn 

' A-B:À>C--D:G , . "^ 

, est A-B:A^CA-B)>C-I);G-.CC-D) Prop. I. 
i. e. A-B:B>.G-'D:D 
quod et consequitur ex Cor* 1» et' Prop. i« 
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, ,.frop. m, i90up0r. t* 31. C/ar. V. 31. en.ni Sehol.), 

Si yel ^:B:=;Dl:E Tei A:B>D:E veL um A:B>D:E 

,, m B:C>E:F . e» B:C=E:F qu*m B:C>E:F 



* ex aequo eiiatti erit A:"C^D:F 

Dem. IJ «1 A:B=iD:E et BrC>E:r, «it lfnB>riC, 
inE"^<nF (V. Def. X). Tnrn, quia uC<|niB erit 
AriiC>A:mB (V. 8.), et, cnm ob A:B=i=D:E (siipp.) èit 
A:niB=D:inE QV. 4.), etiam A.iiC ^D.mE (V. \^.\ qllOnià*^)que^ 
inEi^<;iiF, erit et D:inÉ=i3<^D:nF (V. T. 6f.>, ac proinJo 
A:uC>D:nF (V. 13. tt Prop, h.\ itaqu© A<:>D:F (Prop. e.). 

2) 9k A:D;nU:E, et BiCs^EO?, inveriè (V.' 4- et 9ko\^ a.) 
ciit C:B=r E • < 

et B:A<E.O 
tettuT ex aequo per demonstiata m*. 1. G:A<1F:B aeu inverie 
(Prop. a.) A:G>I):F. 

5) Si tam A:B>D:È, quiìm B:C>E:F, «it niA>nB> 
roD^<nE, et pB>qC, pE=:<qF (V. t)ef. 7.) erit 'et 
pitiA>piiBy pmDs=.<pnÈ, npB>inqC, fipE=<nqr 
seit pinA>pn6, et piiB>nqC, padteique 
pmD^<<pii£» et pn£==;<nqF: itaque Line pmA^^hqC, 
pfnD=^iiqF/ Quare, cum aequerouitiplices maguitu^iniim 
in A 9 inp# qC| qF siut ipsamm etiam A, D, O, F aequc- 
lauhiplicea (V. 3»), propositum per V. Def. 7* constat. 

(Hino sequens deduci potest Qorollarùim : Rationum jnter 
te diversarum diiplicatae (triplicataa etc.) atiam inter te di- 
vei'Sae tunt, et maidùs quidem maior, Nempe, tit v. gr> 
A:B;7=B;C, et PiQ^QsU, siique A:B>P;Q, et inA>nBi 
inP=<ftQ. làm , quotiet 'jnA>nB, erit tt mlb>nC^ 
et quotiet inP:=<^nQ, erit et inQ=<nR (V. Def. 7.^ 
itaque emù l ' tini iiI mB > nC , et mQ)=:<nR, adec<- 
que \(V. DeF. 7.) 6:C>Q:R, onde ex Iiac Piropodtione m. 
^erÌÈ A;C>P:R. Cf. obteiv. ad V. Def. 10. lì. AtquU hinc 
porro facile coli. Cor. ad V. 2t2. ]^er indirectum demonstrabi- 
tur, rationum earundem inter te tubduplicatat (subtrìpiicatat etc.) 
paóter inter te ette'eatdem» divertarum diverta'sO 
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Prop. n. (Hauher, $• <la<>. €fayoT.«'5».^-cwu SoTiol.>)<'^'' 

Si yeJ A:B=E:F, vi* iisB>Ear,, -. T^;iam;,Ai^>ì&i? 

etB:C>D:E et B:Qs£D:E • q uqih*n.*R;C>9:fi 

^rìt'ttiàtn ex aeqn&ptrtttrhate&tC'^DìVi i .*. ." . - J 

Doni, 1) Si A:B=E:F et B:(Ji»Ìi:É $it-ììiB>nC, mDct: 
• <nE (V. Dct 7.), et erit' nÉrtttF==>iiÌI^:mP^eV. 7 et 8.) 
et, quia ob A:B=E:F (fufjh^jeii^n» i)A;inB«=cj^E^]^ (V. 4.)» 
erit et iiA : njB=> mD : niF ( V. Jl.> H-}» ,^*^ » cum sìt 
mB>tiC', est nA:jìG^niD:niF (V. 13. «t Prop. b.), unde 
A:C>P:F.(PrO|,..e.)."' "/ '.\ /' ' ! / . , , / 

2. Sj A:B>E:F, et B:C=D:E;, erit inverso. 

^. QBor^ip jCV,. Goiy 4«.va Prop. B.) / 1^ 
et B:A<F:E (profu a,) . ., 

iuique per demoii5(i;«U ui-«..l« C:4iCF:t); seu inverse A:C> 
' D:F (Prop; a.) : <^ : . . 

3. STi A:B>E:F, et C:C>D;JE;, /5Ì^/^^A>iiB, w^==<nF, 
et pB>qCy pD=<qE CV. 13ef. 7.)» igitor et pinA>piiB, 
npB, s^u pnB>nqCi pariterqne «jniE=^'<qnF , mpD teii 
pniD=i<mqE seu qrnE , aique hiiie prhA>nqC', ' prnD=s 
'-<'itqF, ctj-qdoniam magnituaiuurti 'mA, niD ; qC, qV aeqiie* 
niiiltìpliccs ipsarum quoque A,'D'; C, F éuiìt* (V. 3.)*, oiit 
per V* Defin. 7. s.A:<S>DiF« ' • . . ^ ' » . 

Prop. o. (Hauhèr, §. 33.) * "' . 

Si A!Bs=>C:D, et J&:B.>F:t>,^erit A-J-E:B>C-^f :D. 
Dcm» 1) .Si.ArBs:;C:D et E:B>F;D, ?iye inverse 

J3:E '<>D:F CPiop- «*)» fxi^iiequo erit (Pi op. m.) 
,.A:E<.Cd^, itaquo A4-E:A>.C-f-FiC (Cor. 
2. Fi'op.^ 11.) ety cum sit A:Bs=.C:D (supp.)y. ex aequo eiiani 
(Prop. in.) A + E:ll>C4-I^i^- 

2) Si A:B>G:D*, et E:B>;^:D, sitàA>uB, mC:4<nD, 
et pE > qB , pF = < qD , eiic cti&m. pmA > pnB^ . .. /,. 
pniC3='<'pnD^ et if»p£> seu pmt^ > mqB , • SmjpF seu 
pmF=i<mqD, ergo ftiéin >|>mA--(-|^m£ >>|;oErhniqBy 
pinCH-pmF«=««s< l<iiD>f*mqIX, . sen <V* 3^ • V. I*, V. 2.) 
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pii<Ó-hr):w=<(lMi+inq5D;.'iiiMle itf < > ' 

A4*E;B>Gtì-F4:) per V. Det :7. 

Corolla (Hauber. J. 3è.) 6itre elÌ4m». n . ,. 

K k E;B>F:D. ' 

Prop. p» XUauher» $• 35.) 
Si A:t=<C:D , «t E:B^F;D, eiit C>F. si A>E, et 
A<E, ii G<F/' :'' ' '"' 

Dtm. Nam, ob A:B=:</:IP, €i É;B>FiD (tupp.) 
B:E<D:F ri*rop. 4.) 

erit etum ex acquo 'A:È<C:F (Vtò^. Wf.) ' 

8«u E;A>F:C (Prop. aO , ^ " 
Mp4e per Prop. d. coiistat jAropositurii, > 

. . ♦ Frop. q. ^(Hac/fcefr, 5* 36.) 

8iA;B=<C:«, i^t e:B>F:D,. eiit ^ 

'Ar-É-.B<C-F:D., •ÌB>F;, .acpÌQÌnd?(Fiop,p.)C>F, 
«eé E-*A:B>I--C:9, iiC<F . .V . '. . . A<E. 

Vtm. 1) Si est A:B«<C:P:,: H E:B>F;D, flt A»?, 
ittverso erit B : E < D :F {JBxò^, a,> 

•' iguiir ex acquo A :E < C:F (Prtrpi in.) 

' éfqiiia A>E, A-E:A<C-F;0 (Próp.^L) • 

' ^uonianiqùe'AzBssi'^CfD (supp*) 
' ; cuarti ex aequb A-^E:B<€*^]f^.D (Prop. inj 

' 5) Si est É:B>F:D,- et, À:B=<'CÌ:p, at^ue 'D<F, 
erit inverse- B:A;^J>p:C (Piop, B et a.) 

9^aie c^.aqq«<p.XBR4>FrC<PiX)p, m.),- ,1 ... 

.if.aiÌAffiEn^A^E>Ji>^G:F CJP«a|iwi«) qi»iae<F,. ). 
'..^i-:csi»q«^ «A.EiB>F:p («ùpf.) - ,r . - 

Vi a^i^^e^m 0-t^iBfas^^<%D-(^9i^^iw) 
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Cor* 1« iUauhen $. 37.) Quod^uidem «tiaiD aip «xf^tiiut poMaf 

8i est A-f.£:;B=;<Crf-FiD 
€tA:B>C:D 

«tìiet ÉtB<F:D* 
>8«d, ti A:B^<C:P 
et A4.EtB>C-+.F:P / 

erit et E:B>F:D* 

<3oì:« 8. (fiduher. $. 380 Hine etiam « ai 

A-E;B<C — F:D ' 

et A:B=-<C:D 

« II I ■ I t J> I »■!■ 

erit A-(A-E>B <C-(C-F>t) (l*rop* q* itr» l*J 

, 6euE:.B<F:D* 
Et* si A:B>C;D 
- fttque A~£:B==<C -F:0 

•rit A-r(A— E):B>C-(C-F)iD (Ptop. q, nif. 2*) 
hoc est E:B>r:D. 

Prop* U {Saubèr* $4 390 / 
^i A:B>C:D„tùnisiC>D, etgoet (Pi-dp/d.) A>fl,erii 
A-f-B:A-B<G-^D;C— D: et, si A<B, ergo et (Vvo^4 dé> 
C<t) , erit A4-fi:B-A>Of.D:D-a 

Deni* Ob A : B > G : D Csupp.) 

i) erit A+B;À<C-f.D:C (Cot. 1 Prop. t.) 
et, si C;>D, cotiveriendo A:A— B<CiC-D CPiop. k*) 

quaré ex Écqtto A-f-BjA-B<C4-D»C-D (Prop,iné) 
2) erit quoque A4-B:B>C«+-D:i) (Prop^ h.)t 
ct,'siA<6, BiB-^A>D:D-C (Prop. U) 

ttiid«t«rsusextequoA+B:B-A>C+D:D-C (Prop. W.) 

Prop. 9é XBauhen j, 40.) 

Viciisim i si A-f B:A-^fi> C4-D;C:^D 
•rit A:B<GjD 
fidcHd. Eletaent. *. U« fe b 
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Dm* Nim, oh A-KB:A-^B<C-f-D:C'^D Ctrapp.) 

-(C-D) (Pr^. r.) hoo est 2A:2B<2C:2D 

•t prpinde A;B<C:b (Prop* ••) 

Et hactenitf qtiidem éé magnfitucliiiibut uBivertim senno 
fttity tive eA, quie «d dan divettat rationai pertinente intex 
•e eiubdeni'» live diversi generis fuerint. Um vero truitii 
auctot ad naagnitudinet homo^eneau 

Prop, e. (ffuuher. J. 4l.) Con/* Prop. e. 
Si qnataox homogenearun nugBitudinum A» B» C« D ait 
AssC» etB<D, vel, ai A>C» «t ft=<D| erit 
. A:B>C:D. 
Deal* 1) SiA=C, etB>D, 
erit A$B>A:D (V. S.) 
et A:D = C:D (V, T.) 






ae ptoinde A :B > C: D (V. 13.) 

2)?Si A>C, et B=s<D, 
ferit A:B>C:D (V. 8.> 
etC:B==>CiD (V, 7.B.) 

itaque et A.B> C:D (V. 13* el ihWp. b.) 

Prop, .u. (Hauher. 5, 42.) 
Vicissim, si A:B>CrD, erit B<1Ì^ si A:^<C, et 
A<C, siB=>D. 

Demi) Si A=<C, erit 

C:B=è>A':B (V. t. 6.) ' 
et euiQ iit A:B>C:D (iopp.) 

etiam C:B>C:D CV* 13 et Prop. b/) - - 
proindeque B<D (V« la.) 

i) Si B=>D. erit C:Ds=>C:B (V. 7. 8.) 
^ ^iMM, ecuB sit A:B>G:D (supp.) 

erit et A:B> C:B (7. 13 et Pft^p. b.) 
itaque À>C (V. 100 
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Frop.T. (Hauher. §. 43. Pn^ì VI:I.Fn>p«5. •ip«4,(€Uv.Y.27.) 
Si A:B>C^D» •ni «t olr^rii^ A:G>B;Dp # tu inrtrs* 
C:Ae=sD:B, 

Dem, 8it iiiA>rB, at mC^itD (fupp, #c V. Def. 7.) 

edt igttur.i^A:mC>QB:np (Prop. t.) 
«t 2ii^c A:C>B:D (Prop. .«.) 

Pw|>. yr. (Haoper, $. 14*) 

?! Ag5>jC;D, )WÌtA-f.E:C^J^]J^ 

Dtm. 0>-A:B>C:D (supp.) erit 

1) oomponendo A-f.B:B>C-fJD:D (^fop. li.) 

tt Jilitwae A'*-B:C4^D>pa) (P*op. t;) 

2) erit «tiam A'+'3:A<C+DsC (Cor. ^^ ;?rop. h.) 
•t ranut «Itente A4-B:C-f^l><A:C (Prop. t.) 
Cai.i.(Haah0r. $.45. Pappi YJI.^,y P«rk«r«,i}A!B>€tD^V 

«rit et A-K:B^D| ^^'^ , Naiii^<4»A:B>C;D(fitpp,) 

Hit ^Mvii0 À;C>B:P Q'rap. r^ ut >ioc 

A-|.C:B4.I>{^^^(Pfop. ,f.) 

^r. >2. Inaaquiiiuin diuiti»m ipagnitu^wiini fli«ior Ui 
mmoamro in omùoiì tAtioue afiftf fjQUtm sumnia imioxia «t cuiii»- 
«miqae tcrtiae «d^suminani mii^^'U et fBÌi|iA«iB ^rtba. 

Nam, li À>B,.vt AjC>B;C CV. 8.), idcoque 

A^CìBy:§X<jL:B (Pcop,:W.)» ««u A;B>.A-HC:B4-<:. 

^ Prop. X. iHauher. { 47.) 
Si A:B>C:D, at G>B, iUqtte'(i»cpp. i.) A>B, «rie 

ÌA : C 
; aed si B>At adeoqua (Prop. d.) ' 

Doni. Propter A:B >C:D (aupp.)' » . ^ 

1) »i C>D, arir A-B:A>C«^D:C (Prop. k.) 
at A-b\B>C-D:D (Pioppi.) 
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pteinde •cbinf «K«nie A---B:C— B>A:C 

et A— BrC— D>BiD (Prop. t*) 
3) •iB>A, «mB-A:A<D— C:C 

ptrUerque A— A:B<D-fC:D (l^rop, L) 
onde iterum alterno B — ^A:D^C<A:0 

et B— A:D^C<B:D (Prop, r.) * 
Cor. ì. CHauhen 5-48. Parpi VII, 9. Chv. V.33.) SiA:B 
>C;D, et fnerit B>D, «deoque (Prop. u.) A>C, eril A— Cf 

B— D> I ^.\v ; «itt aatem A<C, ac proinde (Prop.u.) B<D, 

•ri. C-A:D-B<|*;^. 

Nam^ ob AiB^C:D («oppOt «rit alterne (Pfop, o.) 

A:C>B:D, atqiie bine, si B>D, «rit* 

i A:B 
A— C:B-D> j ^. j) 5 tin «utw» A<C, 

C-.A:D^B<|J;J Prop. X. 

Cor. % Inaeqaatiain duàraxn magnitadinnni maior wé mi* 
9orea in miiiorì fatione est, quAin excessus nsaiorìs eupetcer* 
tiaiD quamcunqiie ad excessum zninoris super eandem, mino* 
yem nimiruni ambabus; in maiori verQ, qnam excessus tertiae 
caiuscunque, quae sit ambabue maiory super naioreoiy ad «x* 
DpssiuD eiusdem saper minorem. 

Steniin» si A>B, est A:C>6:C (Y. 8.) 

^^proindjè A-<C:B^C>A:By si C<B 

et C-A;C-B<A:B, ai C>A (Prop.xO 

••"^^»I>C-A:C^B 
Prop. y, {Hauher. j. 50. Clav. V. 34.) 
8i A?B>C:D, et C:D>B:F etc. eìit suroma omniam 
prioriim A^C-^EH^ «tc^ ad summam omninm posterìomv 
B-^D+F-K ^0* ^ maiorì rationei quaiii postremsi E prioruni 
ad postremam F posteriprnm i in niioori auteoi» quaip prima 
A priorum ad prìmam B posterioram ; et deniqve in maiori 
quam s^fQins priornm C-f*E-f* etOt omniiun < excepta prima A, 
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ad tnminam postedomm DH-F»^ «te. omitium , «xoepta ha» 
niin^prìma B, ' 

Dam. Ob A:B>C:D (iupp.) 

•tt A4-C:B-f-D>C:D \9t;<A;B (Cor. 1. Prop. v.) 
Quoniam autem C:D>E:]F* (supp.)» erh «tiam 
A4.C:B-HI>>E:F (Prop. b.) 
étqae bine A-f.C4-E:B4.DH-F>E :F, sed <A-+.C:B-f-D 
(Cor. 1. Pi*, f.) Unda porro ob A-f-C;B-f^D<^ A:B per doi|iOtt« 

nrau erit''A-f-C^-E:BH-D4-F<A:B (Prop^b.) 
atqua Line A4.C^-E;B-f.D-f.F>C-hS:D-W' y 
(Cor. 1. Prop.) 

Prop. z. iHauher. $• 51.) 
8i A;B>C:D, et B>D,'pariterqu6 C>D , et proinda 
CProp« d. et Prop» u.) etiam A^B» et A>C: summa xnàxi- 
maa et minimaa A*-H^ maior esr, quam samn)* duariun reli» 
qttarum B-f-C. 

Dem. Ob A;B>C:D, et C>D (sppp.) 
dividendo est A— B:B>C— DjD (Prop. i.) 
qooniamque B>D (tupp.) edam A-*B>C-^p (Prop. a«) 
et, Addito utrimque B-f-D 

AH-D>B+C. 
Prop. a. {Hauher, J. 52. Pappi VII. l6.) 
Si iint quatuor numeri vel lineae A, B ,• C, D| ita, ut 
AtB>C:D; erit productum vai rectangulum extremoram- ma- 
ina , quani productum aut rectangulnm raediovumi et ricia» 
aim, (Hane Prop ositi Aiem ^ quamvil iam supponat Proposi* 
tiones aiiqnei libri VI, ve! VII. » quad ta^len independentec 
ab ea demonstrantur, propter nexum cum praecedentibus , no* 
luimua k reliquia Hauberianis aaeparare , et suo demum Joco 
ponere, cut facile eam restituet lector intelligena). 
Pem, 1) Quoniam A:B^C:D (supp.) 

et A:B=AXC:BXC (VII. IZJVII. 18. Vf. 1,) 

erit etiam AXG:BXC>C:D (V. 15.) 
et ^nia turaua CjD^AXCiAX» (Vn,lT VII. 18, VI. 1,) 



•liam AXC:BXC>AXC:AX» (V^ «•) 
et liinc BXC<AXD (V- tO.) «eu 
AXD>BXC/ 
(R) 6i AXJ^>®XC, pariw «nt 

AXC:BXC»^XC;AXf) (V. f) 

•t ob AxC:Bxc^A|B<m 17. Vii ì& yi. 1.) 

' A:B>AXC:AXI>IV-130- 
et. qub rursas AX. C:AH-P=C;P ( VI1:17> VII, 18. Vf^l.) 

^ • ■ 

pariter A:B>.C;D (V. 13.) 
Cor. CHaaier, j. 53.). Proinde» •iA:B>B:G^ 
libfit ruffot A » B ^ G numeros » Tel lineai » 

ett AXC>ti^f rei B^, et ^id^ii^. 






E XCOft S U S 

I 

ELl^MENTORUM 

L. VI* et maxime ad VI* pef. 5- 

$. L Oaec De£ttitio in Cdictlone Oxoniensi ita habet t 
\idiy0C è* Xoyoiìf avyieèia'd'ai^ orttv di ràiv k6ywv>n^Xix6T^Tsi Ift* 
iovrdff JvoXXa nlaauta&eiafU noiCiaé ripd» £dicio Basileénsif 
Ugk : %itm9*. Theon Mculi post G. N. quarti scrij^or in Com- 
iaetl^i*« in, Pt<^omaei Almagestum (JltoXsfMtQv ^yàkiji qvv^ 
««{fati fitfXt ày. 0SWVOS j^Xi^vè^dats iis rà àvtà vHa/tvTj^TiaP 
fèpk^ ta* . Basii. 1538 p. 61. post ambiguum illuid et vaguni 
ttfifd addir TT^AcxorTVi» koyov» Bt Scholion Ànonymi in Edit, 
Slemeacoi*. Basileensi p4 67* prò riva substitoit X^yap» Eutór 
Huf in locum Archimedìs (jf^x^f^V^^ ^^ aca^oft^svat f^srd 
^wv JS^.vTOHiOv *uiaìtaX(ovitov vnofivfjf/^dffov iisdem verbis hano 
I)efiBÌdon«m habet | ut nunc legitur in Edit* Oxpii« Pleriquo 
Commentatoves > ut Clavius^ Tartalea^ David Gregorius alii- 
qtt0t vocem ni^Xutojtj^ vtitunt : quantità*, vel f ut ipsi vocem e 
4ttAntica« inteipvetanturì rationum denominatorve^ exponens. 
Walìisius (Opera Mathem* Tom* II* p« 665 sqq«) TtTjXixoTiii 
iaterpretatur i quantuplicitas , quam exponi ait per cxponen* 
tem rationis* iP/leideréré in Schol. In libr* Vi: Elem. P, IV» 
^ quibus excerpta sunt, quae in hoc Excursu habentur $. 200« 
not* 7* 8. 9 eoli. $. 202* not* 15.)' 

§• 2. yerum enim vero» ut Roh. Siytson obsetvati hu« 
iut pefinicioais 9 laxo, ^in qnod definita efFato (vide Pfleide^ 
rér 1. €é..§* 200.) satis suipecUe» in sequentibus apu4 £u« 
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elidem . Arcìùmedem » jipolloniurn « rcfiquptqti* retetes ^ <}uÌ 
tahone compOisita saepiuf ui;untur, nuliiiiu, amplius vettigium 
invenitor, C^^ ipsum etiam, si .non verbis^ te tamea ipaa 
Citetar Clavius^ nec satis excusare studet Saccherìus (Euclidei 
ab omni naevo vindicatus P* 158 9q.})* ^f* ▼« C' ^^ damoiip 
ttratione VJ« 23. in qua piimum rationià compositae fit inen* 
tio g oibil prorsas occurrit , quod ad hanc De£niuotieiii so 
rcfarret. Campanus quoque Definitionem VI* 5» non habeL 

$• 3» Aliam potius raùonis compositae DeEnitionero, aiu<< 
logani eiy qnae V, Bef. 10. 11. habetur, aperte supponnnr 
demonstraiiones EucUdit > in quibas de rationibns coropoiitis 
•emo est t. c. VI. 23. et VII. 5« £am a Campano iam 
iirictius indicatam in VII. Def. 19. vaiii recentioies Marbe* 
Snaticiy quorum piures nominat Pfhiderer* L è, $. 20K de- 
dere, uberrime exbibuit Roh. Simson in Definitione A, qium 
V. Befin. 11. subncciit, bis verbis: 

y^ U Si fuerìnt quotamque magnitudims eiusdem generis^ 
prima ad ultimam habere dicitur rationem compositam ex 
Catione, quam iiabet prim^ ad secundam, et ratione secundM 
ad tertiam, et ea, quam babet tertia adquartam^ et ita deinceps 
visque ad ultimam. Ex» gr. sint magnitudines A, B, C, 1>S 
prima A babere dicitur ad ultimam D rationem compositam 
ex ratione ipsius A ad B> et ratione B ad C, et ratione G ad 
B ; Vel ratio A ad B (ihicitur composita esse ex rationibns^ A 
Ad 6 9 B ad C , et C ad B. 

2. Si igitur ratio A ad B eadem sit Cationi E ad F; eC 
i^atio B ad G eadem fuerit rationi G ad li; et ratio C ad D 
eadem tationi K ad L: A ad B babere dicitur Fationem com«> 
'positam ex ratioiiibus , quae eaedeni simt rationibus E ad F« 
G ad H, et K ad L. Idemqiie intelligitory^ quando bl'evita* 
tis gratia •dieitui' A^ad B babere rationem compositam ex m» 
tlonibas E ad F , G ad II » et K ad L. 

3« Similiter, si ratio M ad N eadem flt rationi A ad Dy 
pra<^cedentibus manentibus: brsiritatis gràtia dicitur tatio M 
ad N eadem esse rationi compositae ex ratipnibas E ad F^ 
G ad H I et K ad L , (Vel. quod Playjalr addit ^ ipso eliaife 
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ttktio M «4 N coinpoaiu dicitar «x ratiòniboi £ «d F» G %i 
H, etK ad L.) 

Eodéili teniu catteri quoque Geométrae vetéte^ Gtaéici 
denomittationaxti radooia compositac» luurpant, y* e* JÌrchimè* 
des Libr» II. Prop» 5 do Sphaesa et Cilindro; Jpollonku 
Conie. r. Pro^. 59^ I. 40. III. 51 III* 66. PtcUmaeus loco 
supra cateto^ aliique. ^ 

$. ,4. Ex kis omnibui non 6ine ratiòile eoncludtuii iftagni 
iiominii Geomatrae f inprimis Roh* Simson in Not« ad VI. 23* . 
P/ieidfirer» 1. e. $• 264. net. 17* cnm quibua conaentiusc otiàm 
plnrea eorum Mathematicotum , qui Definitionem $• 3, alla- 
tam etiam ipai exhibenty et maxime Scurhurgh (tlie Bogliah 
JBuclide Oxf. 1705. SchoL in V. Det 10. et in Def. 5« tuJ- 
gaitam libri VL) , vulgarem illam (• 1. exhibitam Definitio- 
ii«m soit base ipsiua Euclidis, aed a Théone aipe dubio^ aab- 
lata genuina Ì. 3. aliata ^ substitutam fuisse eam » quaa norie 
habétur explicationem , quae taroen minus apta ^ et | iti Rohé 
Simson alty puerilis sit, quippe qUae eia solummodo tationi- 
bus conYaniat» quae numeris exhiberi posaint. Atque had 
ratione onnèm de composi ùotlé rationum docttinam abaurdam 
et ciye(0fi6t^txf}i^ reddìcaAi esse. XJnde et Saviliui^ qui Tulga» 
rem tUam Definitionem Sé 1. genuinam putarat, profesaiia eat, 
in pulcherrimo Geometriae corpore, duaa eaae labea^ nec^ 
qjiod aeiat, pi urea 9 in quibus elnendis et emaculandia euqi 
treterum tum recentionum trigilaverìt induatrìa. Prioreni 
nempe Poat.'5, I: poatetioreiti» quae ad oompoaitionem ratio^ 
iium pertineat (Sàvilii Praelect. Lect. VÌI. p. l40.)« 

$• 5. Hanc anapicioneìn, nempe TheoMm Architectistiì 
eaae vulgaria Definitiouia §, 1. confirmare Tidentur ea, quae Theort 
in Gommenur. ad Ptolem. locò aiipira citato habet. Ibi nemi 
^e, poatquam PUlemaeui propositipnem aliquam de eottpoai* 
done ratioiium legitimo more eo aenau demonstraterat, quegli 
Definitio §^ Sé aupponit^ Théon ulterìoris^ quod ùtf illuatra* 
tionia gratia VI. Propoli a3. adhibet, quae terO arguinenta- 
tionént eottiplicat pqtiua qùaAi explicat, tum Vero ex abrupto 
et aine olla ad propoaitum applicatione DèfinitionaiA etùti 
Eiidid. Elementi P. II. G G 
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bulgari ilk exacta consontientem , nisi qaod uà fineiii aiÒit 
ffntjhxórijra Xóyqp^* «xhibet* Atque hoc piimum certuni etc 
vestigiiim Definitionis §• !• aUaue , quatti ipsam deinde £«• 
tocius secoli post G. N« sexti acriptor in Comnenurio in 
Afchimedem eo, quem $• !• diximus, loco» ut in Elementte 
occurrentem » designat. 

$. 6,^ Aliud praeterea argumentnm , quo ▼ulgaram ratio» 
nis compositae Definitionem $. !• allatam aupposititiam esso ' 
probari posfit , in- eo deprehendit Rób* Shnson p. «IT'I sqn. 
quod Vili. Prop. 5, nihil aliud continety qnam qnod in ipfa 
illa V^ulgarì ,Defitiìtioiie asseritur. Absurdum autem foret^ prò* 
positionem alìquam in Elementis poni tanqnam Definitionem» 
et eandem in iisdem demonstràri* Propositionem aniem ylll. 5, 
In Elementis locum habere debere» non esc dubinm, idem 
epim in ea demonstrator de numeris planiSf qnod in VK 2S(» 
de parailelogrammis aeqoiangulis ; quare VI* Definitio 5. in 
Elementis locum babere non potest. 0uae qaunn itt stntt 
liceat Tulgarem illam Definitionem $. 1. positam^ Definitio-^ 
nem Theonis^ alteram autem $.5, exhibium» V« Definitionibnt 
10. il. analogahiy^ adeoque' sino dubio magia ex EmcUdU 
mente positam , Definitionem Simtotus appellare. 

$. 7. Vulgarem illam De£nitlonem minus aptam eàte non 
tantum inde patet, quod rei mere geometricae numeri , atqu» 
operatioues in numeris usitaitae immisoentur, vemm etiam qua- 
rumlibet ratiotium datarum éxponentes i^iegros fraetosque dari^ 
nullo tot rationum numerif^ine£Fabilium censu ìlabito » suppo^ 
nitur. Quando autem numeris iiitegris aut fractis ratìónes àt^ 
tae exprlrnuutur, ex quibus alia baud immediate cognita Com- ^ 
poiiitur^ seu infertili'^ tum omnino haec eadem est rationi^ 
quam productum multiplicationis terminorum antecedendum 
rationum habet ad productum ex ipsarum terniinis consequen* 
tibus^ yély quod eodem redtt: denominator, (i. e. numerus 
integer- aut frActus indicans^ cui multiplo » aut cui parti , qui- 
biisve paitibus consequentis aequeiiir terminus antecedens ra- 
ti onis) rationes primae quantitatis ad ulcimam exprimitur de* 
noìniuatoribus'mediarum rationum iutcc se multiplicatis. ^empe» 
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•i À;.Bs=:m:n denotanti^ut in> n, p, q» r^ • numefos (ktjaSy 

B:C=p:q ^osque in^egroa (quia raiiones numero ìntegro 

C:D:=;r:s et fiacto, vel duobus fractis expi:c»8ae facile 

«te» , . •• 

p«x V. 15. aequipollentes numeris intagris expressaa leducuii»' 

tur) : erit A:G=inp:uq } A:D=:;::inpr>aqs ctc Necésse est autem 

ma hane propositionem p in qu^ de numeris agitar-^ demon- 

•tràndàm, doctiinam de numerisi ut libr. VjTI. Blemeutpvum 

(qui uihìi de ratiouani compositione supponit) traditur» «d- 

liibere» aut, quae huc pertinente separatim demonstrare. 

Quod ^iium omnino licerti liaec erit demonstratio ^y^à. P/UU 

derer. 1. 6. }• 207,) , 

Ol^ A:B=sm:n==:pm:pn (V. 15.) ssmpmp (VII. l6.) 
etB:C=:p:q=7 np:nq(V. 15.) 

est A : C 5= mp ; nq (V. 22.), 
Tum, ob A:C=nnp:mq (V. 15.) =inpr:nqr (VII. 16.) 

et C:D=.r:a=' , nqr:nqs CV« 15,) 

fit AJ)5=xnpr:nq8 (V. 22.) etc. 

A mpr^^rop q A B .C A.B.C 

^® D""^~n'T7~B*c'D~B.C.D' 
Varìps aliorum conatus Deiinitiones Theonis et Ràb. Sinuonis 
inter «b 9onferendi refert PjUiderer* 1. e. not. 17. et ipse 
plures etiam exhibet. ^ 

$• 8. Usum ratio nis compositae ,. quum omnia ^ in qiii- 
bus.^ solflt «dbiberi^ ratio composita , possint etiam sine eius 
«u3^io tum euuntiari) tum demonsirari» in hoc unice con- 
eUtere ai^ Rok. Simson, quod eius ope peripbrases evitentur» 
et i^ Propositiones possint yel enuntiari vel demonstiari bre- 
tìus f vel utrumque simul fieri possit. 3^. gr« si Propositio 
VI. 23. euuntianda*essot, non facta rationis compositae, raeiU 
.tione» id ita fieret: Si duo Parallelogramma aequiangula 
fuerint, et at, fiut unum.latus prìoris ad unum posterìoris, 
ita quaeyis lecta' assumta ad aecundam aliquam ; et , uti n ite- 
L'um. latus prioris ad alterum posterioris , ita seconda illa fiat 
ad tertiam: erit prius Paràllelogrammum ad posterius, ut recta 
ptimitus assumta ad banc tertiaip. Veteies autem cum vidi&« 
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9èatf htnc enunciadoncm posse bfeviorem reddì» n nomén 
impositum «sset rationi , qiiam habet prima reeta «d ultiniàm, 
quo Domine sintol indicarentur rationes intermediaiB ,( prìmao 
scilicet ad s^cundam » et secundae ad tértiam recum , «et ita 
deiiiccps 9 ai piares fuerìiit rectac ; rationem hanc pvimae ad 
ùhimam dixemnt rationem compositam ex rationibus prìmae 
ad-aecundam, et secundae ad tertiam rectam, hoc est, in 
praesenti casa « rationibus, quae eaedem sunu raiionibm 
laterum , alque ita brevius Propositionem enunciatane : SÌ 
f uennl duo aequiangola parallelogramma , habebunt kaet se 
rationem eandem ei, quae coìttposita est ex rationibus', quao 
eaedem sunt rationibus laterum, vel adUuo brevius: aeqiii*- 
angula parallelogiramma inter se ratioriem habent eandem ei, 
qtiae composita est ex rationibus lateruip. Quum itaque ra- 
tio oomposiu sit tantum modus loquendi, Euclides utitur quo- 
que ii| DeHuitionibus rationis déiplicatae et triplicftae verbo t 
liy£T0L$ , quo verbo sine dubio ntebatur etiam in Definitione 
rationis composiue , quam Theòn aliusve ex Elementit susta- 
lit; nam idem verbum retentum est in inepta Definitione ra- 
tionis compositae, quae nunc in VI. I>ef« 5. habetur. In 
citationibus àutem (larum Definiiionura aliquando fetinetur, 
ut in Dem. VI. l9, ; aliquando omittitur ut in Bem. XI. 33. 
ubi tumen «i«* «ine dubio idem signifieat, ac ftwy kiyéfiu^ 
et im V. 23. ubi avytteiTtu brevitatis caussa dicitur prò: e»y- 
nsiq^at llyexat. Ita fere Rób. Stmson 1. e. ' Pfleidérèr taxnen 
l. e. $5. 222. 223. monet, Hac denorainatione indicali simul, 
tetionem , quae ex aliis componi dicatur , aly bis pendere, 
per eas determinari, sic ut 'ex bis cognitis iuxta normam quan- 
da^ oonstantem colligi atque . inferri possìt, Has porro et 
omnes, et simplicissimas designavi sapponi, quas indoles 
tnagnitudinqm,. de quarum ratione ex iis coroponenda prae- 
fiìpiatur, requirat, vel quas datprum prob^ematis, cui eno- 
dan>lo earum compositio adhibeatur , conditio suggerat- 

$. 9. Ex Definitione Roh, Simsonis plures deduci pos- 
sunt cpnsequentiae , ; quarum partem habet ipse Roh. Sìnuon 
in Proposit, F, G, H , K. Appehd. ad Libr. V. Nos eas hic 
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ita sistamu»,' ut «sunt apud Pfhiderer. L «• Eirum prima 
haao asti Rationes ex ràtioiiibus irespeetiva Intev ae iiidam 
compotltao (seiuii strietìori Defin. Sinuon. nr. !•) siint inter 
99 «aodim. (Eét haee SinuoM.Pròpot.'F in Appaiid. ad Libr/ 
V. irei, ai mavhi Y. Prop. 22. at !23« (eaecerum antaa da* 
ÉnoMtikndao » ut ab Budidé factum «it) aliis varbis tu ax- 
^mi fkMSttiit. PfìeiJerer, (• 208,) 
8it anim A:B8bD;E 
B:Cs=:£:F 
•tit(V.220A:C=D:F 
Val, ait A:Ba=E:F 
B:C=feD:E 



erit(V.a20 A:C = D:F. 
ISt aimiliter, il fuerint plnras rationet in utroqua aasu. 

$• 10. Farìter, si duae plurasva rationaa eaedem »inc toti- 
éem, aliis ; tarminìsqna singolarum ac magnitudini dataa vai 
asiumtaa quarta proponiqoalis invaniri. potest (quaa aadam 
datamiinatio propositionibus analogis saquantibua ast applican- 
da): latiori atiam aanan Daf. fimtoiu nr« 2. aq. eaedam arunt 
intar te rationaa , qi^urum una ex prioribus , altera ex posta* 
riorìbua eomponitur. 

Quodsi anim À:Bsst£:F 
C:D8sGs{I 
fi9tA:ÌB=K.L at E:F=N:0 

C:D = L:M G:n=aÒ:F, 

•runtque ex V. li* K:L3sN:0 
L:M=O.P 

adeoque V. 22« K : MssN : P 
Eodemqua modo asaartatt da plurtbus, quam duabila ratioai- 
bus 9 Qompoaitionaqaa ratìoiMuii ioxu Daf. Simtam iir, 3« ao- 
capta damoAStratur. (Roh SÌmam. ì. ù» Prop. G. PfitkUrer^ 
i. e. j. 209.)- 

In sequeatiboa rationem ex duabas ploribusire lensu Def. 
Shtéon. nr. 2. 3« aomposiiami ubi e re erit» com pendii, causa 
designabimus , has serie verticali scriptaa unais includendo. 
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Sic modo ftàiBctàeas piopositao ita ojqiruBetiir: 

(A:B\ rE:^\ .A:B=E:F 
C:dJ'^\G:uJ' ** C:D = G:H. 

f. li. £a«dem porro inter so tunt rattonas, qaenun utrt- 
^tie senso De£ Shnson. nr* 2, ex ii^dem rationibus oompoiìi* 
tur* Hoc quippa sensu* si tam ratio A:By quam altom C;D 
•X rationibus EiF» G:H componitur, sintquo £:Fss=K:L 

G:H==L:M' 
eric tan A:B=ssK:N (Def. Sims. iir.i20 quam Qi'DasX.i^i 
ptur A:B = C:D (V. 11) Pfleiderer. U e. J. 2ia 

S* 12- ,Sicut rationis ignotae inyestigatio oompositiono 
eiut «z rationibus scopo congruis dirigitur, èt^ quando hao 
liquMitt absoWitur: ita Ticisiim indagatio rationis» quam 
anam esse constai earum, ex quibus ratio data componitur, 
td determinandam alteram » alterasve hanc componentes redu* 
citiir ; quo facto illft divisione » 'quam yocaiit , datae rationis 
eompodtae per notam componentem alteram yel ex alteris 
kompositam innotescit* (^Pfleiderer* 1. e* $. 224.). 

$• 19. «Reductionem divisioois liuius ad composltioiiem 
docet Tappi Propositio 171. Lib. VII. Collect. Mathem. sea 
Lemm. 7. in Lib. I. Conicor. Apollonii : quo , si A sit ad B 
in nidone composita ex rationibus CrD, £:F; Ticissim ratio- 
nem G:D ex rationibus A:B ae F:E seu inversa ipsius E:F 
componi ostendit. Facto enim £:F=D:H: exit (Def • «SùiuonO 
ratio , qnae ex rationibus CD, £:F compouitur, h. e. C*uppO 
A:Bss^C:H. 

Quarc» cum iu lint C:H=A:B 
H:D = F:E 



est (Def. Sinu.) G 



\F:B>/ 



Eodemque modo» e^ quotcnnque rationibus G:D, EzF» 6:11 ete* 
componatur ratio A : B ; caeteris E : F , G : H ete. ed unam 
P:Q ex iis eomposium reduetis» dcmonstratur » rationem G:D 
componi ex rationibus A:B'et Q:P; seu Cesse ad D in ra- 
tione composiu ex direcu A ad B et inversa rationis P ad Q. 
(^«•rer. 1. e $• 225.) . ' 
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{• 14* Hine teaecleiii etiam intar te sunt ndonet , quaa 
rationibiu iUdem inter m A:B, C:D per alias E:F, 6:H pari- 
ter iater ae «aadani divisis obtinentur. Qiilppe ob EiFasGiIT 
(suppO estetiiOn F:£s=:H:0 (Prtfp. 6. inExcurt. ad Libr.V*). 
Quare» ciim quoqae ttt A:B.=:C:Dy ratio ex A:B ae F:E oom- 
poaiu eadem est ratìoni composita* ex C:D et H;G (^, IO.) 
Il» e. ($r i3.> qiia« rationem A:B per altectm E:P dividendo 
prodity latio eadem est ratìoni divisione xationh C:D pei: el« 
G:H Orìttodae. iPfleiderer. 1. e. $. 226.) , 



§. 15. Idem in Prppositionibus H , K Element Libr. V: 
Roh* Simfon uberìus aio ei^iinciat: y,Si ratio, ex qui* 
bnsdam tationibus** C*^^^ strictiori , sive latiori in De(^ Sinu. 
exposito sensu) «^composita eadem sit rationi -ex. quibasdam 
alita rationibtttf eompositae , tuedtque una ratio ex prìofibua» 
ìrol ratio e^ quibasdam ex prioiibua eomposita» eadem ani 
rationi ex posterioribus , yel rationi ek. quibusdam ex poste* 
rioribus compotÉMe : erit reliqua ratio ex prìotibus , Vel ratio 
#x reliquia prioribus composta , eadem rationi^ reliqiiae ex 
posteriorìbus, vel rationi ex reliquia |K>tterioribua «ompopitae. 
CP/feiderer.A. e. J. 227.) 

J. 16. Quando ^•BssQ'^ \ parlter est A:B=^;^. 

r.ctiseni«;^^^I^^;^,estA:^ 

at ob K:M %^<>^^^^^^y(y'^^0^=^ 

/'E.:FN 
^ . pariter est A:B=s( ì. Similiterque- rationem 

•X pipxibus quam duabus composttam f mutato horum ordine 
haud mutari osteudicur {P/Uiderer. (^ 228.) 

. J. n. Ittvei'se, quando A:B=f * . Jt eiitB:AaB=f p* \ . 

>Factt. emm ^^^^^^^ est A:B^(^^j^)=K;M. 
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•t BiAssMiK CProp.B. inExcursuad libr, V.) =(m:l) ^^'^'^ 

~Cr-^) (Prop. B in Esc ad libr. VO- Q«oa ruwttt ti- 
nillter ad rationtem ex plntibas quam duabita eompositain ex- 
Undirnr (^P/leiderer. $. 229.) 

$» 18. Si A, B, C, D Sttnt magnituaiaia IioiiiogaiMn*!^ mt 
/A:B\ /A«I>\ ^ , • A:B=3K:L A:D3sK:0 
(c:d)Kc:B>^**^^*"^C:D=L:M- C:B«0:F 

ut aun (J;J) ttK:M, (^J) -K:? (DeL ^Imipm) 

Ob A:Bs=aK:L 

B:C=3F:0 (JPtof. B in Exc. ad Libr. Y.) 
C;D=»L:M 

èat A:D seu (coastr.) ^^-^^l £l^ )• 

ttnaef.». (o;p)"(lÌm) 

b. a. (V. 22.) K:P£=K:M, ideo^ue (c:D)=(c:By* 
. (P//a&rar<?r. $. 230.) 

(CtDX -. 

E:F )• ««qtt© E:F=D:I, mt 
GiUy 

A:B=/^;^Y Facto enun G:H=I:K, Ttt 
Vl:KX 
$. !10. Sit A ad B in rationa composita ex rationihus EiF 
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et G:H\ «tque B:G£=I:K: «rie A ad C in ratiòne cdtn^sita 

ex ntioi|ibm EtF, G:H, I:K. Factis enim . 

^ P:jQ=E:F «^„ /^E:F\ " 

• g:R = G:H; undo^ V^'»/^ 



"'^B 



eniiit A:B=.P:R ($. 31.) 

; B:C?=iR:S (V. 110 

-:.s — 1 

.E:F> 



' A : C ==P ; S (V. 22.) s= (^G Ì b\ Id«m^u0 simi- 

licer et ài plures magnltudiiies. A^ b, C^ D etc. et ad rationes 
ipsarum r«tionibu8 matuis aequipolléteté's siniplices composiui* 
ve quaslibet extenditur {Pfleiderer. $• 232.) 

$. 21. Si A:Bs=(|^p^, et A, B, C, D, E, F.sunt ma- 

gnitadinea homogeneae : ob B : C ssfB 2 C 

BsBssB^C . 'i ti 

J.20i $.16. , J.,19. . S.18. 

(Cd) \ /CjD V 

CCoitìllon aur une noarelle proprieté des iections ìotfiiiquea itt 
NouT. Mein.de i'Apad.de Éerlin. AnnéeK'^.p^|298.) Ceterae, 
quae ibidem ex A:B=^g^p,^ deduountur ratioaet , ex 

$. ia« 17. Id. et nunc $. 21 ostenais cofiseqtMint^r. (^^Jleide-* 

Ter, 5. 233.) 

$. 22. Hallo compoaita ex eao^em rationia direcu et^in* 
Versa eit ratio ae^ualitatia , aen aefculiiisè.. Qtupp«» ii 
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AtBaEsF 
•iB:C = F;E 



fit AxCsEsE (V^22.), proinde As=.C (Ex^un, td Libr.V. 
(Prop. A.) iPfldderer. J. 234.) 

j, 23. Compo$kiaii«m vero pluriumV cndiNiam iogre- 
dltnCM eiuidem rationlf dii'e'cta et inrena $9 macuo deatraiml» 

Factit obìòi A : B sesK : L 
C;D=L«M 

E:F.=M:N 



ideoqna (D«f.SÌiii8.) (c.S)— JB^-M 

- : ; CA:B ) 

)C:D(=K:N 

( E:F ) V ' 

ob B.AssLOC (conM. «t Frop. B. in Excuct. ad Libiv V.) 

Jiunt (cS)=Clk) =I-:M=C:D CCoo8tf.atV.ll.) 
^ (b;A) >^*^>' - 

5.24. «itó. ri (iiSXIS). ««q»' e:D«.Gai ; 

•■«òtet edt AsBsfeÈ'J. 

/EF.Ì (È:F) • 

art A5B»)Gttt< #.15.=:) COI' <(u]>p. « $. 10.) 

^ . (djC ) Cd:c; 

■bEF (S. 23.) tP/(«««^«»-- 5. '236.) 
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f • 2S, Vieittini, si ndOf qute ex diubot conponltor» ••( 
ratio «oqualitatis ; rationttm, ex quibut componicur, uiu mt 
alterius inverM* 

et A=C I Ideoque A:B=:G:B (V. 7.) : fit EO^ssHtG (supp, et 
Prof. B in Exc. ad Libr. V. et V. il.) iPjpndmrér. %. 237.> 

%0 26. Pariter» ii in Compositioiie' trium pluriumve n- 

tioniim 4uae ae ^utuo destruiint » barum nua alteiìita eu 

invecn* 

Ca:b) AtB=K:L 

Quippe li ;C:D(sA:B, etG:DsL:M 

• (e:f) e:F=M:N 

est (Def. filili.) K:N^:^:L, ideoque (V^^) N=:L; et (V.7Ò 
L:M=N:M; pioindé CU)3=F:E (Prop. B in Exoun. ad Libr. 
V. et V. 1Ì.> . 



/ A:B \ \ A:B=:K:L 

V C:D /_/'A:B\ . ^ . C:D==L:IVI 



Parittf^, li / gjp \=*( C:D^ ; e^ E;F:=JVI:N 
. ^G:H'' G:H=.N:0 

est (Daf. Sims.) £: O ssK : M^ ^ 

et(V,9.) Oc=M ' 

et (V. 7.) M:N=0:N; luqoe E:Fs=:H:G. 
Bt aio ttlterìus; iPfleiderer. $. 238.). 
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